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KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN

I - KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP

Khoéi lang tru 1a phan khong gian duge gidi han bdi mot hinh ling tru ké ca hinh
lang tru 4y.

Khoi chép 1a phan khéng gian dude giéi han béi mot hinh chép ké ca hinh chép
ay.

Khéi chép cut 14 phan khong gian dude gi6i han bdi mot hinh chép cut ké ca hinh
choép cut ay. .
II - KHAI NIEM VE HINH PA DIEN VA KHOI DA DIEN
1. Khai niém vé hinh da dién

Hinh da dién 1 hinh dudc tao bdi moét s6 hitu han cac da giac théa mén hai tinh
chat:

® Hai da giac phan biét chi c6 thé hoic khong c6 diém chung, hoic chi c6 mot
dinh chung, hoic chi ¢6 mot canh chung.

® MOoi canh ctia da giac nao ciing 1a canh chung cia ding hai da giac.
Mai da giac nhu trén dude goi 1 mot mit cua hinh da dién.
Cac dinh, cac canh cta da giac 4y theo thii tu goi 1a c4c dinh, cac canh cia hinh da
dién.
2. Khai niém vé khéi da dién

Khéi da dién 1a phan khéong gian dudc giéi han béi mot hinh da dién, ké ca hinh
da dién d6.
Nhiing diém khéng thudc khéi da dién dude goi 1a diém ngoai ctia khéi da dién. Téap
hop céc diém ngoai duge goi 14 mién ngoai cua khéi da dién. Nhiing diém thudc khoi
da dién nhung khong thuoc hinh da dién tng véi da dién &y dugc goi 1a diém trong
ctia khéi da dién. Tap hgp cac diém trong dude goi 1a mién trong ctia khéi da dién.
MBbi khoi da dién dude xac dinh bdi mot hinh da dién @ng véi né. Ta ciing goi dinh,
canh, mat, diém trong, diém ngoai.. ctia mot khoi da dién theo thi tu 1a dinh, canh,
mit, diém trong, diém ngoai.. ctia hinh da dién tuong tng.



Mién ngoai

DPiém trong

Diém ngoai

Vidu
- Cac hinh duéi day 1a nhiing khoi da dién:

- Céac hinh duéi day khong phai 14 nhiing khéi da dién:

Hinh a Hinh b Hinh c
Giai thich: Hinh a khéng phai 1a hinh da dién vi tén tai canh khéng phai la canh
chung ctia hai mat; Hinh b khong phai 1a hinh da dién vi ¢6 mot diém dic biét trong
hinh, diém d6 khong phai 1a dinh chung cta hai da gidc; Hinh ¢ khong phai 1a hinh
da dién vi tén tai mot canh 14 canh chung cta bén da giac.

ITI - HAI PA DIEN BANG NHAU
1. Phép doi hinh trong khong gian

Trong khong gian, quy tic dit tuong tng mdi diém M véi diém M’ xé4c dinh duy
nh&t duge goi 14 mot phép bién hinh trong khong gian.
Phép bién hinh trong khong gian duge goi 1a phép doi hinh néu né bao toan khoang
cach gitta hai diém tuy §.
a) Phép tinh tié€n theo vecto ¥, 1a phép bién hinh bién mbi diém M thanh diém
M’ saocho MM’ =7 .Kihiéula T,.



b) Phép déi xitng qua mit phang (P) 1a phép bién hinh bién méi diém thudc (P)
thanh chinh né, bién mdi diém M khong thudc (P) thanh diém M’ sao cho (P) la
mat phing trung truc cia MM’ .

N&u phép d6i xting qua mit phang (P) bién hinh (#’) thanh chinh né thi (P) dugc
goi 12 mit phéng d6i xting clia (#').

¢) Phép d6i xtrng tAm O 1a phép bién hinh bién diém O thanh chinh né, bién mbi
diém M khac O thanh diém M’ saocho O la trung diém cia MM’ .

Néu phép d6i xting tAm O bién hinh () thanh chinh né thi O duge goi 1a tAm doi
xting cua (A').

d) Phép ddi xiing qua dudng thing A 13 1a phép bién hinh bién moi didm thude
dudng thdng A thanh chinh né, bién mdi diém M khéng thuéc A thanh diém M’
sao cho A 1a duong trung truc cia MM’ .

Né&u phép d6i xting qua dudng thing A bién hinh (#') thanh chinh né thi A duge
goi la truc d6i xtng caa (A).

Nhan xét

® Thuc hién lién tiép cic phép doi hinh sé& duge mot phép doi hinh.

® Phép dGi hinh bién da dién (#’) thanh da dién (#), bién dinh, canh, mat cia
() thanh dinh, canh, mit tuong tng cua (,7/' ) .

Vi du: Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C’'D’ . Khi do:

® Cac hinh chép 4.4’B'C'D’ va C'.ABCD bang nhau (vi qua phép déi xting tam O
hinh chép 4.4’B’C’'D’ bién thanh hinh chép C’.4ABCD).

® Cac hinh ling tru ABC.A'B'C' va AA'D'.BB'C’ bang nhau (vi qua phép d6i xting
qua mit phing (AB’C 'D) thi hinh ling tru 4BC.4’B'C’ bién thanh hinh ling tru
AA'D' BB'C').
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2. Hai hinh bing nhau
Hai hinh dugc goi 1a néu c¢6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
Dac biét, hai da dién dudc goi 14 bang nhau néu cé mot phép doi hinh bién da dién nay
da dién kia. i
IV - PHAN CHIA VA LAP GHEP CAC KHOI PA DIEN
Néu khoi da dién (#’) 1a hop cta hai khéi da dién (.#;) va (#,) sao cho (4;) va (4;)

khong c6 chung diém trong nao thi ta néi c6 thé phan chia duge khéi da dién (')




thanh hai khéi da dién (#;) va (#;). Khi d6 ta ciing néi c6 thé ghép hai khéi da dién
() va () aé dugc khéi da dién ().

Vi du 1. Véi khéi chép ti giac S.4BCD, xét hai khoi S

chép tam giac S.ABC va S.ACD . Ta thay rang:

® Hai khéi chép S.4BC va S.ACD khéng c6 diém

trong chung (ttc 1a khong ton tai diém trong cia khoi A D
chép nay 1a diém trong ctia khéi chép kia va ngudc lai).

® Hop cua hai khéi chép S.ABC va S.ACD chinh la

khéi chop S.ABCD. B c

Vay khéi chép S.ABCD dugc phan chia thanh hai khéi chép S.ABC va S.ACD hay
hai khéi chép S.ABC va S.ACD dudgc ghép lai thanh khéi chép S.ABCD.

Vi du 2. Cét khéi ling tru 4BC.A'B'C’ béi mit phing A’ B’
(A’BC ) Khi d6, khéi lang tru duge phan chia thanh

hai khéi da dién 4’ABC va A'BCC'B’.

Néu ta cat khoi chép A’BCC'B’ béi mit phang (4'B'C)

thi ta chia khoi chép A4’BCC'B’ thanh hai khéi chép A
A'BCB’ va A'CC'B’.

Vay khoéi lang tru ABC.A'B'C’ dudc chia thanh ba khoi

ti dién 14 A’ABC, A'BCB' va A'CC'B’.

C/

MOT SO KET QUAN QUAN TRONG
Két qua 1: Mot khéi da dién bat ki c¢6 it nhat 4 mét.
Két qua 2: Méi hinh da dién c6 it nhat 4 dinh.
Két qua 3: Méi hinh da dién c6 it nhat 6 canh.
Két qua 4: Méi dinh cia mot hinh da dién 14 dinh chung cta it nhat 3 canh.
Két qua 5: Khong ton tai hinh da dién c¢6 7 canh.
Két qua 6: Cho () 1a da dién ma cac méat cia né 1a nhiing da giac ¢c6 p canh. Néu

s6 mit cua (') 1a1é thi p phaila s6 chan.

Chirng minh: Goi M 1a s6 cac mit cua khoi da dién (). Vi mdi mat cta (#') c¢6 p
canh nén M mit sé ¢c6 p.M canh. Nhung do mdi canh 1a canh chung cua ding hai
da giac nén s6 canh cua (#') bing C = % Vi M 18 nén p phaila s6 chin.

K&t qua 7 (Suy ra tit chitng minh két qua 6): Cho (') 1a da dién c6 M mit, ma
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cac mat cua né 1a nhiing da gidc ¢c6 p canh. Khi d6 s6 canh caa (#') 1a C = pT

K&t qua 8: Mbi khoi da dién c6 cac méit 1a cac tam giac thi téng s6 cac mit cua né
phai 1a mét s6 chan.

Chitng minh: Goi s6 canh va s6 mat ctia khoi da dién 1an lugt 1a C va M.

Vi mb6i mit c¢6 ba canh va mdi canh 1a canh chung ctia ding hai mat nén ta c6 sé canh

ctua da dién la C = 3T]Mi>M chén.



K&t qua 9: Méi khoi da dién bat ki luén c6 thé dude phan chia dude thanh nhiing
khoi ti dién.

Két qua 10: Néu khoi da dién c6 méi dinh 1a dinh chung cia ba canh thi s6 dinh phai
12 s6 chan. (Téng quat: Mot da dién ma mdi dinh ctia né déu 1a dinh chung ctia mét s6’
1é mét thi tong s6 dinh 14 mot s6 chin).

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho céc hinh sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MB®i hinh trén gém mét s6 hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong ctia né), hinh
da dién la:
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
Cau 2. Cho cac hinh sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
M&i hinh trén gom mot s& hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong ctia né), hinh
khéng phai da dién la:
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
CAau 3. Cho cac hinh sau:
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Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
M®i hinh trén gom mot s6 hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong cia né), s6
hinh da dién la:
A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
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Cau 4. Vat thé nao trong cac vat thé sau khong phal 14 khéi da dién?

Cau 5. (DE THAM KHAO 2016 - 2017) Hinh da
dién trong hinh vé bén c6 bao nhiéu mat ?

A. 6. B. 10.

C. 11. D. 12.

Cau 6. Hinh da dién trong hinh vé bén c6é bao
nhiéu mét ?

A. 8. B. 10.

C. 11. D. 12.

Cau 7. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao
nhiéu mat ?

A, 11. B. 12.

C. 13. D. 14.

Cau 8. Khoi da dién nao sau day c6 s6 méit nhé nhat?

A. Khoi ta dién B. Khéi chép tia C. Khoi lap D. Khéi 12 mit
déu. giac. phuong.
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Cau 9. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao
nhiéu canh?

A. 8. B. 9.

C. 12. D. 16.

Cau 10. Cho mot hinh da dién. Trong cac khing dinh sau, khang dinh nao sai?

A. M&éi dinh 1a dinh chung cta it nhat ba canh.

B. M6i mait c6 it nhat ba canh.

C. M6i canh 14 canh chung cua it nhat ba mat.

D. Méi dinh 1 dinh chung cta it nhat ba mat.
Cau 11. Goi D 1a s6 cac dinh, M 1a s6 cac mat, C 1a s6 cac canh cia mot hinh da
dién bat ky. ménh dé nao sau day la ding?

A.D>4, M>4, C>6. B. D>5 M>5 C>17.



C.D>4, M >4, C>6. D. D>5 M>5 C>7.
Cau 12. Mot hinh da dién c6 cac mit 1a nhitng tam gidc. Goi M 1a téng s6 mat va C
14 t6ng s canh C cua da dién dé. Ménh dé nao sau day ding.

A 3C=2M. B.C=M+2. C. M>C. D. 3M =2C.
Cau 13. (})I:i THU NGHIEM 2016 — 2017) Hinh da dién nao duéi day khong c6 tam
d61 xtng?
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A. Tt dién déu. B. Bat dién déu. C. Hinh lap phuong. D Lang tru luc gide déu.
Cau 14. Goi n,, n,, n, 1an lugt 1a s6 truc d6i xting cta khoéi t dién déu, khoi chop ti

giac déu va khéi lap phuong. Ménh dé nao sau day la ding?

A . n=0,n=0,n=6. B.n=0n=1mn=9.
C.nm=3mn=1mn=9. D.n=0,n=1 n=3.
Cau 15. Hinh chép ti giac déu c6 bao nhiéu mit phing dsi xting?
A. 4 mit phéng. B. 1 mit phing.
C. 2 mat phéng. D. 3 mat phéng.
CAu 16. S6 mit phing d6i xtng cta hinh ti dién déu la:
A. 4 mit phéng. B. 6 mat phing.
C. 8 mat phéng. D. 10 mit phing.

Cau 17. (Dﬁ CHINH THUC 2016 - 2017) Hinh ling tru tam gidc déu c6 bao nhiéu
mat phing d6i xtng ?

A. 4 mit phéng. B. 1 mit phing.

C. 2 mat phéng. D. 3 mat phéng.
Cau 18. Hinh hép chit nhat ¢6 ba kich thuée dé6i mét khac nhau c¢6 bao nhiéu mat
phéng d6i xting?

A. 4 mait phéng. B. 6 mit phéng.

C. 9 mat phéng. D. 3 mat phéng.
Cau 19. Mot hinh hop ding c6 day 1a hinh thoi (khéng phai 14 hinh vuéng) c6 bao
nhiéu mit phing d6i xting?

A. 4 mit phéng. B. 1 mit phing.
C. 2 mat phéng. D. 3 mat phéng.
Cau 20. Hinh 1ap phuong c6 t4t ca bao nhiéu mat phing déi xting?
A. 8 mit phéng. B. 9 mit phéng.
C. 10 mit phing. D. 12 mat phing.
Cau 21. S6 mit phing d6i xting cta hinh bat dién déu la:
A. 4 mit phéng. B. 9 mat phéng.
C. 6 mat phéng. D. 12 mit phing.

Cau 22. C6 tit ca bao nhiéu mit phing cach déu bon dinh ctia mét ti dién?
A. 1 mit phéng. B. 4 mit phéng.



C. 7 mat phéng. D. C6 v6 s6 mit phing.
Cau 23. (PE CHINH THUC 2016 — 2017) Mt phéng (AB’C ’) chia khéi ling tru
ABC.A’B'C’ thanh cac khoi da dién nao ?

A. Mot khoi chép tam gide va mot khoi chép tit giéc.

B. Hai khéi chép tam giac.

C. Mbt khéi chép tam gidc va mot khoi chép ngii giac.

D. Hai khéi chép t giac.
Cau 24. Lap ghép hai khéi da dién (#;), (#,) dé tao thanh khéi da dién ('), trong
d6 () 1a khoi chép ti giac déu co tat ca cac canh bing a, (#;) 1a khéi ti dién déu
canh a sao cho mdt mit cua () trung véi mot mit cua (#,) nhu hinh vé. Hoi khoi

da dién (.#') c6 tat ca bao nhiéu mat?

A. 5. B. 7. C. 8. D. 9.
Cau 25. C6 thé chia mét hinh 1ap phuong thanh bao nhiéu khéi ti dién biing nhau?
A. 2. B. 4. C. 6. D. 8.
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CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Chon A.

Cau 2. Chon D.

Cau 3. Cac hinh da dién la: Hinh 1; Hinh 3; Hinh 4. Chon C.

Cau 4. Chon C. Vi hinh C vi pham tinh chat "M&i canh ctia mién da giac nao cling
14 canh chung ctia ding hai mién da giac".

Cau 5. Chon C.

Céau 6. Chon B.

Cau 7. Chon B.

Cau 8. Chon A.

Cau 9. Chon D.

CAu 10. Ta thay cac dap an A, B, D déu ding dua vao khai niém hinh da dién.

Chon C.

Cau 11. Xét hinh da dién 14 hinh t& dién thi két qua vé quan hé s6 dinh va s6 mait
théa man dap an C. Chon C.

Cau 12. Vi mdi mat 1a nhiing tam giac nén c6 tong s6 canh 1a 3M. Mdi canh la canh
chung cua ding hai mit nén ta c6 hé thtic 3M = 2C. Chon D.

Cau 13. Chon A.

Cau 14. Khéi ti dién déu c6 3 truc déi xtng (di qua trung diém cta cac cip canh d6i
dién). Khoi chép ti giac déu c6 1 truc ddi xtng (di qua dinh va tAm cia mait ti giac).
Khéi 1ap phuong c6 9 truc déi xting (Loai 1: di qua tdm cta cac mat d6i dién ; Loai 2:
di qua trung diém cac cip canh déi dién). Chon C.

Cau 15. Hinh chép tt gidc déu c6 4 mat phing déi xting bao gom:




® 2 mit phing di qua dinh hinh chép va chtia duong trung binh caa day.

® 2 mit phing di qua dinh hinh chép va chtta dudng chéo cta day.

Chon A.

Cau 16. Cac mit phing d6i xtng cta hinh ti dién déu 1a cac mat phing chida mot
canh va qua trung diém canh d6i dién.

B HP YD

Vay hinh ti dién déu c6 6 mat phing d6i xting. Chon B.
Cau 17. Hinh ling tru tam giac déu c6 4 mét phing d6i xtng (hinh vé bén dudi).

v

Cau 18. Hinh hop chit nhat (khong 14 hinh 1ap phuong) c6 cac mit phing déi xtng 1a
cAc mit cac mit phing trung truc cta cic cip canh doi.

Chon D.
Cau 19. Hinh hop dtng c6 day 1a hinh thoi (khéng phai 1a hinh chii nhat) c6 3 mit
phdng d6i xting bao gdm:
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® 2 mit phing chita duong chéo ctia day va vuong goc véi day.
® Mot mit phdng 14 mat phéng trung truc cla canh bén.
Chon D.

Cau 20. C6 9 mét d61 xting (nhu hinh vé sau). Chon B.
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Cau 21.

Goi bat dién déu ABCDEF . C6 9 mit phing d6i
xting, bao gdbm: 3 mit phing (4BCD), (BEDF),
(AECF) v 6 mit phing ma mdi mat phing 1a
mit phing trung truc cta hai canh song song
(chdng han 4B va CD).

Chon B.

Cau 22. C6 2 loai mit phing thda man dé bai la:
® Loai 1: Mat phing qua trung diém cta 3 canh bén c¢6 chung dinh. C6 4 méat phing

thda man loai nay (vi c6 4 dinh)

A A A A
B D
B DB D‘B D
C C C

Nhan xét. Loai nay ta th&y c6 1 diém ndm khac phia véi 3 diém con lai.
® Loai 2: Mat phing qua trung diém ctia 4 canh (4 canh nay thudc 2 cdp canh, mbi
cap canh 1a chéo nhau). C6 3 mét phing nhu thé.



A A A
B D
B D B D
C c C

Nhan xét. Loai nay ta thdy c6 2 diém ndm khac phia véi 2 diém con lai.
Chon C.
Cau 23. Dua vao hinh vé, ta thdy mat phing
(AB'C’) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’ thanh
khoi chép tam giac 4.4'B'C’ va khéi chép tii giac
A.BCC'B'.
Chon A.

Cau 24. Khdi da dién (#’) c6 dung 5 méat. Chon A.
Sai lam hay gip: Khéi chép ti gide déu c6 5 mat. Khoi ti dién déu c6 4 mit.

Ghép hai hinh lai nhu hinh vé ta dudc khéi da dién (//’ ) c6 8 mat.

Cau 25. Lan lugt dung mit phéng (BDD'B') ta D c
chia thanh hai khéi lap phuong thanh hai khéi A
ling tru ABD.A'B'D’ va BCD.B'C'D’.

® Véi khéi ABD.A’B'D’ ta lan lugt dung cac mat
phéng (AB'D') va (AB'D) chia thanh ba khéi ti

dién bang nhau. e
® Tuong tu v6i khéi BCD.B'C'D’ .
Vay c6 tat ca 6 khdi ti dién bang nhau. Chon C.
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