O Bai 03
KHAI NIEM VE THE TiCH KHOI PA DIEN

I- NHAC LAI MOT SO PINH NGHIA

Hinh lang tru la hinh c6 hai d4y 14 hai da giac bang nhau nim trén hai mat

phing song song véi nhau va cac mit bén déu 1a cac hinh binh hanh.

1. Hinh lang tru dang

Pinh nghia. Hinh lang tru ddng la hinh lang tru c6 canh bén vudéng goéc véi mat
day.

Tinh chat. Cac mat bén ctua hinh lang tru déng 1a cac hinh chii nhat va vuong
gbc v6i mat day.
2. Hinh ling tru déu

Dinh nghia. Hinh léng tru déu 14 hinh ling tru ding c6 day la da giac déu.

Tinh chat. Cac méit bén cta hinh ling tru déu 1a cac hinh chit nhat bang nhau va

vubng gbéc v6i méat day.

Hinh hogp 14 hinh ling tru c6 day 1a hinh binh hanh.

1. Hinh hop diang
Pinh nghia. Hinh hop dtng 1& hinh hdp c¢6 canh bén vuong géc v6i mat day.

Tinh chat. Hinh hop dting c6 2 day 1a hinh binh hanh, 4 mit xung quanh 1a 4
hinh cht nhat.

2. Hinh hop chit nhat

Pinh nghia. Hinh hop chi nhat 1a hinh hép ding c6 day 1a hinh chi nhat.

Tinh chat. Hinh hop chii nhat c6 6 matla 6 hinh chii nhat.
3. Hinh lap phuong

Dinh nghia. Hinh lap phuong 1& hinh hop chii nhat 2 day va 4 mét bén déu 1a hinh
vuong

Tinh chat. Hinh 14p phuong c¢6 6 miét déu la hinh vuéng.

Hinh chop 14 hinh c6 day 1a mot da giace va cAc mit bén 1a cac tam giac c6 chung

mot dinh.
I- THE TICH
1. Cong thitc tinh thé tich khéi chop

V=1
3

Trong d6: S 1a dién tich day, /% la chiéu cao khéi chép.



2. Cong thiic tinh thé tich khéi lang tru
Trong d6: B 1a dién tich day, /4 1a hiéu cao khéi ling tru
e Thé tich khéi hop chit nhat: V' =a.b.c
Trong d6: a, b, ¢ 12 ba kich thudc ctia khéi hop chii nhat.
e Thé tich khéi lap phuong: V = a’
Trong d6 a 1a 6 dai canh cta hinh lap phuong.
111 - Ti SO THE TiCH
Cho khéi chép S.ABC va A', B', C' la cac diém tuy y
1an lugt thuoe SA4, SB, SC ta cé
Ve yper  SA'" SB' SC'
V, se SA SB SC|

Phuong phap nay dudc ap dung khi khéi chép
khong xac dinh dudce chiéu cao mét cach dé dang
hoac khéi chép can tinh 14 mot phan nhé trong khéi
chép 16n va can chi y dén mot s6 diéu kién sau

o Hai khéi chép phéi cing chung dinh.
o Day hai khéi chép phai 1a tam giac.
e Cac diém tuong ting nim trén cac canh tuong tng.

=
Van dé 1. THE TICH KHOI CHOP
&S
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén S4
vudng géc véi mit phing day va S4 = a~/2. Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.
a2 B. V:“3*E. C.V=a2. p. a2
6 4 3
Cau 2. Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac SBC la tam giac vubéng cdn tai S, SB=2a
va khodng cich tit 4 dén mat phang (SBC) bing 3a. Tinh theo a thé tich ¥ cla
khéi chép S.ABC.
A. V=24 B. V =4ad. C.V =6d D. vV =124.
Cau 3. (PE CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khi chép S.4BC c¢6 SA vuéng géc véi
day, SA=4, AB=6, BC =10 va CA=8. Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .
A. 7V =40. B. vV =192. C. V=32 D. vV =24
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chi@ nhat ¢6 canh AB=a,
BC =2a. Hai mit bén (SAB) va (SAD) cung vudng géc véi mat phing ddy (4BCD),
canh S4 = a+/15 . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.
24°\15 24°\15 a’15

B V= C.V=2415. D. V- .
6 3 @15 3

A V=

A V=



Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. Canh bén S4
vudng goc véi day (ABCD) va SC = av/5 . Tinh theo a thé tich ¥ khéi chop S.4BCD.
¢V3 gy a3 C.V=d43. p.y—oV15

3 6 3
Cau 6. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC la tam giac vubng tai B va BA=BC=a.
Canh bén S4 =2a va vudng géc v6i mit phing day. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi
chép S.ABC .

A V=

3 3 3

AV=d. B @3 crv==%. D.y-2%

2 3 3

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuéng tai 4 va B, AB=BC =1,
AD =2.Canh bén SA=2 va vudng géc v6i day. Tinh thé tich khai chép S.ABCD.

A V=1 B -3 c.v=1. D.V=2.

2 3

Cau 8. Cho hinh chép S.4ABC c¢6 day ABC la tam giac vudbng tai 4 vacd6 AB=a,

BC = a3 . Mit bén (SAB) 1a tam gidc déu va nim trong mat phing vudng géc véi
mit phéng (ABC). Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .

PN CR A c 226 p. y_aY6
12 4 12 6
Cau 9. Cho khéi chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, tam giac S4B
can tai § va nam trong mat phéng vuéng géc véi mit day, S4 =2a. Tinh theo a thé
tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.

CRNER N EY C.V=2d. D22
12 6 3
Cau 10. (})ﬁ CHINH THUC 2016 — 2017) Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh day
bdng a, canh bén g&p hai l4n canh day. Tinh thé tich ¥ cta khéi chép da cho.
V134° NS Jitd® V14

A V= . B. V= . C. V= . D. V=
12 12 6 4

A V=

Cau 11. Cho hinh chép déu S.4ABC c6 canh day bing a, canh bén bing @. Tinh

theo a thé tich ¥ cta khéi chép da cho.
3 3 3 3
a3 B.V:‘“/g. C.V:"ﬁ. p. a3
8 12 24 6
Cau 12. (PE THU NGHIEM 2016 - 2017) Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la

tam giac déu canh 24 va thé tich bing 4. Tinh chiéu cao % cta hinh chép da cho.

"f. B.h_é. C.h:ﬂ. D. = a3.

3
Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudong cin tai B, AB=a.
Canh bén S4 = a2 , hinh chiéu cia diém $ 1én mit phng day trung véi trung diém
ctia canh huyén AC . Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC.
3 3 3 3
N COR A c.y_2aN6 p.y_9Y6
12 4 12 6

A V=

A h=




Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh bing 1, géc
ABC = 60°. Canh bén SD =+/2. Hinh chidu vudng géc clia S trén mit phéng (ABCD)
la diém H thudc doan BD théa HD = 3HB. Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

av-¥. gy 5 .y, p.y-15
24 24 8 12
Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a. Tam giac S4B
vudng tai $ va nim trong mit phing vudng géc véi day. Hinh chiéu vuéng géc ctia S
trén AB 1a diém H théa AH = 2BH . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéichép S.ABCD.

eN2 g a2 c.y-aV3 D y_9V2
6 3 9 9

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tdAm O, canh a. Canh
bén S4 vuong géc v6i day, goc SBD = 60° . Tinh thé tich ¥ ctia khoi chép S.ABCD.
23 c.v==. D.y=20

2 3 3
Cau 17. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B, AC =2a,
AB=S8A=a . Tam gidc SAC vudng tai S va ndm trong mit phing vudng géc véi day
(ABC). Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .

3 3 3
Av=" B,y =% C.V=d. D. V=2
4 4 3

A V=

A Vv=d. B.V=

Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong. Canh bén S4=a va
a2

vudng goc véi day; dién tich tam gidc SBC bang (&vdt). Tinh theo a thé tich V

2
ctia khoi chép S.ABCD.
3 3 3
AV=ad. B.Vaf. C.V:%. D.V:%.

CAu 19. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac vudng can tai C, canh huyén
AB bang 3. Hinh chiéu vudng géc cia S xuéng mit day triing véi trong tAm cta

J14

tam gidc ABC va SB:T. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.ABC .

A.V:E. B.V:l. C.V:i. D.7V=1.
2 4 4
Cau 20. Cho hinh chép déu S.4BCD c6 canh day bing a, canh bén hgp véi mit day
mét goc 60° . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD .
LR c.y-aY6 D.y-2.
6 2 3 3

Cau 21. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh chi@ nhat v6i AB=a,
AC =5a. Pudng thing S4 vudng géc véi mit day, canh bén SB tao v6i mat day mot
géc 60° . Tinh theo @ thé tich ¥ ctia khéichép S.ABCD.

A V=6V2a. B.V=42a". C.V=2V2d". D. V=24,
CAu 22. Cho hinh chép S.ABC c¢6 diy ABC la tam giac déu canh a, SA vuéng goc
v6i mit phang (4BC); goéc gilia dudng thing SB va mat phéng (4BC) bing 60°.

Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC .

A V=




3 3 3
Av=2 B. =32 cv==2. D.V=d.
4 4 2
Cau 23. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, géc BAD =120°.
Canh bén S4 vudng géc véi day (ABCD) va SD tao véi day (ABCD) mot goc 60°.
Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BCD.
a 3q° a’ s
AV=—. B.V=—. C.V=—. D.V=a.
4 4 2
Cau 24. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang 1. Hinh
chigu vuéng géc ctia S trén mat phing (ABCD) la trung diém H cla canh 4B, géc
gitia SC va méat day bang 30°. Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.
Ay gy s cr-L Dy
6 18 3 6
Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chii nhat v6i AC =2a, BC=a.
DPinh § cach déu cac diém 4, B, C. Biét goc gitia duong thdng SB va mit phing
(ABCD) bang 60°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéichép S.4BCD.

3 3 3
Av==L. B. v -39 cr==%. D.V=d.
4 4 2
Cau 26. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng cin tai 4,
AB= AC =a. Canh bén SA4 vudng géc v6i day (ABC). Goi I la trung diém cta BC,

SI tao véi mit phang (ABC) géc 60°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .

3 3 3 3

a6 g a6 cr==2. p. y_aY6
4 6 2 12

Cau 27. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a«, hinh chiéu

vuong géc clia dinh S trén mit phing (4BC) 1a trung diém H cha canh BC. Géc

gitta dudng thing S4 va mit phdng (4BC) bing 60°. Tinh theo a thé tich ¥ cla

khéi chép S.ABC .
¢V3 gy _3a3 c.y=9V p.y_o3
8 8 4 3
Cau 28. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng tai B; dinh S cach
déu cac diém 4, B, C. Biét AC =24, BC = a; goc gita dudng thing SB va mit day
(ABC) bing 60° . Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .
a’\/6 a’\/6 a6
- 5
Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudéng tdim O, BD =1. Hinh
chiéu vudng géc H cua dinh S trén méat phing day (ABCD) 1a trung diém OD.
Duong thing SD tao véi mit ddy mot géc bang 60° . Tinh thé tich khéi chép S.4BCD.
av-¥. gy C.v=r_. D.y-33
24 8 8 12
Cau 30. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a. Tam giac ABC

déu, hinh chiéu vuéng géc H clta dinh S trén mit phing (4BCD) trung véi trong

A TV=

A V=

ATV =

3
cr=%. D. V=
2



tAm clia tam gidc 4BC . Dudng théng SD hop véi mit phang (4BCD) géc 30°. Tinh
theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD.

“3;/5. B.Vz%. C.V:‘ff. D.sza;\/g.

Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang cdn v6i canh day AD va
BC; AD=2a, AB=BC =CD=a. Canh bén S4 vudng géc véi mit phang (ABCD) va
SD tao v6i mat phang (4BCD) goéc 45°. Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép da cho.

3 3 3
”f. B.V:“f. C.V:3“2ﬁ.

A V=

A V=

D. V=4d3.

Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, mat bén SAD la
tam giac vudng tai §. Hinh chi€u vuéng géc cia S trén mat day la diém H thudc
canh 4D sao cho HA=3HD. Biét ring SA=2a\3 va SC tao véi diy mot géc bing
30°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.
3 3

8@“ . B. V=824 C. v =8J6a". D.V:S*/f“ :
Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, canh bén S4 vudng
gbc voi day va SA= AB=a.Goi N la trung diém SD, duong thing AN hdp véi day
(ABCD) mat géc 30°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéichép S.4BCD.

3 3 3
V3 g V3 C.V=a3. p y_oV3

9 3 6
Cau 34. ODE THAM KHAO 2016 — 2017) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la
hinh vuéng canh a, S4 vudng goc véi mit day, SD tao véi mit phing (S4B) mot goc
bing 30°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BCD.

3 3 3
Joa' B. V =32 c. Yoo p. y -3
18 3 3
Cau 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bing V3, tam giac
SBC vudng tai S va nam trong mét phzeing vubng goc véi day, duong théng SD tao

v6i mit phing (SBC) mot géc 60° . Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

A V=L B.V=46. C.V:ﬁ. D. V=43.

J6 3
Cau 36. Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh day bing a, géc gitia mat bén véi mat
day bang 60°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC .
3 3 3 3

Ay_2B g a3 crv==%. p y_9¥3
24 8 8 12
CAau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh . Pudng thing
SA vuong géc diy va mat bén (SCD) hop véi day mot gée bang 60° . Tinh theo a thé
tich V' cta khéi chép S.ABCD .

3 3 3
“f. B.V—“f. C.V=a\3. D.V—"f.

A V=

A V=

A V=

A V=



Cau 38. (Dl:i CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh chit
nhéat, AB=a, AD = a3 , SA vudng géc véi day va mit phang (SBC) tao v6i day mot
géc 60° . Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD.
6“3. C.V=4d. D.v-9.

3 3
Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén S4
vudng gée véi mat phang ddy, géc gitia mit phéng (SBD) va mat phang (4BCD) bing
60° . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD.

6 a6
12 6

A. V=34 B. V=

A V= B.V=a. C.V= D.V=

a6
o

Cau 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, duong chéo
AC =a, tam gidc SAB can tai § va ndm trong mit phing vudng géc véi day, goéc
gifta (SCD) va day biang 45°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

3 3 3

Av==L. B.y_3% crv==L. D.v==_

4 4 2 12°
Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vuéng tai 4 va D,
AD=DC =1, AB=2;canh bén S4 vudng géc véi day; mit phing (SBC ) tao v6i mat
day (ABCD) mot géc 45°. Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

AVv=4V2. By_32 cv-Y2 p.y-32.
2 2 6
Cau 42. Cho t dién ABCD ¢6 S, ;. =4cm’, S,,,, =6cm’, AB=3cm . Goc giiia hai
mit phang (ABC) va (ABD) bing 60°. Tinh thé tich ¥ ctia khéi td dién da cho.

2( 4\F .y 83,

ATV =""cm’. B.V =22 C. V =2/3cm’. D. V——cm

Cau 43. (DE MINH HOQA 2016 - 2017) Cho tG dién ABCD c6 cac canh AB, AC va
AD d6i mét vubéng géc véi nhau; AB=6a, AC =7a va AD=4a. Goi M, N, P tuong
tng 14 trung diém céac canh BC, CD, BD. Tinh thé tich ¥ cuta ti dién 4AMNP.

75 28

A. V_2 B. v =144°. C.v== 3 D. vV =74°.

Cau 44. (})ﬁ THU NGHIEM 2016 — 2017) Cho tt dién ABCD c6 thé tich bing 12 va
G la trong tAm cta tam gide BCD. Tinh thé tich ¥ ctia khéichép A.GBC.

A,V =3. B. 7V =4. C.V=6. D. V' =5.
Cau 45. (})ﬁ CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la
hinh vuéng canh a, SA4 vudng géc véi day va khoang cach tit 4 dén mit phéng

(SBC) bing % Tinh thé tich ¥ ctia khéi chop da cho.

3 3
Av=L B.V =4 c.y-Y3a D.v=2
2 9 3
CAu 46. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng cAn 6 B, AC = a2,

SA=a va vudng géc véi diy (ABC). Goi G la trong taAm tam gidc SBC. Mit phing




(a) qua AG va song song véi BC cat SB, SC lan lugt tai M, N . Tinh theo a thé

tich V' cta khéi chép S.AMN .
3 3 3 3
Av=22 B. V-2 c.v==. D.V=2
27 29 9 27

Cau 47. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh a.Goi M va N lan
lugt 14 trung diém cta cac canh AB va AD; H la giao diém cta CN va DM . Biét SH
vuéng géc voi mit phing (ABCD) va SH = a+/3 . Tinh thé tich khéi chop S.CDNM .

54°\3 54°\3 54° 54°\3
s .

A V= B. V= C.V=—w. D. V=

24 8 12
CAu 48. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tdm O,
canh 2a. Mat bén tao véi day géc 60°. Goi K 1a hinh chidu vuéng géc cia O trén
SD . Tinh theo a thé tich ¥ cta khdi t dién DKAC .

243 4a°\3 4a°\3

. B. V= . C.V=
15 5 15

Cau 49*. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ASB=CSB=60°, ASC=90° vi SA—=SB=a,
SC = 3a. Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.4ABC.
3 3 3 3
A.V:‘“/g. B.V:‘“@ C.V:a\/g. D.V:“ﬁ.
3 12 12 4

Cau 50. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, S4=SB,
2

SC=SD, (SAB) L (SCD) va tong dién tich hai tam gidc SAB va SCD bing %. Tinh

A V= D. 7V =4d3.

thé tich ¥ caa khéi chép S.ABCD.

3 3 3 3
A v=2. B. V-2 c.y=2 D. y—12¢
5 15 25 25

=
Van dé 2. THE TICH LANG TRU PUNG
e

Cau 51. (Dﬁ THAM KHAO 2016 — 2017) Tinh thé tich ¥ ctia khoi lang tryu tam giac
déu c6 tat ca cac canh bang a.

3 3 3 3
“*/3. B.V:“‘B. C.V:‘“/g. D.V:‘“/g.
6 12 2 4

CAau 52. Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru tam giac déu c6 canh day bing a va tong

A V=

dién tich cAc méit bén bang 3a*.

3 3 3 3
A.V“f. B.V:al;/g. C.V"f. D.V:”f.

Cau 53. (PE CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khéi ling tru ding ABC.A'B'C' ¢6
BB'=a, day ABC la tam giac vudng can tai B va AC = a2 . Tinh thé tich ¥V cta
khéi lang tru da cho.

3 3 3
A v=2% B.v=2%. c.r=2. D.V=d.
6 3 2




Cau 54. Cho lang tru dtng ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac v6i AB=a,
AC=2a, BAC=120°, AA'=24a/5. Tinh thé tich V' ctia khéi ling tru da cho.

A V=4V5. B.v=a15. C.V:a3\3/ﬁ. D.V=4“;*E.
Cau 55. Tinh thé tich ¥ ctia khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D', biét AC' = a+/3.
3@‘13. C. V=33 D. V:étf.

A V=d. B.V=

Cau 56. Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D' c¢6 day la hinh vuéng canh 2a.

Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho theo a, biét 4'B=3a.

4./54°
3

A V= B. V =454°. C. vV =2J54". D. V=124°.

Cau 57. Cho hinh hép cht nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD=a\2 , AB'=a+5.

Tinh theo a thé tich khéi hop da cho.

2a3\/§
3

A V=4dJ10. B.V= C.V=a\2. D. V=242

Cau 58. Cho hinh hop chii nhat c6 dién tich ba mét cting xuét phat ti cing mot dinh
1a 10cm?, 20cm?, 32cm?. Tinh thé tich ¥ ctia hinh hop chi nhat da cho.
A. 7V =80cm’. B.V =160cm’. C. V =40cm’. D. V = 64cm’.
Cau 59. Cho hinh hop chii nhat c6 duong chéo d =+21. Do dai ba kich thuée cla
hinh hop chit nhat 14p thanh mét c&p s6 nhan c6 céng bdi g=2. Thé tich ctia khéi
hop chii nhat 1a
A V=8 B.V:%. C.V:% D. V=6
Cau 60. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B va
BA=BC=1.Canh A'B tao véi mit diy (ABC) géc 60°. Tinh thé tich ¥ cta khéi
lang tru da cho.
A V=43. B.Vzﬁ. c.v-P D=1
6 2 2
Cau 61. Cho hinh hop chi nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB= AA'=a, dudng chéo A'C
hop véi mit day (ABCD) mot géc a thoa man cota = V5. Tinh theo a thé tich khéi
hép da cho.
3 24a° 3 a’
A V=24 B.V="0 C. V=45, D.V="r.
3 NS
Cau 62. (PE CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khéi lang tru dtng 4ABC.A'B'C’ c6
day ABC la tam giac can v6i AB= AC =a, BAC =120°, mit phing (4B'C’) tao véi
day mot goc 60°. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru da cho.
3 3 3 3
Av=3% By c.r==. D. v =%
8 8 8 4
Cau 63. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c¢6 day la tam giac cAn, AB=a va
BAC =120°, géc gifia mit phing (4'BC) va mit day (4BC) bing 60°. Tinh theo a

thé tich khoi ling tru.



3 3 3 3
Av=2. B y-3% c.v=3%. D,y =3
8 8 4 24
CAau 64. Tinh theo ¢ thé tich ¥ cta khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'. Biét ring
mit phang (4'BC) hop véi diy (ABCD) mot goc 60°, A'C hop véi day (ABCD) mot

goe 30° va AA'=a /3.

A V=2V6. B.V= C.V=2d2. D.V=d.

2a3\/g
3

Cau 65. Cho lang tru dting A4BCD.A'B'C'D' c¢6 day ABCD la hinh thoi canh béing 1,
BAD =120 . Géc giita dudng thdng AC' va mit phing (4ADD'A4') bing 30°. Tinh thé
tich ¥ cta khéi ling tru.

A V=46 B.V:%. c.v=2". D. V=43.

Vé&n dé 2. THE TICH LANG TRU XIEN

& >

Cau 66. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 tit ca cac canh déu bing 2a, day ABCD
12 hinh vudng. Hinh chiéu vuong géc cta dinh A' trén mit phing day trung véi tam
cia day. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi hop da cho.
3 3
A.V:4“3ﬁ. B.V:%. C.V =8’ D. 7 = da’\2.
Cau 67. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén
AA'=a , hinh chiéu vuéng géc ctia 4' trén mat phing (ABCD) trung véi trung diém
H cta AB.Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi lang tru da cho.
3 3 3
V3 py_gV3 C.V=d. D.v=2.
6 2 3
Cau 68. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudéng cdn tai B va
AC =2a . Hinh chiéu vudng géc cia A4' trén mat phang (4BC) la trung diém H cla
canh AB va A'A=a+2 . Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.
3 3
AV =2d3. B.V:“f. C.V_a;/g. D. Vv =242.
CAu 69. Cho ling tru ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu canh a. Hinh chiéu
vudng goc cua diém A' 1én mit phéng (ABC ) tring v6i tAm O ctia dudng tron ngoai
tiép tam gidec ABC ,biét A'O =a. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru da cho.
3 3 3 3
Ay_tB gy dV3 c.v==. D.v=2_.
12 4 4 6
Cau 70. Cho hinh ling tru ABC.4'B'C' c6 day la tam giac déu canh 2av2 va
A'A=a+/3. Hinh chiu vuong géc clia diém A' trén mit phing (ABC) trung véi

A V=

trong tAm G cta tam giac ABC . Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.



Av-L. By — 20 c.v-2. D. V =24
2 3 6

Cau 71. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru 4BC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac
vuobng tai 4, AB=AC=a.Biétrdng A'A=A'B=A'C=a.

Av-2, By_9V3 c.v=V2 p.y_9¥2
2 4 4 12
Cau 72. Cho lang tru ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac vuodng tai B,
AB=1, AC=2; canh bén AA'=+/2 . Hinh chiéu vudng gbéc cua A' trén mit day
(ABC) trung véi chan dudng cao ha tit B cta tam gidc 4BC . Tinh thé tich V cla

khéi lang tru da cho.
4 12 4 4

Cau 73. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru ABC.A’B'C’' biét thé tich khéi chop
A.BCB'C' bang 24°.

A.V =6a. B.V:%. C.V =4d. D. V =3d’.
Cau 74. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 12cm®. Tinh thé tich ¥ cuaa
khéi ti dién 4AB'CD’.

A. V =2cm’. B. V =3cm’. C. V =4cm’. D. V =5cm’.
Cau 75. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD la hinh chii nhat tim O va
AB=a, AD=a\/3; A'O vudng goc véi ddy (ABCD). Canh bén A4’ hgp véi mat day
(ABCD) mot géc 45°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.

Ay—SB gy dV3 c.y=oY6 D.V=a'\3.

6 3 2

Cau 76. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh c6 do dai bing 2.
Hinh chiéu vuéng goéc cia A' 1én mat phing (ABC ) tring v6i trung diém H cua BC.
Géc tao bdi canh bén A4' véi mit day 1a 45°. Tinh thé tich khéi tru 4BC.A4'B'C".

A.V=3. B.V=1. C.Vzﬁ. D.Vzﬁ.

8 24

Cau 77. (})I:i THU NGHIEM 2016 — 2017) Cho hinh ling tru tam gidc 4ABC c6 day
ABC la tam giac vubéng can tai 4, canh AC =22 . Biét AC’ tao v6i mit phéng
(ABC) mdt géc 60° va AC’=4. Tinh thé tich ¥ cta khéi da dién 4BCB'C’.

Av=2% B.v-15 c.v=88 p. y 163

3 3 3 3
Cau 78. Tinh thé tich ¥ cta mot khéi lang tru biét day c6 dién tich § =10cm?, canh
bén tao v6i mit phdng day mot goc 60° va do dai canh bén bang 10cm.

A. V' =100cm®. B.V =50y3cm®.  C. p = 50cm®. D. ¥ =100+/3cm’.
Cau 79. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh thoi canh a, tAm O va
ABC =120°. Géc giiia canh bén A4' va mit day bang 60°. Pinh 4' cach déu cac
diém 4, B, D. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.

3 3 3
A.V:%. B.V_"f. C.V:af.

D. 7V =4d3.




Cau 80. Cho hinh hoép ABCD.A'B'C'D’ c¢6 day ABCD la hinh thoi tAm O, canh a, gbc
ABC =60°. Bist ring A'0 L (ABCD) va canh bén hgp véi day mot géc bang 60°. Tinh
thé tich ¥ ctia khéi da dién OABC'D'.

3 a’ a’ 34’

A v=2. B.v=2. c.vr=%. D. V=224
6 12 8 4



O Bai 03

KHAI NIEM VE THE TiCH KHOI PA DIEN

=
Van dé 1. THE TiCH KHOI CHOP
=0

Cau 1. Dién tich hinh vuéng 4BCD la S, =d*. S
Chiéu cao khéi chép la SA4 = av/2.
3
Vay thé tich khéi chép V; 0 = %SABCD.SA =2 f b
Chon D. B ¢

Cau 2. Ta chon (SBC) lam mat day —— chiéu cao khéi chop 1a d[A,(SBC)] =3a.
Tam gidc SBC vudng cin tai S nén S, :%SB2 =2d’.

Vay thé tich khéi chop V = %sMBC.d[A,(SBc)} =24’. Chon A.

Cau 3. Tam giac ABC,c6 AB*+ AC* =6* +8* =10%> = BC? S
—— tam giac ABC vudngtai A —— S, e :%AB.AC =24

Vay thé tich khdi chép ¥y . = éSMBC.SA =32. Chon C.

Cau 4. Vi hai mat bén (SAB) va (SAD) cung vudng géc S
v6i (ABCD), suy ra SA L (ABCD). Do d6 chiéu cao khéi

chop la S4=aV15.

Dién tich hinh chit nhat 4BCD 1a S,,., = AB.BC =2a’.

1 24°4/15

Vay thé tich khdi chép Vy 1uep = =S pep-SA = :

Chon B.

Cau 5. Pudng chéo hinh vuéng AC = av/2.

Xét tam gide SAC, ta cé SA=~SC* —AC* =a /3.
Chiéu cao khdi chép 12 S4 =a+/3.

Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S ., =ad’.

1 a3

Vay thé tich khéi chop V; ,,0p = ESABCD.SA =

Chon A.



Cau 6. Dién tich tam gidc vuong S, 5 = %BA.BC = “7

Chiéu cao khéi chép 1a S4=2a.
3
Vay thé tich khéi chop 7 . = éSABC,SA o

Chon C.

Cau 7. Dién tich hinh thang 4BCD la
ADJrBC]-AB:%

Supep =

Chiéu cao khéichépla SA=2.

2 s 1
Vay thé tich khoi chép V; ;0

3Sueo-S4=1. Chon A.

2

Cau 8. Goi H la trung diém ctia 4B, suyra SH | AB.
Do (S4B) L (ABC) theo giao tuyén AB nén SH 1 (ABC).

a3

Tam giac SAB la déu canh AB=a nén SH = 5

Tam gidc vuéng ABC , c6 AC =~ BC* — AB* = a2
1 a2

Dién tich tam giac vuéng S, ;- = EAB.AC =

a*\J6
12

. 1
Vay VS,ABC ZESAABC'SH =

. Chon A.

A C
S
D
B C
S
B C
N
H <
A

Cau 9. Goi I 1a trung diém cta AB. Tam giac SAB can tai S vacoé I 1a trung diém
AB nén SI L AB. Do (SAB) L (ABCD) theo giao tuyén AB nén SI 1 (ABCD).

Tam giac vuéng SIA, c6
ﬂ]z _al1s

SI =~SA* —14* = ,|S4’ —[ B :

Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S, =ad’.

1 a5

Vay Vs apcp = ESABCD'S] = 6

. Chon B.

Cau 10. Goi I la tAm dudng tron ngoai tiép tam
déu nén suy ra SI L (ABC).

a3

Goi M la trung diém cta BC = AI :gAM =73

Tam giac SAI vudng tai I, cb

ST =SA> —SI* = (2a)’ —[ 233

3

3
a3

Dién tich tam giadc 4ABC 1a S, ;0 =——

ﬁ] _

Ji14
12

Vay thé tich khdi chép V; 4,0 = %SAABC.SI =

S

B C
giac ABC. Vi S.ABC la khéi chép

S

. Chon B.



CAu 11. Goi 7 1a tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Vi S.ABC la khoéi chép
déu nén suy ra SI 1 (A4BC).

2 ax/g S

Goi M la trung diém ctia BC = AI = EAM =—=

3
Tam giac SAI vudng tai I, cb
sz:mJ @]_[ﬁ] _e A c
6 3 2
Dién tich tam giadc ABC 1a S, ;. = #. B
Vay thé tich khdi chép ¥V, = éSAABC.SI _aV3 Chon C.

24

Cau 12. Xét hinh chép S.4BC c¢6 day ABC la tam giac déu canh 2a = S, .. = 3.

Thé tich khéi chop V 0 = lSAABC.h h= 3Vsme 3¢ _ av'3. Chon D.
3 SAABC az\/g
Cau 13. Goi M la trung diém AC . Theo gié thiét, ta c6 SM L (ABC)=>SM L AC.
Tam giac vuong ABC ,cd6 AC = AB\2 = a\2.
Tam giac vuéng SMA , c6

SA? — AM? = [SA> — [AC] “ﬁ.

2 2
. ., a* A C
Dién tich tam gidc vudng cdn ABC la S, ,,. = —
. 1 (,Z3\/g <
Vay Vs e :ESAABC'SM = o Chon A. B

Cau 14. Vi ABC =60° nén tam gidc ABC déu.
Suy ra

V3 3 3f

BO="":BD=2BO=+3; HD=-BD =
2 4
Tam giac vuéng SHD , ¢c6 SH =~/ SD* — HD* = \/_

Dién tich hinh thoi ABCD 1a S ,,., =28, 4 =

JE
>
1 Ji5

Vay thé tich khdi chép V; 1,0 = 3 3 S e SH === Chon B.
Cau 15. Trong tam giac vudéng SAB, ta ¢ S
2 2 .

SA® AHABfEABABf3

a2
3
Dién tich hinh vuéng 4ABCD 1a S ., =ad’.

a2
9

SH =~SA> — AH® =

1
Vay Vs zep ZESABCD'SH = . Chon D. B C



Cau 16. Ta c6 ASAB=ASAD—— SB=SD.
Hon nita, theo gia thigt SBD = 60° .

Do d6 ASBD déu canh SB=SD=BD=a2.
Tam gidc vuong SAB,tacé SA=~SB> —AB*> =a.
Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S ., =ad’.

3
Vay Vs wep = %SABCD.SA =2 (avtt). Chon C.

3
Cau 17.Ké SH L AC . Do (SAC) L (ABC) theo giao tuyén AC nén SH L (ABC).

Trong tam giac vudng SAC, ta cod S
SC=AC* —S4 = a\3, SH%%,
Tam giac vudng ABC , c6 BC =~ AC* — AB* = a /3.
2 A C

Dién tich tam giac ABC 1a S, . = %AB.BC =2 f .

1 (,13 &
Véy VS,ABC :ESAABC'SH:Z' Ch(_)n A. B
Cau 18.Tacé BC L. AB (do ABCD la hinh vuéng). (1)
Laico BC LS4 (do SA vudng géc véi day (ABCD)). (2)

Tu (1) va (2), suy ra BC L (SAB)= BC 1 SB. Do d6 tam giac SBC vuéng tai B.
Dat canh hinh vuéng la x> 0.
Tam giac SAB vudng tai 4 nén S
SB=+/SA> + AB> =+Ja* + x> .
Theo chiing minh trén, ta c6 tam giac SBC vudng tai B nén

2
#— Sausc :%SB.BC :%\/az +xx——x=a

Dién tich hinh vuéng ABCD 14 S, =d’.

3

R 1
Vay Vs ypep = ESABCD'SA = %- Chon C. B C

Cau 19. Goi M, N 1an lugt 1a trung diém 4B, AC. Suy ra G=CM NBN la trong
tam tam giac ABC . Theo gia thiét, ta c6 SG L (A4BC).

Tam giac ABC vubdng can tai C,suyra CA=CB= A—\g: iz va CM | AB.
Ta co CM:lABzé,suyra GM:lCM:l; S
2 2 3 2
BG =~ BM* +GM* :@; SG=~SB* —GB®> =1.
Dién tich tam gidc ABC 1a S, . = %CA.CB - % A B
A 1 3 N

Vay Vs e = =Saupe-SG=—. Chon C. &

‘ 3 4 C

Cau 20. Goi O=ACNBD. Do S.ABCD la hinh chép déu nén SO L (4BCD).



Suy ra OB la hinh chiéu cta SB trén (4BCD).
Khi dé 60°=SB,(4BCD)= SB,0B = SBO .

Tam giac vuéng SOB, ¢c6 SO = OB. tan SBO =

a\/6
o
Dién tich hinh vuéng 4BC 1a S,,., = AB> =d’.

1 a6
6

Vay Vs apcp = ESABCD'SO =

. Chon A.

Cau 21. Trong tam giac vudng ABC , ta c6 BC =~ AC* — AB> =26a .
Vi SA 1 (ABCD) nén hinh chiéu vudng géc cua

SB trén mit phang (ABCD) la AB.
Do d6 60° = SB,(ABCD) =SB, AB=SBA .

Tam giac vudong SAB, c6 SA= AB. tan SBA = a+/3 .
Dién tich hinh chi nhat S,,., = AB.BC = 2./64".

Vay Vs isep = éSABCD.SA =2+24*. Chon C.

Cau 22. Do SA L (ABCD) nén ta c6 S
60° = SB,(ABC) =SB, AB = SBA.

Tam giac vuéng SAB, c6 SA = AB. tan SBA = a+/3.

2
Dién tich tam giac déu ABC 14 S, . = #, A B
R 1 a
Vay Vs ype = ESAABc-SA = Z Chon A. C

Cau 23. Do SA | (ABCD) nén ta c6 60° = SD,(ABCD) = SD, AD = SDA.

Tam giac vudng SAD , cd6 SA= AD. tan SDA = a+/3.
Dién tich hinh thoi

— az\/g
2 .

S sep = 28 ppap = AB.AD.sin BAD =

Vay thé tich khéi chop ¥, 0p = éSABCD.SA =L,

Chon C.
Cau 24. Vi SH 1 (ABCD) nén hinh chiéu vuéng géc cia SC trén mat phéng day

(4BCD) 1a HC . Do d6 30° = SC,(4ABCD) = SC, HC = SCH .
ﬁ S

Tam gidc vuong BCH , c6 HC =+ BC*> + BH* =

f

Tam giac vuéng SHC , c6 SH = HC.tan SCH =

Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S, =1. p

1 J15

Véy VS.ABCD = ESABCD'SH = F ChQn B. B C




Cau 25. Goi O la trung diém AC, suy ra O la tdm dudng tron ngoai tiép tam giac
ABC . Theo gia thiét dinh S cach déu cac diém 4, B, C nén hinh chiéu cia § xuéng
day 1a diém O—— SO L (ABCD)—— hinh chiéu vuéng géc clia SB trén mit day

(4BCD) 1a OB . Do &6 60° = SB,(ABCD) = SB,0B = SBO .

Tam giac vuéng SOB, c6 SO = OB. tan SBO = a/3 .
Tam gidc vuéng ABC , c6 AB=+AC>*—BC? =a3.
Dién tich hinh chi nhat S,,., = AB.BC = a>/3. S

Vay Vs upep = éSABCD'SO =a’. ChonD. A B

Cau 26. Vi SA4 L (ABC) nén hinh chiéu vuéng géc cia SI trén mit phing (4BC) la
AI . Do @6 60° = SI,(ABC) = ST, AT = SIA .
a2

Tam giac ABC vudng tai 4, suy ra trung tuyén Al = %BC e

S
., R , <= avb
Tam giac vuéng SAI , c6 SA= Al.tanSIA = —
A S 1 a’
Dién tich tam giac vudng S, ;. = EAB.AC =5
C

. Chon D. 7

Cau 27. Vi SH 1 (4BC) nén hinh chiéu vudng géc cua S4 Bren mit day (4BC) la

1 a3\/g
12

Vay VS,ABC = ESA'SAABC =

HA. Do d6 60° = SA,(ABC) = SA, HA = SAH .

Tam gidc ABC déu canh a nén AH :%.

Tam giac vudng SHA, c6 SH = AH.tan SAH — 37“

. 2 c B
Dién tich tam giéc déu ABC 1a S, 0 = a3

1 &3

Vay Vs asc ZESAABOSH* 3

Cau 28. Goi H la trung diém AC. Do tam gidc ABC vudng tai B nén H la tdm
dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC . Pinh S cach déu cac diém A4, B, C nén hinh

. Chon A. A

chiéu cua § trén mit day (4ABC) trung véi tAm duong tron ngoai ti€p tam gidc ABC ,
suy ra SH 1 (ABC). Do @6 60° = SB,(ABC) =SB, BH = SBH .
Tam giac vuong SHB, cb S

SH = BH.tan SBH :%.tanS/BEFI =a3.

Tam gidc vuéng ABC , c6 AB=+AC? —BC* = a /3.

2 C
Dién tich tam giac vuéng S, ;- = %BA.BC =2 2\/5 . A




Cau 29. Vi SH L (ABCD) nén hinh chiéu vudng géc cia SD trén mat day (ABCD) la
HD. Do d6 60° = SD,(ABCD) = SD, HD = SDH .
Tam giac vuong SHD, cb

(

SH = HD.tan SDH = % tan SDH =

BD

T

Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S,,.,, = AB* =

1 V3

Vé.y VS,ABCD = ESABCD'SH = ﬂ Ch(_)n A.

Trong hinh vuéng ABCD, c6 AB=

N | —

Cau 30. Goi O =ACNBD; M latrung diém 4B.Suyra H=BONCM .

Theo gia thiét SH | (4BCD) nén hinh chiéu vuéng géc cua SD trén mat day (ABCD)
la HD. Do dé 30° = SD,(ABCD) = SD, HD = SDH.

Tam giac ABC va ADC d&éu canh a, suy ra

a3
2

OD =

= HD=0D+O0H =

2a\/§
3

o]-[:lBo:Q
3 6

Tam giac vuébng SHD, c6 SH = HD. tan SDH — 2?61
2 2
Dién tich hinh thoi 8,0, =28, e = 2.2 f =4 f

1 3I

Vay VS,ABCD = ESABCD'SH

. Chon C.

Cau 31. Ta c6 45° = SD,(ABCD) = SD, AD = SDA .
Suy ra tam gidc SAD vuoéng cidn tai 4 nén SA= AD =2a.
Trong hinh thang 4BCD,ké BH 1 AD (H € AD). S
AD—-BC _a
2 2
. ) ; > a3
Tam giac AHB,c6 BH =V AB" — AH® = ——
3a*\3
Y

Do ABCD la hinh thang cAn nén 4AH =

Dién tich S, :%(AD—&-BC)BH =

. 1 a3
Vay Vs useo ZESABCD'SA = 5 Chon B. B C

CAu 32. Hinh chiéu vuéng géc cia SC trén méit day 1a HC nén
30° = SC,(ABCD) = SC, HC = SCH .

Tam gidc vuong SAD , c6 SA> = AH.AD

= 124% = %AD.AD = %ADZ.




Suyra AD=4a, HA=3a, HD =a, SH = HA.HD = a+/3,
HC = SH.cot SCH = 3a, CD = HC? — HD* = 2aV2.
Dién tich hinh chi nhat A4BCD 1a S,,., = AD.CD = 8\24*.

1 864’
3

Vay thé tich khéi chop V, ,0p = 5SABCD.SH =

. Chon D.

CAu 33. Tam giac SAD vudng tai 4,c6 AN la trung tuyén nén AN = %SD.
Goi M latrung diém 4D, suyra MN | SA nén MN L (ABCD).
Do d6 30° = AN,(ABCD) = AN, AM = NAM .

Tam gidc vudng NMA , c6 AM = AN.cos NAM = SD4\/§‘.
2
Tam giac SAD , ¢6 SD* =S4’ + AD* & SD* =a* + _SDZ\BJ .

Suy ra SD=2a nén AD = af3.
Dién tich hinh chi nhat S,,.,, = AB.AD =a* /3.

1 a3
3

Vay Vs apcp = ESABCD'SA =

. Chon B. =

Cau 34. ABCD la hinh vudng suy ra 4B 1 AD.

Vi S4 L (ABCD)——SA L AD. (2)
Tu (1) va (2), suy ra 4D | (SAB).

Khi d6 SA4 1a hinh chiéu cta SD trén mit phing (S4B).
Do d6 30° = SD;(SAB) = (SD;SA) = DSA.

Tam giac SAD vuong tai 4, c6 SA= A—B\ =a 3.
tan DSA

a3
3

Vay thé tich khdi chép V; 1,0 = %SABCD.SA = . Chon D.

Cau 35. Ké SH 1 BC . Vi (SBC) L (ABCD) theo giao tuyén BC nén SH L (ABCD).

DC 1L BC —
Ta c6 = DC L (SBC).Do d6 60° = SD,(SBC) = SD,SC = DSC .
DC 1. SH
Tu DC L (SBC)—— DC L SC.
Tam giac vuéng SCD, c¢6 SC = D—E\ =1.
tan DSC

Tam giac vudng SBC, cb

SBSC \BC*-SC*SC 6
BC BC R

Dién tich hinh vuéng ABCD la S,,., = 3.

1 J6

N 6
Vay Vs asep = ESABCD'SH = T Chon C.

SH =

Cau 36. Goi E, F lan lugt 1a trung diém BC, BA vaO = AENCF .



Do S.4BC la hinh chép déu nén SO 1 (A4BC).
Khi d6 60° = (SBC),(ABC) = SE,OF = SEO .

Tam giac vuéng SOE , c6

SO = OE.tan SEO :%.tanwo _é.ﬁ :%.

a3

Dién tich tam giac déu ABC 1a S, ,,. = 2

@3
24

. Chon A.

. 1
Vay Vs asc = ESAABC'SO =

) )  [cD1 4D
Cau 37.Tac6 SA L (ABCD)= SA L CD nén co{

= CD 1 (SAD)=CD L SD.

CD 1 S4

Do (SCD)N(ABCD)=CD
SD 1 CD; AD 1 CD

Tam giac vudng SAD , c6 SA= AD. tan SDA = a3 .

S
Dién tich hinh vuéng 4ABCD 1a S,,., = AB* =a’.
3
Vay thé tich khéi chép V; 1 = %SABCD.SA =2 ;/5 D
B C

Chon D.

, suy ra 6002[66’[)),(/@} = [m}:S/D?l

. ) ~ [BC L 4B
Ciu 38. Ta c6 SA L (ABCD)=> SA L BC nén c6
BC 1 S4

= BC | (SAB)= BC 1 SB.
(SBC)N(ABCD) = BC
SB 1 BC; AB 1 BC

Tam giac vuong SAB, c6 SA= AB. tan SBA = a+/3 .

S
Dién tich hinh chi nhat 4ABCD la
S e = AB.AD = a*/3.
Vay thé tich khéi chép V; ,u0p = éSABCD.SA =a’. B
D C

, suy ra 60°=[W}z[m}:@ )

Chon C.
Cau 89. Vi SA L (ABCD)=-SA L BD. (1)
Goi O=ACNBD,suyra BD 1 AO. (2)

Tu (1) va (2) ,suyra BD | (SAO) = BD 1 SO.
[(SBD)Q(ABCD) =BD
o

, suy ra
SO 1L BD, AO 1. BD

60| (§3D),(4BCD)| - |50, 40| ~ 504 .

Tam giac vudong SAO, taco6 SA= AO. tan SOA = # .
Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S ., =a’.

3
VAY Vi ysep = %SABCD.SA =2 ;/g. Chon C.

Cau 40. Goi H la trung diém 4B, suyra SH | AB.



Ma (SAB) L (ABCD) theo giao tuyén AB nén SH 1 (ABCD).
CH 1. AB——CH 1 CD

Tam gidc ABC déu canh a nén AB\/7 a[ .
CH =
(SCD)N(ABCD)=CD
Ta cé {SC C (SCD), SC 1L CD suy ra
HC ¢ (ABCD), HC 1L CD
45° = (SCD),(ABCD) = SC, HC = SCH .

Tam giac vuong SHC , c6 SH = HC. tanSCH =

2
2
Dién tich hinh thoi ABCD 14 S, =28, 00 = # .

3

Vay thé tich khéi chép V; ,p0p = %SABCD.SH = “I. Chon A.

Cau 41. Goi I 1a trung diém AB,suyra C[ =AD=1= %AB .

Do d6 tam giac ABC vuéngtai C.Suyra BC 1 AC nén
45" — (SEC),(ABCD) ~ SC, AC — 5CA.

Ta c6 AC =+ AD* + DC* =+/2 .
Tam giac vudong SAC, cd6 SA= AC. tan SCA = V2.
(4B+DC)AD _

Dién tich hinh thang S ., = 7

|§‘ le

Vay thé tich khéi chép V; ,p0p = ;SABCD SA =

Chon C.
Cau42.Ké CK L AB.Taco S, 0 = ; AB.CK ——CK =

Goi H 1a chan dudng cao cua hinh chép ha ti dinh C .
Xét tam gidc vubng CHK , ta c6
CH = CK..sin CKH = CK..sin(ABC),( ABD) = 4f
Vay thé tich khéi tt dién ¥ = %SAABD.CH - 8*35 cm®. Chon D.

Cau43. Do 4B, AC va AD dé6i mot vudng géc v61 nhau nén

V ipep = %AB.AC.AD = %.6a.7a.4a =28a’.

X 1~ 1
Dé thay S, :ZSABCD’

Suyra V. = 411 Vsep =7a” . Chon D.

Cau 44. Vi G la trong tAm cua tam gidc BCD nén S, ;0 = =Sappe -



Suyra V, e = %VABCD = %.12 =4. Chon B.

Cau 45. Goi H 1a hinh chiéu ctia 4 trén SB = AH 1 SB. S
(841 (4BCD)= 54 1 BC

Ta c6 = BC L (SAB)= AH L BC.
AB L BC

a

Suy ra AH 1 (SBC)=>d|A,(SBC)|=AH = 22 : 5
11
== t—=>584=a
AH®  SA> 4B
3
Vay V = %.SA.SABCD = % Chon D. b ¢

Tam gidc SAB vudng tai A4, ¢

CAu 46. T gia thiét suyra AB=BC=a.
1 2 3

Dién tich tam giac S, :EAB.BC :%. Do d6 Vs 44 :%SAABC.SA =L

=
Goi I 13 trung didm BC . S

N " . SG 2
Do G la trong tdim ASBC nén —==.

SI 3
Vi BC||(a)—— BC song song vdi giao tuyén MN
——AAMN «» AABC theo ti s6 %%SAAMN :%SASBC. AL
A 2. O 4 24°

Vay thé tich khoi chép Vs 0 = EVS ape =

Chon A.
Nhan xét. 1) ban doc c6 thé tham khdao cach giai khac bang ti s6 thé tich & -
2) Hai tam giac dong dang theo ti s6 £ thi ti s6 thé tich bang &>

CAu 47. Theo gia thiét, ta c6 SH =a+/3 .
Dién tich ta giac Sepyy = Spep — Samw — Sasuc

2 2 2
4B L amaN YBuBo—gr & & 30
2 2 8 4 8

A 1 5a3\/§
Vay Vs comu =§SCDNM.SH == Chon B.

Cau 48. Goi M la trung diém CD, suy ra OM L CD nén
60° — (SCD), (ABCD) — SM,OM — SHO.

Tam giac vuong SOM , ¢6 SO = OM.tan SMO = a3 .
Ké KH 1 OD = KH || SO nén KH | (ABCD).

2
Tam giac vudong SOD , ta c KH _ DK _ D—02
SO DS DS

_2 g 2sp_2a¥3
5 5 5

~_opr’
SO’ +0D*




Dién tich tam giac S, - = %AD.DC =2d".
1 4a°\3
15

Vay Vokac = ESAADC KH =

. Chon C.

Cau 49*%,. Goi M 1a trung diém cta AB= SM 1 AB.

SA—SB X AB=a
Tacdé {_ = ASAB déu—— a3 -
ASB = 60° SM:T

Tam gidc SAC, c6 AC =~SA> +SC* = a10. A
Tam giac SBC, c6 BC =+SB? +SC? —2SB.SC.cos BSC — av/7.
AB* + AC* — BC* 10

Tam giac ABC, cb cos BAC =

2A4B.AC 5
2 2 —_ = a 33
L CM =\JAM? + AC? —2AM.AC.cos BAC = -
Ta c6 SM? + MC? = SC* = 94— ASMC vuéng tai M ——SM 1 MC . (2)

Tu (1) va (2), tacé SM L (ABC).
J——— [12\/8

Dién tich tam giac S, ;- = %AB.AC. sin BAC = 5

3

Vay thé tich khéi chop V,,. = %SMBC S =2 f. Chon D.
Cach 2. (Dung phuong phép ti s6 thé tich-Ban doc sé hiéu ré hon van dé nay & .
B8 aen Bai ).
Trén canh SC 14y diém D saocho SD=a.
AB=CD =a, AD = a2 {AABD vuong can

SN _
SA=S8D=a, AD = a2 ASAD vuong can
Lai ¢6 SA=SB=SD=a nén hinh chiéu vuéng géc cia S trén mit phing (4BD) la

Dé dang suy ra

trung diém I cta AD. S

a2 1,

Ta tinh dudc SI:T va Sy :Ea .

1 a2 A
Suy ra Vy pp = — S-S =——.
3 12
T og Vou _SD_1
sapc  OC 3
a2
—— Vs upe = Vs ump = T

Cach 3. Phuong phap tric nghiém. " Cho hinh chép S.4BC c6
ASB=q, BSC=3, CSA=~ vi SA=a, SB=b, SC=c." Khi d6 ta cé:

abc
Vs ane :?\/l—cos2 o —cos” 3—cos’ 7 —2cosacos (3cos 7.

3
. N2
Ap dung coéng thic, ta dugc V ;. = aT.



Cau 50. Goi M, N 1an lugt 14 trung diém ctia AB va CD.

Tam giac SAB cén tai § suyra SM 1 AB = SM L d, véi d =(SAB)N(SCD).
Vi (S4B) L (SCD) suy ra SM 1 (SCD)=-SM L SN va (SMN)_L (ABCD).
Ké SH 1 MN——SH 1 (ABCD,).

. 7a* 1 1 7a* 7a
Ta co SASAB +SASCD :W <:>5ABSM +ECDSN :E—)SM—"_SN :?
Tam gidc SMN vuodng tai § nén SM* +SN* = MN* =a’.

7a

SM + SN =—
Giai hé + 5 @SMZE&SN:ﬂ%SH:MZIZ_‘Z_
5 5 MN 25

SM? +SN* =a’

Vay thé tich khéi chép V; ep = %.SABCD.SH == ChenC.

S 5=S)
Van dé 2. THE TICH LANG TRU PUNG

& >

Cau 51. Xét khoi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a.

Dién tich tam gidc déu canh ¢ 1a S = azf. A’ c
Chiéu cao cia lang tru 7= AA'=a. E
Vay thé tich khéi lang trula V. 0 =Sh= “3;/5. A C
Chon D.

B

Cau 52. Xét khoi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu va 44" L (ABC).



Dién tich xung quanh ldng trula S, =3.5 ..., A C’

&34’ =3.(44' 4B) & 3a> =3.(4d'a) = 44 = a V

a’3
I

Dién tich tam giac 4BC la S, ;0 =——

A C
3
Vay thé tich khéi lang tra 18 V. e = Sy e A4 =2 f.
B
Chon D.
Cau 53. Tam giac ABC vudng cén tai B, A’ c’

AC a’
suyra BA=BC=—=a=3§ =—. V
\/5 AABC 2

3
Vay thé tich khéi lang tru V =S, ,,..BB = “7

A C
Chon C.
<P
B
A A s . R 1 . —— a*\3
Cau 54. Dién tich tam giac 4BC 1a S, ;. ZEAB.AC. sin BAC = 7

Vay thé tich khéi lang tru V. e = Syupc-AA' = a’\/15. Chon B.
Cau 55. Dat canh cua khéi lap phuong la x (x> 0). D’ C’
Suy ra CC'=x; AC = x+/2. <

Tam giac vuong ACC', c6

AC'=VAC* +CC* & x3=al3 = x=a. ——

Vay thé tich khoi 1ap phuong ¥ — *. Chen A. A B
Cau 56. Do ABCD.A'B'C'D' la lang tru diing nén AA' L AB. D’ i C
Xét tam giac vuong A'AB,tacoé A'A=+A'B>— AB’> =a /5. A E B
Dién tich hinh vuéng 4ABCD 1a S ,,., = AB* =4ad’. :
Vay Visepascp =Sapep-A' A= 4\/5613. Chon B. —4,/’)'“ N
A B

Cau 57. Trong tam giac vuéng ABB', c6 BB'=+AB"— AB* =2a.
Dién tich hinh chit nhat 4BCD 1a S, = AB.AD = a2 .
Vay Vepspen = Sapen-BB'=2a’~/2. Chon D.
CAau 58. Xét hinh hop chii nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 day ABCD la hinh chii nhat.

Suep =10cm’  [AB.AD =10 D’ ¢
Theo bai ra, ta ¢6 {S,,,, =20cm’ < {AB.AA'=20. Al E B

S ppy =30cm? | AA'.AD =32
Nhan vé theo vé, ta dugc (AA’.AB.AD)Z = 6400 = AA’.AB.AD = 80. * ________ e
Vay ¥ pepspcep = AA . AB.AD = 80cm®. Chon A. A’/ 5

CAu 59. Xét hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’ c6 @6 dai kich thuée ba canh 1an lugt
18 AA' =a, AB="b, AD = ¢ va c6 dudng chéo AC’.



b=2a

Theo baira, ta c6 a, b, ¢ 1lap thanh cap s6 nhan c6 cong boéi ¢ =2. Suy ra { g
c=4a

Mat khac, d6 dai dudng chéo AC' =21 = A4 + AB* + AD* =21 & a* +b* +c* =21.

=1

Ta o6 he c=2b=4a c=2b=4a c=2b=4a Z )
a co ne = 54 = = 4.
@B+’ =21 7 |@®+(2a) +(4a) =21 |21a” =21 o

Vay thé tich khéi hop chit nhat V,,.,, ,pcp = AA.AB.AD = abc = 8. Chon A.

Cau 60. Vi ABC.4'B'C' la lang tru ding nén A4' L (ABC), suy ra hinh chiéu vudng
gbc cua A'B trén mit day (ABC) 1a A4B.

Do d6 60° = A'B,(ABC)= A'B, AB= A'BA. A

Tam giac vuong A4'AB, ta co AA'= AB.tan A' BA = /3. V

Dién tich tam giac ABC 1a S, ;. = %BA.BC = %

A C
Vay V:SAABC.AA'ZQ. Chon C. v
2 B

Cau 61. Ta c6 AA' L (ABCD) nén D’ c

4C.(ABCD) = A°C.AC - A'CA. A B
Tam giac vuéng A'AC, tac6 AC = AA".cota=av5. ‘T\
Tam gidc vuong ABC ,tacé BC =+ AC* —AB* =2a. ):_____ ::\_\_\ C
Dién tich hinh chit nhat 4BCD 1a S,,., = AB.BC = 24" . il s
Vay Viscoamcp =Sapep-AA" = 2a°. Ch(.)nA' A B

Cau 62. Goi M 1a trung diém cta doan thdng B'C’. Tam gidc ABC céin tai 4——
tam gidc A'B'C’ cantai A'—— A'M | B'C’.

Laicé B'C' L A4". T d6 suy ra B'C' L (4A'M)——B'C’ L AM.

Do @6 60° = (AB'C'),(A'B'C") = (AM; A'M) = AMA', A c

Tam giac vudng A'B'M , c6
A'M = A'B'.cos MA'B' = a.cos60° = %.
Tam giac vuéng A4A'M , cb

a3

AA' = A'M .tan AMA’ = %.tan600 ="

2
@3
1

Dién tich tam giac S, ;- = %AB.AC. sin BAC =

3
Vay Ve swper = Sausc-AA' = %- Chon A.

Cau 63. Tuong tu nhu bai 62. Chon B.



Cau 64. Ta c6 30° = A'C,(ABCD) = A'C, AC = A'C4; B c’

60° — (4'BC),(ABCD) — 45,4 — AFA. :
AA' Al | D

Tam giac vuéng A'AB,c6 AB=———=q. PN

tan A' BA N

, AA' N T

Tam giac vuong 4'AC,c6 AC=———=3a. N e

tan A'CA yB_____ | 3C
Tam gidc vudng ABC ,c6 BC =\ AC? — AB* =2a\2 . e
Dién tich hinh chit nhat S, = AB.BC =242 . A 4

Vay Voo apcn = Sapen-AA' =24’ V6. Chon A.
CAu 65. Hinh thoi ABCD c6 BAD =120°, suy ra ADC = 60°. Do d6 tam gidc 4ABC va

C'N_LAB
ADC 1a cac tam giac déu. Goi N 1a trung diém A'B' nén on 3 -
T2
Suy ra 300:m:m:m. C’ D’
' n ’
Tam gidc vuong C'NA, c6 AN ——C N 3 B’ LA
tanC'AN 2 N\
1\
Tam giac vuong AA'N,c6 AA'=~AN? —A'N*> =2. LY
AR
P —— 1 \
Dién tich hinh thoi S,,., = AB.sin BAD = NEN Jp )\ A N— D

. V6 )
Vay Visep.apcp = Sapep-AA' = o Chon C. B A

S
Van dé 2. THE TICH LANG TRU XIEN

& >

Cau 66. Goi O 1a tAm ctaa hinh vudéng ABCD,
suyra 4'0 L (ABCD).
Tam giac vuéng A'0O4, co

A'0=A4"— 40> =\4d* —2d> = a2 .
Dién tich hinh vuéng S,,., =4ad’.

Vay Visep.ascp = Saupcp-A'0 = 4a’*V2. Chon D.

Cau 67. Theo gia thiét, tacé A'H 1 AB.

Tam gidc vuong A'HA, c6 A'H = AA” — AH? %

Al s N ~ 2
Dién tich hinh vuéng S, =a°.

@3
2

Vay Visep apcp = Sapep-A"H =

. Chon B.



CAau 68. Tu gia thiét suy ra B4 = BC = a+/2.

Tam gidc vuong A'HA,c6 A'H =~ AA”— AH? :@_

Dién tich tam giac ABC 1a S, ;. = %BA.BC =a’.

a6

2

Vay V =8, - A'H = . Chon C.

a’3

Cau 69. Dién tich tam giac déu S, . = 2 Chiéu cao khoéi ling tru 4'0=a.

A LR P , a3
Vay theé tich khéi lang tru V' =38, ,,,.4'0 = I Chon A.
Cau 70. Goi M, N lan lugt 1a trung diém AB, BC. A c

Khi d6 G=ANNCM la trong tAm AABC.
Theo gia thiét, tacé A'G L (4BC).

Tam gidc ABC déu canh 2a+/2 nén suy ra

AN = aJ6 —— AG :%AN:%N@.

M
Tam gidc vuong A'GA,c6 A'G=~A'A4* — AG* —g'

p=

Dién tich tam giac ABC 1a S, ;. = (261\/5)2 g —2a*/3.

Vay thé tich khdi lang tru V. ;. pe = S,pc.A'G =2a°. Chon D.

Cau 71. Goi I 1a trung diém BC.Tu A'A=A'B= A'C = a, suy ra hinh chiéu vuong
goc cua A' trén mit day (4ABC) 1a tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

Suyra A'I L(ABC).

Tam giac ABC,c6 BC = \/W: av2.

Tam gidc vuong A'IB,c6 A'I =~ A'B* —BI’ :%,

2
Dién tich tam gidc ABC 12 S, . = %AB.AC = “7

a2
4

Cau 72. Goi H la chan duong cao ha ttt B trong AABC .
Theo gia thiét, ta c6 A'H L (ABC).

Vay Ve ope = Saupe-A' I = . Chon C.

Tam giac vuéng ABC , c6

2
BC =N AC? — AB* =3 ; AH:ii =

1
2
:z A 2 ' 12 2 ﬁ
Tam giac vuéng A'HA,c6 A'H =~ AA"— AH :7.
1 3
7.

Dién tich tam giac 4BC la S, ;- = EAB.BC =

A




V21

V&Y Vi swe = Ssue-A'H === Chon A.

Cau 73. Ta c6 thé tich khéichép V, 0 = %VABC‘A,B,C,.
2 3 3

— _ _ 3 _ 3
Suyra V, pope _EVABC,A/B’C’ ——V e amer _EVA.BCB’C’ —E.Za =3a’. Chon D.

CAu 74. Goi S 1a dién tich mat day ABCD va % 1a chiéu cao khéi hop.
Thé tich kh&i hop Vep 4pep = Sh=12cm?.

Chia khéi hop ABCD.A'B'C'D' thanh khéi t@ dién
AB'CD’ va 4 khéi chép: A.A'B'D', C.BC'D,
B'.BAC, D'.DAC (nhu hinh vé&). Ta thay bon khéi

chép nay c6 thé tich bing nhau va ciung bing %%h

Suy ra tong thé tich 4 khéi chép bing V' = %Sh.

= Sh—zSh = lSh = 1.12 =4cm’. Chon C.
3 3 3

Vay thé tich khéi tt dién 7,
Cau 75. Vi A'0 L (ABCD) nén
45" — A4',(ABCD) — 44" A0 — 440 .

Duong chéo hinh chii nhat

AC =+ AB* + AD? :2a:>AO:§:a.
Suy ra tam giac 4'0OA4 vudéng cin tai O nén

A'0O=A4A0=a.

Dién tich hinh chi nhat S,,., = AB.AD =a* /3.
Vay Visco.apen =Sapep-A'0O = @ \/g Chon D.
Cau 76. Tam giac 4ABC déu canh bing 2 nén
AH =~/3.Vi A'H 1 (ABC) nén hinh chiéu vuong
géc cia AA' trén mit day (ABC) la AH. Do d6

450:m:m:m. Suy ra tam

gidc A'HA vuongcantai H nén A'H=HA=+3. A
Dién tich tam giac déu 4BC 1a S, . =~/3 .

Vay V =38, 3.-A"H =3. Chon A,

Cau 77. Goi H 1 hinh chidu cia ¢’ trén mit phang (4BC). C’

Suy ra AH 1a hinh chiéu ctia AC’ trén mit phang (4BC). V
Do d6 60° = AC',(ABC) = (AC', AH) = HAC'.

Tam giac vuéng AHC',c6 C'H = AC'. sin HAC = 24/3.

Thé tich khéi 1ang tru V. ,me = Saue C'H = 843, ¢ B
Suy ra thé tich can tinh V. = %VABC_A/B,C, = # Chon D.



CAu 78. Xét khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac ABC.

Goi H 1a hinh chiéu ciia 4’ trén mit phing A B’
(ABC) = A'H L(ABC). Suy ra AH la hinh
chifu cia 44’ trén mit phing (4BC). Do do C

0° = 47 (4BC) = (A7 AH) = 4.
Tam giac A’AH vuéng tai H, c6
A'H = A4’ sin A'AH = 5+/3.
Vay V =S8, ,0.A'H =503/3cm’. Chon B. c
Cau 79. Tu gia thiét suy ra tam gidc ABD déu canh a.
Goi H latam tam gidec 4BD.Vi A' cach déu cac diém 4, B, D nén A'H L (ABD).

Do &6 60° = AA',(ABCD)= AA', HA= A' AH .

Taco AH—2a0=283 _a¥3
3 372 3
Tam giac vuéng A'AH ,cd6 A'H = AH.tanA'AH =a.
2
Dién tich hinh thoi S, = 25, = #

a3

Vay VABC‘D.A'B'C'D' :SABCD'A'H = ) Ch(.’n C.

CAu 80. T gia thiét, suy ra tam gidc ABC déucanh ¢ = 04 = % = g.

Vi 4'0 1 (ABCD) nén 60° = A4’,(ABCD)=(A4’, 40) = 4'O.

Tam giac vuéng 4’40, c6 04’ = OA.tan A/A0 = %.
2. 1A , 3a°
Suy ra thé tich kh6i hop V' =85 ,,.,,.04" = o

Taco V= VO.ABC’D/ + VAA’D’.BB/C/ +7 1soc T VD’.AOD + VO,CDD/C’

1 1 1 1 vV o d Ch C
:VO.ABC’D’+§V+EV+EV+EV:>VO,ABC’D’:gzg' onC. B C
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