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MAT CAU - KHOI CAU

I. PINH NGHIA
1. Mit cau

Tap hop cac diém trong khong gian cach diém O c¢8 dinh mét khoang R khong doi
goi la mdt cau c6 tdm 1a O va ban kinh bang R.

Ki higu: §(0;R)={M|0M =R}.
2. Khéi cau

Mt cau S(O;R) cung voi cac diém nam bén trong né duoc goi 1a mot khéi cau tam O,
ban kinh R.

Ki hiéu: B(O;R)={M|0M < R}.

Néu 04, OB 1a hai ban kinh ctia mat cau sao cho 4, O, B thang hang thi doan thing
AB goi la duong kinh ctia mét cau.

Dinh li. Cho hai diém c6 dinh 4, B. Tap hop cac diém M
trong khong gian sao cho AMB = 90° 1a mit cAu duong
kinh 4B.

e AcS(O;R) < 04=R,
© 04, < R & A, nam trong mit cau.
® 04, > R & A, ndm ngoai mit cau.
II. MAT CAU NGOAI TIEP KHOI PA DIEN
Dinh nghia: Mt cau di qua moi dinh ctia mét hinh da dién (H ) goi la mat cau ngoai

tiép hinh da dién (H) va khi d6 (H) duoc goi la ndi ti€p mat cau do.

biéu kién can va da d€ mét hinh chép ¢ mat cau ngoai
tiép la ddy cua nd la mot da gidc noi tiép mot duong tron.

Moi tit dién déu c6 mat cau ngoai ti€p. Zoes

III. MAT CAU NOI TIEP HINH CHOP
1. M3t cau ndi tiép hinh chép la mat ciu nam bén trong hinh chép va tiép xtic véi véi
tat cdc mat cua hinh chop.
2. Tam mat cau noi tiép hinh chop cach déu tat ca cac mat caa hinh chop.
IV. VI TR TUONG POI GIUA MAT CAU VA MAT PHANG



Cho mit cau S(O;R) va mit phang (P), goi d la khoang cach tit O dén (P) va H
1a hinh chiéu vuéng goc cua O trén (P). Khi d6

-~

T

(P

e Néu d <R thi mit phang (P) cat mit cau S(O;R) theo giao tuyén la duong tron
nam trén mit phang (P) cétamla H va cébankinh r =VR> —d* .

Khi d =0 thi mit phing (P) di qua tim O ctia mit cau, mit phang d6 goi la mit
phéng kinh; giao tuyén ctia mat phang kinh véi mit cau la dwong tron cé tam O va ban
kinh R, duwong tron d6 goi la duong tron 16n cua mat cau.

eNéu d = R thi mit phing (P) va mit cau S(O;R) cé mot diém chung duy nhat H .

Khi d6 tandi (P) ti€p xtic véi S(O;R) tai H va (P) goi la ti€p dién ctia mat cau, H
goi la tiép diém.

Chii ij. Cho H 1a mot diém thudc mat cau S(O;R) va mat phang (P) qua H . Thé thi
(P) ti€p xtic véi S(O;R) < OH L (P).

eNéu d > R thi mit phing (P) va mdt cau S(O;R) khong c6 diém chung.

V. VITRI TUONG POI GIUA MAT CAU VA PUONG THANG

Cho mit cau S(O;R) va duong thang A. Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia O trén

A va d =0OH lakhoang cach tit O dén A .Khido

e Néu d <R thi A cit S(O;R) tai hai diém 4, B va H la trung diém ctia 4B.

e Néu d =R thi A va §(O;R) chi ¢c6 mét diém chung H, trong truong hop nay A
goi la tiép tuyén ctia mit cau S(O;R) hay A tiép xuc voi S(O;R) va H la tiép diém.

e Néu d >R thi A va $(O;R) khong c6 diém chung.
VI. DIEN TiCH MAT CAU VA THE TiCH KHOI CAU



Goi R 14 ban kinh ctia mét cau thi
e Dién tich mat cau: S = 47 R>.

o Thé tich khéi cau: V = §WR3.

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho duong tron (C) dudng kinh 4B va duong thang A . D& hinh tron xoay sinh
boi (C) khi quay quanh A 1a mdt mit cau thi can c6 thém diéu kién nao sau day:
(DPuong kinh AB thudc A.

(I) A cd dinh va duwong kinh 4B thudc A.

(III) A ¢6 dinh va hai diém 4, B cd dinh trén A .

A. Chi (I). B. Chi (II).

C. Chi (I1I). D. Khong can thém diéu kién nao.

Cau 2. Cho mit cau (S) tdm O, ban kinh R va mit phang (P) c6 khoang cach dén O
béng R.Mdt diém M tuy y thudc (S). Dudng thang OM cét (P) tai N . Hinh chiéu
ctia O trén (P) 1a I.Ménh dé nao sau day diung?
A. NI tiép xtc véi ().

B. ON=R\2 & IN =R.
C. Ca A va B déu sai.
D. Ca A va B déu dung.

Cau 3. Cho mit cau S(O;R) va mot diém 4, biét OA=2R . Qua A ké mot tiép tuyén
tiép xtc véi () tai B.Khi d6 d6 dai doan 4B bang:
A. R. B.% C. RV2. D. R3.

Cau 4. Cho mit cau S(O;R) vamot diém A, biét 04 =2R .Qua A ké mot cét tuyén cat (S)

tai B va C sao cho BC = R+/3. Khi d6 khoang céch tir O dén BC bing:

R

A R. B.? C. RV2. D. RV3.

Cau 5. Cho mit cau S(O;R) va mit phang («). Biét

khoang céch tir O dén (o) bing %. Khi d6 thiét
dién tao boi mat phéng (a) voi S(O;R) la mot
duong tron c6 duong kinh bang: R s
A R. B. RV3.

¢ X b, S5




Cau 6. Cho m4t cau tdm 7 ban kinh R = 2,6cm . Mot mat phing cat mat cau va cach tam
I mot khoang bang 2,4cm . Thé thi ban kinh ctia dwong tron do mit phing cat mat
cau tao nén la:

A.1,2cm. B. 1,3cm. C. Icm. D. l,4cm .
Cau 7. Dién tich hinh tron 16n ctia mot hinh cau la p . Mot mat phang () cit hinh cau theo

mot hinh tron c6 dién tich 1a g . Khoang c4ch tir tim mit cau dén mit phing («) bang:

A 2. B. |1 c. |22 D. | -2

T T T 2m
Cau 8. Mot hinh cau cd ban kinh 13 2m , mot mat phfmg cit hinh cau theo mét hinh tron
c6 d6 daila 2,47m . Khoang cach tir tim mat cau dén mat phang la:
A.1,6m. B. 1,5m. C. 1,4m. D. 1,7m.
Cau 9. Cho mat cau S(O;R), A la mot diém 6 trén mét cau (S) va (P) la mit phang qua
A sao cho géc gitta 04 va (P) bang 60°.

Dién tich ctia dwong tron giao tuyén bang:

2

A. TR, B. TR .
2

2 2

c. ™’ D. ”g .

(P)
Cau 10. Cho hinh chép t& gidc déu S.4ABCD c6 canh bén bang canh day bang a . Khi d6
mét cau noi tiép hinh chép S.4BCD cb ban kinh bang:
a («/3 - 1)

a(l—i—«/g) a(%—ﬁ) a(«/g—i-«/i)
V2 4 4 2

A ———. B ———. cC ——-. D.

Cau 11. Cho hinh chép §.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B va BA=BC=a.
Canh bén 84 =2a va vudng géc véi mat phang day. Ban kinh mat cau ngoai tiép
hinh chép S.4BC la:

A. % B. 3a. C. #. D. av6.

Céau 12. Cho hinh chop S§S.4ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudong canh a. Canh bén
SA=a~6 va vudng goc v6i day (ABCD). Tinh theo a dién tich mit cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD ta duoc:

A. a*\2. B. 87a’. C. 24", D. 27a’.

Cau 13. Cho hinh chép S.4BC c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B, AB=a . Canh
bén S4 = a2, hinh chiéu cua di€ém S 1én mit phing day trung véi trung diém cta
canh huyén AC . Ban kinh mét ciu ngoai ti€p khoi chop S.4BC la:

A. % a6 c. o6 a2

B. . . . D. .
3 2 3




Cau 14. Cho hinh chdp tam giadc déu S.4BC c6 canh day bang a va canh bén béng "Jéﬁ .

Goi 4 1a chiéu cao cta khéi chép va R la ban kinh mét cau ngoai tiép khoi chop. Ti s6

R .

— bang:

7 )

AL B. L. cl p. L
12 24 6 2

Cau 15. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop véi mat
déay mot géc 60° . Thé tich ctia khdi cau ngoai ti€p khoi chép S.ABCD la:
3 3 3 3

4ma ‘ B. 27m9\/8. C. 87ra9\/g. D. 87r;7\/g'

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang can, day lon AD =24,
AB=BC=CD=qa.Canhbén S4=2a va vudng goc voi day. Goi R la ban kinh mat

A.

cau ngoai tiép khoi chop S.4ABCD. Tis6 R nhan gia tri nao sau day?
a

A. a2 B. . C.1 D. 2.

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi A4B=2a, AD=a.
Canh bén S4 vudng gbc véi day va goc gitta SC véi day bang 45°. Goi N la trung
diém SA4, h 1a chiéu cao cua khdi chép S.ABCD va R la ban kinh mat cau ngoai ti€p
khéi chép N.ABC . Biéu thiic lién hé gitra R va 4 la:

A.4R=+5n.  B.\5R=4n. C. R=—"1. S EACH)
55 4

Cau 18. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh béng a . Puong thang
SA=a\2 vudng géc voi day (ABCD). Goi M la trung diém SC, mat phing () di
qua hai diém 4 va M dong thoi song song véi BD cat SB, SD lan luot tai E, F .
Ban kinh mat cau di qua ndm diém S, 4, E, M, F nhan gid tri nao sau day?

c o2 D. 2

2 2
Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a . Duong thang S4
vudng géc ddy (ABCD). Goi H 1a hinh chidu ctia 4 trén duong thang SB . Ban kinh

mat cau ngoai ti€p ti dién HBCD c6 gia tri nao sau day?

A. V2. B.a. c a2 D. 2.

2 2
Cau 20. Cho hinh chép S.ABC 6 day ABC la tam giac vudng can tai B va BC=a.
Canh bén S4 vudng goc véi day (ABC). Goi H, K lan luot la hinh chiéu vudng goc

A. aﬁ. B. a.

cua A 1én canh bén SB va SC. Thé tich cuia khoi cau tao boi mét cau ngoai tiép hinh
chop 4A.HKCB la:

3 3 3
A. Vara B. \V2rd’. c. e p. %

3 6 2




Cau 21. Cho hinh chop S.4BCD c6 day ABCD la hinh vuéng tam O, BD =a. Hinh
chiéu vudng géc H cta dinh S trén mit phing ddy (ABCD) la trung diém OD.
Puong thing SD tao véi mat ddy mot gée bang 60°. Ban kinh mat cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD nhan gia tri nao sau day?

A. %. B. 2. C D. a

a
3 &1

Cau 22. Cho hinh chdép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng
goc cia dinh S trén mit phang (ABC) la trung diém H cta canh BC . Goc gifta
duong thang S4 va mit phiang (ABC) bang 60°. Goi G 1a trong tdm tam gidc SAC,

R la ban kinh mdt cau c6 tdm G va tiép xdc véi mit phang (SAB). Dang thirc nao

sau day sai?

A. R=d[G,(S4B)|. B. 3JI3R=25H.
2
o K _4b p. X_ i3
Sawe 39 a

Cau 23. Cho hinh chép S.4BCD cé ddy ABCD la hinh vudng canh a. Mat bén SAB la
tam gidc vudng tai § va ndm trong mat phang vudng goc vé6i ddy. Thé tich khdi cau
ngoai ti€p hinh chép S.ABCD la:

A 2rd’ B 111174° C 7T_a3 D 7r_a3
S e e .

Cau 24. Cho hinh chép S.4BC c6 ddy ABC 1a mot tam gidc déu canh bang a . Canh bén
SA=a~3 va vudng goc voi ddy (ABC). Ban kinh mit cau ngoai ti€p khoi chép
S.ABC la:

AL B, W13, c. V3. p, 15
2 2 6 4
Céu 25. Cho t¢ dién OABC co6 cac canh O4, OB, OC d6i mot vudng goc va O4=a,
OB = 2a, OC = 3a . Ban kinh mdt cau ngoai ti€p t& dién 0.4BC la:

A. a3 3a C. a6 a4

B. —. . D. .
2 2 2

Cau 26. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai 4, AB=AC=a.
Canh bén S4 vudng goc véi day (4BC). Goi I la trung di€ém caa BC, SI tao voi

dady (4BC) mot goc 60°. Goi S, ¥ Ian luot la dién tich mat cau va thé tich khéi cau

ngoai tiép hinh chép S.4BC . Ti s6 % bang ?

A. aJ14 p. 214, ¢ ol D. @2,

12 4 6

Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, goc BAD =120°.
Canh bén S4 = a3 va vudng goc v6i day (4ABCD).




Ban kinh mat cau ngoai ti€p khdi chdép S.ACD nhan gia tri:
R B. 2. c. o p. @13
243 3 3 33
Cau 28. Cho hinh chdép S.4BC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai C va BC =a . Mat
phing (SAB) vuéng géc voi ddy, SA=SB=a, ASB=120". Ban kinh mt cau ngoai
ti€p hinh chdép S.4ABC la:

A

AL B. Z. C a D. 2a.
4 2

Cau 29. Cho ldng tru ding ABC.A'B'C' <6 day ABC la tam gidc vuong tai B,
AC =a/3, goc ACB bing 30°. Goc giita dudng thing AB' va mit phing (4BC)
bang 60° . Ban kinh mat cau ngoai tiép t&x dién A' ABC bang:

A2 p. 22l c. 2L p. ©2L
4 4 2 8

Cau 30. Cho lang tru dtng ABC.A'B'C' c6 day la tam gidc déu canh a. M3t phang

(AB'C") tao v6i mit ddy géc 60° va diém G la trong tam tam gidc 4BC . Ban kinh

mét cau ngoai tiép khdi chép G.4'B'C' bang:
A 32 B. 2. c. D. 3
108 2 4 36

O Bai 02

MAT TRU - HINH TRU - KHOI TRU
I. MAT TRU TRON XOAY
Cho hai dudng thang ¢ va A sao cho ¢ songsong véi A va d[(,A]= R .Khi ta quay
¢ quanh truc A mot goc 360° thi ¢ tao thanh mot mét try tron xoay (T') (hodc don gian

hon la mat tru). A '
® A goila truc cia mit tru (7). 14 "ﬁ”ﬂ_“ﬁ\
® / goi la duwong sinh cia mit tru (7). ¢ )

<

T---
1
1

® R goi la ban kinh ctia mét tru (T) .

N
\
\
\
\
\
\
- L
'
|
|
[ P,

IL. HINH TRU VA KHOI TRU TRON XOAY
1. Binh nghia hinh tru

Cit mat tru (T) truc A, ban kinh R boi hai mit phang (P) va (P') cung vuéng géc
voi A, ta dwoc giao tuyén la hai duong tron (C) va (C').

ePhan ctia mit try (7') nam gifta (P) va (P') cung v6i hai hinh tron x4c dinh boi (C)

va (C') goilahinh try.



e Hai duong tron (C) va (C') goi la hai duwong tron ddy cua hinh tru .

e 00' goi la truc cua hinh tru. o (€
e Do dai 00" goi la chieu cao ctia hinh try. Py NM !

e Phan gitta hai day goi la mdt xung quanh i
cta hinh tru. i
e V6i mdi diém M €(C), c6 mot diém M' & (C") sao cho
MM'||00'. Céc doan thing nhu MM' goi la duwong sinh i

cta hinh tru.

) (| (©)

2. Nhan xét M

Céc duong sinh ctia hinh tru déu bang nhau va bang véi truc ctia hinh try.

Cac thiét dién qua truc cua hinh tru la cac hinh chir nhat bf“mg nhau.

Thiét dién vudng goc voi truc ctia hinh tru 1a mét hinh tron bé“mg hinh tron day.

Néu mot diém M di dong trong khong gian ¢ hinh chiéu vudng géc M' 1én mot
mit phang (a) va M' di dong trén mdt duong tron (C) c8 dinh thi M thudc mot mat
tru ¢ dinh (T') chtta (C) va ¢ truc vudng goc (a).

3. Khoi tru

Dinh nghia. Hinh tru cung v6i phan bén trong n6 duoc goi la khoi tru.
III. DIEN TiCH HINH TRU VA THE TiCH KHOI TRU

Dién tich xung quanh ctia hinh tru cé ban kinh R va chiéu cao % la: §,, = 27 RA.

Dién tich toan phan cta hinh tru bang tong dién tich xung quanh hinh tru véi dién
tich hai day ctia no.

Thé tich ctia khéi tru ¢ ban kinh R va chiéu cao # 1a: V = nR%A.

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 31. Xét cdc ménh dé

(I) Tap hop cac duong thing d thay d6i nhung ludn ludn song song va cach duong
théng A 6 dinh mét khoang khong d6i 1a mot mat tru.

(II) Hai diém 4, B c6 dinh. Tap hop cac diém M trong khong gian ma dién tich tam
giac MAB khong doi 1a mot mat tru.

Trong cadc ménh dé trén, ménh dé nao dung?

A. Chi (D). B. Chi (II).

C. Ca (I) va (II). D. Khong c6 ménh dé dung.
Cau 32. Mt phéng di qua truc hinh try, cit hinh tru theo thiét dién 13 hinh vudng canh

béng a . Thé tich khéi tru bang:

7ra3 Ta ™a

A. 71'613. B. T C. —. D. —.



Céu 33. Cho mét hinh tru 6 ban kinh ddy bing R va c6 chiéu cao bing R+/3. Dién tich
xung quanh va dién tich toan phéan cta hinh lan lwot ¢é gia tri la:

A. 2(J§ +1)7rR2 va 24/37R?. B. 237R? va 2(J§ +1)7rR2.
C. 24/37R* va 2nR>. D. 24/37R* va 2\/37R* + R>.

Cau 34. Mat phfmg di qua truc hinh try, cit hinh tru theo thiét dién 1a hinh vudng canh co
canh ban 2R . Dién tich toan phén ctaa khéi tru b%ng:

A. 4R’ B. 67R%. C. 87R%. D. 27R’.

Cau 35. Mot hinh tru ¢ ban kinh ddy R =70cm, chiéu cao hinh tru 4= 20cm . Mt hinh
vudng c6 cac dinh nam trén hai duong tron day sao cho cé it nhat mot canh khong
song song va khdng vudng gdc véi truc hinh tru. Khi d6 canh ctia hinh vuéng bang
bao nhiéu?

A. 80cm. B. 100cm. C. 100v2cm. D. 140cm.

Cau 36. Ban kinh day hinh tru bang 4cm , chidu cao bang 6cm . Do dai duong chéo cua
thiét dién qua truc bang:

A. 10cm. B. 6¢cm. C. 5cm. D. 8cm.

Ciu 37. Cho mét hinh try ¢6 ban kinh ddy bing R va ¢6 chiéu cao bing R+/3. Hai diém
A, B Tan legt ndm trén hai duong tron day sao cho goc gitta 4B va truc ctia hinh tru
bang 30°. Khoang cach giita 4B va truc ctia hinh tru bang:

A R B. RV3. o &5 p. %3,
2 4

Cau 38. Cho hinh tru c6 day 1a hai duong tron tim O va O', ban kinh bang chiéu cao va
bang a. Trén duong tron tam O 1dy diém 4, trén duong tron tam O' 1dy diém B
sao cho AB = 2a. Thé tich ctia khdi t&t dién 00' AB béng:

3 3 3 3
ﬁ". B. ﬁ“. C. ﬁ". D. ﬁ".
12 6 4 2

Cau 39. Cho hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron (0) va (0'), thiét dién qua truc ctia hinh

A.

tru la hinh vudéng. Goi 4, B 1a hai diém lan luot nam trén hai duong tron (0) va

(0').Biét AB=2a vakhoang cach giita hai duong thing AB va 00' bang # .Ban

kinh day bang:

av'14 av'14 ax/ﬁ a\/ﬁ
4 2

A. B. C. . D. .

3 9

Cau 40. (OE MINH HOA QUéC GIA NAM 2017) Trong khong gian, cho hinh chit nhat 4BCD
c6 AB=1va AD=2.Goi M, N lan luot la trung diém cia AD va BC . Quay hinh
chit nhat d6 xung quanh truc MN, ta dwgc mot hinh tru. Dién tich toan phan cua

hinh tru béng:
A.27. B. 37. C.4rm. D.8~.



Cau 41. Mot tAm nhom hinh chit nhat c6 hai kich thudc 1a ¢ va 2a (a 1a d6 dai c6 san).
Nguoi ta cudén tdm nhom dé thanh mot hinh tru. Néu hinh tru duoc tao thanh ¢6 chu
vi ddy bang 2a thi thé tich ctia né bang:

3 3

AL B. rd’. cZ. D.2rd’.
T 2

Cau 42. Mot tAm nhom hinh chit nhat 6 hai kich thudc 1a @ va 2a (a 1a d6 dai c6 sén).
Nguoi ta cudn tdim nhom dé thanh mét hinh tru. Néu hinh tru dwoc tao thanh ¢
chiéu dai duong sinh bang 2a thi ban kinh day bang:

AL B. 2. cZ. D.27a.
T 2 27

Cau 43. (DE MINH HOA QUOC GIA NAM 2017) Tir mdt tém ton hinh chit nhat kich
thwdc 50cm x240cm , nguoi ta lam cac thing dung nude hinh tru ¢ chiéu cao bang
50cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa sau day):

- [
-0C

e Cach 1: Go tdm ton ban dau thanh mét xung quanh cta thung.

e Cach 2. Cat tdm t6n ban dau thanh hai tim ton bang nhau, réi go modi tim d6 thanh
mat xung quanh cta mot thuing.

Ki hiéu 7] la thé tich cta thung go dugc theo cach 1 va ¥, 1a thé tich ctua thung go

duoc theo cach 2. Khi d6 ti s6 % béng:

2

A.%. B. 1. C.2. D.4.

Cau 44. Mot hop stra hinh tru c6 thé tich ¥ (khong d6i) duoc lam tir mot tdm ton ¢ dién
tich du 1on. Néu hop sita chi kin mot day thi d€ ton it vat liéu nhat, hé thic gitta ban
kinh ddy R va duong cao 4 bang:

Ah=R. B. 1=+2R. C.h=+3R. D.h=2R.

Cau 45. Cho hinh try ¢6 hai day la hai hinh tron (0) va (0'), chiéu cao 2R va ban kinh
ddy R.Mot mit phing () di qua trung diém ctia 00" va toa véi 00" mot gée 30°.
Hoi () cat dudng tron ddy theo mot day cung cé do dai bang bao nhiéu?

2R 4R 2R\2 2R

C. ——. D.—.

AR B3 g 3



MAT NON - HINH NON - KHOI NON

1. DINH NGHIA MAT NON

Cho duong thang A . Xét mot duong thang d cat A
tai O tao thanh mot géc a véi 0 <a < % . Mét tron xoay
sinh boi duong théng d nhu thé€ khi quay quanh A goi
la mdt non tron xoay (hay don gian hon la mat nén).

® A goi la truc ciia mat nén.

® J goila dwong sinh ctia mat nén.

® O goi la dinh ctia mat nén.

® Goc 2 goi la goc ¢ dinh ctia mat nén.
II. HINH NON VA KHOI NON
1. Hinh non

Cho mat néon N véi truc A, dinh O, gbéc &

dinh 2« . Goi (P) la mat phéng vudng goc voi A
tai diém I khac O. M4t phang (P) cat mit nén

theo mot duong tron (C) cd tam 7. Lai goi (P') la

mét phang vuong géc véi A tai O.

e Phan cua mdt nén N gidi han boi hai mat

phéng (P) va (P‘) cung vdéi hinh tron xac dinh

boi (C ) dwoc goi 1a hinh nén. ( P)

e O goi la dinh ctia hinh nén.

e Duong tron (C ) goi la dwong tron day ctia hinh nén.

e V6i mdi didm M nam trén duong tron (C), doan thang OM goi la duong sinh ctia
hinh nén.

e Doan théng OI goi 1a truc ctia hinh nén, d¢ dai OI goi 1a chiéu cao ctia hinh nén
(d6 chinh 1a khoang cach tir dinh O dén mat day.)
2. Khéi non

Mot hinh nén chia khong gian thanh hai phan: phan bén trong va phan bén ngoai ctia
né. Hinh nén cung véi phan bén trong ctua no goi la khéi nén.
I1I. KHAI NIEM VE DIEN TiCH HINH NON VA THE TiCH KHOI NON

Mot hinh chép goi la ndi tiép mot hinh nén néu:

e Day cuia hinh chép la da gidc ndi ti€p ddy ctaa hinh nén.

e Dinh ctia hinh chép la dinh ctia hinh nén.
1. Dinh nghia

Dién tich xung quanh ctia hinh nén la gidi han ctia dién tich xung quanh ctia m¢t hinh
chép déu ndi ti€p hinh nén do6 khi s6 canh ddy tang lén v6 han.



Thé tich cuia khéi nén la gidi han caa theé tich ctia khéi chop déu ndi tiép khdi non doé
khi s6 canh tang 1én v6 han.

2.Pinhli1
Dién tich xung quanh ctia hinh nén ¢é ban kinh day R va dwong sinh ¢ la
S, =7RL
3.Pinhli2
Thé tich cua khoi non ¢ ban kinh day R va chiéu cao 4 la
V= erzh.
3

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 46. Hinh non c6 duong sinh ¢ =2a va hop véi ddy géc a = 60°. Dién tich toan phan
ctia hinh nén bang:

A. 4na’. B. 37a’. C. 27d’. D. 7a’.

Cau 47. Cho hinh nén dinh § c6 ban kinh day R = a2 , goc 0 dinh bé“mg 60° . Dién tich
xung quanh ctia hinh nén bang:

A. 4nd’. B. 37a’. C. 2ma’. D. 7a’.

Cau 48. (DE MINH HOA QUOC GIA NAM 2017) Trong khéng gian, cho tam gidc ABC
vudng tai 4, AB=a va AC = a3 D6 dai duong sinh ¢ ctia hinh nén nhan dwoc
khi quay tam gidc 4BC xung quanh truc 4B bang:

A l=a B. (=aV2. C. (=av3. D. (=2a.

Cau 49. Thiét dién qua truc hinh nén la mét tam gidc vudng can cé canh goc vuong bang

a. Dién tich toan phan va thé tich hinh nén c6 gia tri [an luot la:

(14_\/5)77512 . \2nd’ 2ra® | 2w’
. va . va .

A B.
2 12 2 4
(1+42)ma e V2rd . \Znd
C. va . D. va .
2 4 2 12

Cau 50. Canh bén cua mdt hinh nén béng 2a . Thiét dién qua truc ctia nd la mot tam giac
can c6 goc o dinh bé”mg 120°. Dién tich toan phan ctia hinh nén la:

A7l (3+J§). B. 27d? (3+J§). C. 67d. D. nd® (3+2J§).

CA4u 51. Cho mat cAu tAm O, ban kinh R =« . M6t hinh nén c6 dinh 1a § & trén mat cau
va day la duwong tron tuong giao ctia mat cau d6 véi mat phang vuong goc véi duong

thang SO tai H saocho SH :32_a' Do dai duong sinh ¢ ctia hinh nén bang:
A l=a B. (=aV2. C. (=a\3. D. (=2a.

Cau 52. Cho hinh nén dinh § c6 day la hinh tron tdm O, ban kinh R. Dyng hai dwong
sinh S4 va SB, biét AB chin trén duong tron ddy mot cung c6 s§ do bang 60°,

khoang cach tir tdim O dén mat phang (S4B) béng §



Puong cao / ctia hinh nén bang:

A.h_RTJg. B.h_RTﬁ. C. h=aV3. D. h=a2.

Cau 53. Cho hinh nén dinh § ¢6 day la hinh tron tam O . Dung hai duwong sinh S4 va
SB, biét tam gidc SAB vudng va cé dién tich bang 4a”. Géc tao boi gitta truc SO va
mit phang (S4B) bang 30°. Duong cao # clia hinh nén bang:

A.h#. B.h#. C. h=a\3. D. h=ay2.

Céu 54. Cho hinh nén dinh §, duong cao SO . Goi 4, B la hai diém thudc duong tron ddy ctia

hinh nén sao cho khoang cach tir O dén AB bang a va SA0 =30°, SAB=60". Do dai
duong sinh ¢ ctia hinh nén bang:
A l=a B. (= a\2. C. (=av3. D. (=2a.
Cau 55. Mot hinh non ¢ ban kinh ddy R, géc ¢ dinh la 60°. Mot thiét dién qua dinh nén
chén trén ddy mot cung c6 s8 do 90°. Dién tich ctia thiét dién la:
2 2 2 2
ARﬁ. BRﬁ. c. & DR%.
2 2 2 2

Cau 56. Cho hinh chdp tam gidc déu S.4BC c6 canh day bang 2a, khoang cach tir tam

O ctia duong tron ngoai ti€p ctia ddy ABC dén mot mat bén la % . Thé tich cua khéi
nén ngoai ti€p hinh chép S.4BC bang:
3 3 3 3
4ma . B. 4ma . C. 4ma . D. 2ma
9 27
Ciu 57. Cho hinh nén c¢6 dinh §, duong cao SO =%, duong sinh S4 . N6i tiép hinh nén
la mét hinh chép dinh §, ddy la hinh vuong ABCD canh a . Ntta goc ¢ dinh ctia hinh
nén cé tan bang;
A2 B. 42, c @2 p. 2,
2a 2h h a
Cau 58. Cho hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron (0) va (0'), chiéu cao R+/3 va ban kinh
day R. Mot hinh nén c6 dinh la O' va ddy la hinh tron (O;R). Ty s6 dién tich xung
quanh ctia hinh tru va hinh nén bang:
A 2. B.\2. C. 3. D.3.
Cau 59. Mot hinh nén c6 duodng cao bang 9em noi tiép trong mot hinh cau ban kinh bang 5 .
Ti s6 gitra thé tich kh6i ndn va khéi cau la:
2L B. 5L c2l. p. 2L
500 500 125 125
Céu 60. Cho hinh nén c6 ban kinh day la 5a, dd dai duong sinh la 13a. Thé tich khoi cau
ndi tiép hinh nén bé”mg:
40007a’ 40007a’ 407a’ 400ma’

B C. . D. .
81 27 9 27

A.

A




Cau 1. Chon C.
Cau 2. Vi I la hinh chiéu ctia O trén (P) nén d[O,(P)]:OI ma d[O,(P)]:R nén I 1a
tiép diém cta (P) va (S).
Duong thang OM cdt (P) tai N nén IN vuéng géc véi OI tai I.Suy ra IN tiép
xtc véi (S).
Tam giac OIN vuéng tai I nén ON = Ry2 & IN = R. Chon D.
Cau 3. Vi 4B tiép xuc vdi (S) tai B nén AB 1 OB.

Suy ra AB=+04>—0B’ =\4R’ — R* = R\/3. Chon D.
CAu 4. Goi H la hinh chiéu ctia O 1én BC .
Tacd OB=0C =R ,suyra H latrung diém ctia BC nén HC = D_ R_\/E

2 2
Suy ra OH =~OC* —HC* = § Chon B.
Cau 5. Goi H la hinh chiéu ctia O xuéng («).
Ta cé d[O,(a)}:OH:§< R nén (a) cit S(O;R) theo duwong tron C(H;r).

Béan kinh dwong tron C(H;r) la r=+R*-OH*? = RT\/E
Suy ra duwong kinh bing R+/3. Chon B.
Cau 6. Mt phang cat mit cau § (1;2,6cm) theo mot duong tron (H;r).

Vay r =VR* —IH* =/(2,6)" —(2,4)" =1lcm . Chon C.
Cau 7. Hinh tron 16n ctia hinh cau § 1a hinh tron tao boi mit phéng cat hinh cau va di qua
tam ctia hinh cau. Goi R 1a ban kinh hinh cau thi hinh tron 16n ciing c6 ban kinh 1a R.

Theo gia thiét, ta c6 7R’ :p<:)R:\/E va r’ zgﬁr: a
T

27
Suyra d =VR* 7" = /zi.Ch(_)n D.
™

Cau 8. Goi khoang cach tlr tam cau dén mat phang la d, ta c6 d* = R* —r*.
2,4m

Theo gia thiét R =2m va 2nr =2,4dtm=r = ’2— =1,2m
vis

Vay d =vR> —r* =1,6m. Chon A.
Cau 9. Goi H la hinh chiéu vudng géc ctia O trén (P) thi

e H la tdm ctia dudng tron giao tuyén cua (P) va (S).

e ————

e 04,(P)=(04,A4H)=60".



Bén kinh ctia duong tron giao tuyén: » = HA = OA.cos60° = § .

2
A \ . o R
Suy ra dién tich dudng tron giao tuyén: nr* = 77[3

2
= ﬂf . Chon C.

Cau 10.

Goi H latam cua hinh vudéng ABCD .

Ta c6 SH la truc duong tron ngoai tiép day.

Goi M 1a trung diém cua CD va [ la chan
duwong phan giac trong ctia goc SMH (I € SH).

Suy ra I la tim ctia mat cau ndi ti€p hinh chdp,
bankinh r=1H .

Ta cé SH =/SA> — AH? = “f;

SM = &; MH =2
2 2
Dua vao tinh chat cia duwong phan giac ta c6:
IS MS SH MS+MH SH.MH a a (‘/g - \/E)
e A el e B SN § & g = = . Chon B.
IH MH ' IH MH MS+MH 2446 4

Cau11. Goi M latrung diém AC ,suyra M latdm duong tron ngoai ti€p tam giac ABC .
Goi I la trung diém SC, suy ra
IM || SA nén IM 1 (ABC).

S

Do d6 IM la truc cia A4BC, suy ra
IA=IB=1IC. (1)

Hon nita, tam giac SAC vuodng tai 4 c6 I la
trung diém SC nén IS=I1C=14. (2)

Tir (1) va (2),taco IS = IA=IB=1IC
hay I la tAm ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BC. B

2 2
Vay ban kinh R:IS:%: 54 ;AC _ a6

Cau 12. Goi O=ACNBD, suy ra O la tam duong
tron ngoai tiép hinh vuéng 4BCD.

.ChonC. S

Goi [ 1a trung diém SC, suy ra
10||SA = 10 1 (ABCD).

Do d6 IO la truc ctia hinh vuéng ABCD, suy ra
IA=IB=1IC=1ID. (1)




Tam giac SAC vudngtai A ¢6 I latrung diém canh huyén SC nén IS=IC =14 . (2)

Tir (1) va (2), ta cé: R:IA:IB:IC:ID:ISz%zax/E.

Vay dién tich mit cau § = 47R’ = 8ra’ (dvdt). Chon B.
Cau 13. Goi M la trung di€ém AC, suyra SM L (ABC)=SM 1 AC.
Tam gidc SAC c6 SM la duong cao va cling la trung tuyén nén tam gidc SAC cantai S .
Tacoé AC =+ AB* + BC* = a2, suy ra tam gidc SAC déu.
Goi G latrong tam ASAC,suyra GS=GA=GC. (1)
Tam gidac ABC vudng tai B, c6 M la trung diém
canh huyén AC nén M la tam duong tron ngoai ti€p
tam gidc ABC .
Lai c6 SM L (ABC) nén SM la truc cta tam gidc ABC .
Ma G thudc SM nénsuyra GA=GB=GC . (2)
Tt (1) va (2), suy ra
GS = GA =GB =GC hay G la tam mdt cau ngoai tiép khoi chop S.4BC .
2 a6
3

Ban kinh mét cdu R = GS = ESM =

. Chon B.

a3 S

Céu 14. Goi O latam AABC,suyra SO L (ABC) va A0 = 5

Trong SOA, ta cé h=S0O=+/SA’ — A0* = %

Trong mat phang SOA, ké trung truc d cta doan S4
cat SO tai I,suyra

e/cdnén IS=14.

e/ cSO nén IA=IB=1IC.

Do d6 I4=IB=1C =1S nén I la tdm mat cau ngoai
ti€p khoi chép S.4BC .

Goi M latung diém S4, tacd ASMI § ASOA nén

2
SM.SA_SA _Ta oo R_7 cponc.
SO 250 12 h 6 .

Cau 15. Goi O = ACNBD, suyra SO L (ABCD).

R=S8I=

Ta c6 60°=SB,(ABCD)= SB,0B = SBO .

a\/6

Trong ASOB, taco SO = OB.tan SBO =

Ta coé SO la truc cta hinh vuéng ABCD.
Trong mat phang SOB, ké duong trung truc d
ctua doan SB.




=IA=IB=IC=ID=IS=R.

. IS0 IA=IB=IC=1ID
Goi I =S0Nd = =
Ied IS =1IB

SB=S8D
Xét ASBD c6 = ASBD déu.
SBD SBO 60°

Do d6 d cing la duong trung tuyén cua ASBD. Suy ra [ 1a trong tam ASBD.

2 f 4 81’6

Bén kinh mgt cau R=8I ==SO0=——.Suyra V =—7R’ =
3 3 27

. Chon D.

Cau 16. Ta c6 SA L AD hay SAD = 900.
Goi E latrung diém AD.
Tacd EA= AB = BC nén ABCE la hinh thoi. I
Suyra CE = EA4 :%AD .
Do dé tam giac ACD vudng tai C . Ta co:
DC 1L AC
DC 1S4

Tuong tu, ta ciing c6 SB L BD hay SBD = 90" B c
Ta c6 SAD = SBD = SCD = 90° nén kh&i chép S.ABCD nhén trung diém I cua SD lam

2 2
SD _s4 +AD — a2 . Suy ra 5_\/5 Chon D.
a

= DC L (SAC)= DC L SC hay SCD = 90".

tam mat cau ngoai ti€p, ban kinh R =

Cau 17. Ta ¢ 45° = SC,(ABCD)=SC, AC = SCA .

Trong ASAC , tacd h=SA=av5.
BC 1 AB
BC 1 54

Lai c6 NA L AC. Do d6 hai diém 4, B cung nhin
doan NC dudi mot goc vudng nén hinh chép N.ABC  /
noi tiép mit cu tim J 1a trung diém NC, ban kinh  B&Z

Ta cé { = BC L (SAB)=> BC L BN .

R=JN=—- NC 1 AC? + [SA] S_a. Chon A.
2 4
Cau 18. Mit phang («) song song véi BD cat SB, SD lanluottai E, F nén EF | BD.
ASAC cantai 4, trung tuyén AM nén AM 1 SC. (1) S
BD 1 AC
Ta c6 = BD | (SAC)= BD 1 SC.
BD 1 S4

Do dé EF 1 SC.(2)

Tt (1) va (2),suyra SC L (a)=SC L AE . (¥)
. {BC L 4B

Lai co

= BC 1 (SAB)= BC 1 AE .(**)
BC 154




Tt (*) va (**), suyra AE L (SBC)= AE 1 SB. Tuong tu ta ciing c6 AF L SD.

Do &6 SEA—=SMA—=SFA—=90° nén nim diém S, 4, E, M, F cung thudc mit cau

tam I 1 trung diém ctia S4, ban kinh R = % = % . Chon C.

Cau19. Goi O=ACNBD.
Vi ABCD la hinh vuéng nén OB =0D =0C .(1)
[cB L 4B
Ta co
CB 1S4

Laicdé AH 1 SB.

Suy ra AH 1 (SBC)=> AH 1 HC nén tam gidc
AHC vuong tai H va c6 O la trung diém canh
huyén AC nénsuy ra OH =OC .(2)

Tir (1) va (2), suy ra

= CB L (SAB)=CB L AH .

e EEEEEE > 1 )

R_OH_OB_OD_OC_g. Chon C.

Cau 20. Theo gia thiét, ta co

ABC =90° va AKC =90°. (1)
AH 1 SB

Do = AH | HC. (2)
BC L AH (BC 1 (SA4B))

Tt (1) va (2), suy ra ba diém B, H, K cung
nhin xuéng 4AC dudi mot géc 90° nén hinh chép
A.HKCB néi ti€p mat cau tam I la trung diém

AC , ban kinh R:ﬂziﬁ: “*/5.
2 2 2
3
Vay thé tich khéi cau ¥ = %m@ = *5;“ (dvtt). Chon A. B

Céu 21. Ta ¢6 60° = SD,(ABCD) = SD, HD = SDH .
Trong tam giac vuéng SHD, c6
5t =22 cansDH - 23 va sp——HD__ @
4 4 cosSDH 2
Trong tam gidc vudng SHB, co

\/3 .

SB=+/SH + HB’ =—"2

Xét tam gidc SBD, ta c6 SB® +SD* =a’ = BD’.
Suy ra tam gidc SBD vudng tai S .



Vay cac dinh S, 4, C cung nhin xuéng BD duwdi mot goc vudng nén tam mdt cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD la O, bankinh R = %BD = % . Chon C.

Céu 22. Ta c6 60° = SA,(ABC) = SA, HA = SAH .
a3

Tam giac ABC déu canh a nén AH =
Trong tam gidc vuéng SHA, ta c6 SH = AH. tan SAH = 3762.
Vi mit cau ¢ tdm G va tiép xuc v6i (S4B) nén ban kinh mét cau R =d [G, (SAB)}.
Ta c6 d|G,(SAB)|= %d[C,(SAB)] = %d[H,(SAB)].
Goi M, E Tanluot la trung diém 4B va MB.
CM | AB HE | AB
Suy ra va .
y CM — a3 a3
4
Goi K la hinh chi€u vuéng goc cua H
trén SE, suy ra HK 1 SE. (1)
HE | AB
AB | SH

HE :%CM =

Ta c6 = AB | (SHE)= AB | HK. (2)

Tir (1) va (2), suy ra HK 1 (SAB) nén d|H,(SAB)|= HK .
SH.HE 3a

JSH? + HE? 2413

Trong tam gidc vudng SHE , ta c6 HK =

a
NEl
Cau 23. Goi O = ACNBD

Suy ra O4=0B=0C =0D. (1)

Vay R = %HK = . Chon D.

Goi M la trung diém AB, do tam giac
SAB vuong tai S nén MS = MA= MB.
Goi H lahinh chifucua S trén A4B.

Tir gia thiét suy ra SH L (ABCD).

(oM L 4B ) \

Ta co = OM 1 (SAB)nén OM latruc

OM | SH

clia tam gidc SAB, suy ra OA=O0B=0S. (2)

Tir (1) va (2), tacé OS = 04 = 0B =0C = OD.

a2

Vay O la tam mat cau ngoai ti€p khoi chdp S.ABCD, bankinh R =04 = -



3
Suyra V= %ng’ = ﬁ;a (dvtt). Chon A.
Ciu 24. Goi G latrong tam AABC, suy ra G la tam duong tron ngoai ti€p AABC .

Tt G dung tia Gx L (ABC) (nhu hinh vé).

Suy ra Gx la truc ctia tam gidc ABC .
Trong mat phéng (SA, Gx) ,

ké trung triec d ctia doan théng SA. ~

Oerj{OA:OB:OC
Ocd 04=0S8
=04A=0B=0C=0S=R. A
Suy ra O la tam mat cau ngoai tiép khoi chop S.ABC .
1 a3

Tacd OG=PA=—84=—=;
2 2

AG:EAM:E.ﬂ:&.
3 372 3

Goi O:Gxﬂd:><[

39

Trong tam gidc vudng OGA, ta o6 R = 04 =~JOG* + AG> = “T
A

. Chon C.

Cau 25. Goi M la trung diém BC,
suy ra M la tam duong tron ngoai ti€p AOBC.
Ké Mx L (OBC) (nhu hinh vé). d
Suy ra Mx latruc cia AOBC.
Trong mdt phang (04, Mx), ké trung truc d cta
doan théng OA cit Mx tai I.
Khi d6 I chinh 1a tam mat cau ngoai tiép t& dién.

J14

Ban kinh mit ciu: R = 10 =\ IM? +OM?* = "T

.Chon D.

Cau 26. Ta cb 60”:m:m:§1\4.

oz oy

Tam gidc ABC vuongcantai 4, suyra Al = %BC ==

Trong ASAI,tacéd SA= Al tan STA =

avo
;-

Ké Ix 1 (ABC ) (nhw hinh vé).

Suy ra Ix latruc cia A4BC.

Trong mit phang (S4,Ir), ké trung truc d cua

doan thfmg SA cit Ix tai J.Khi d6 J chinh la tim
mat cau ngoai tiép hinh chop. B



aJl4 ., V R avl4
nén —=—=
4 S 3 12
Cau 27. Goi G la trong tdm tam giac déu ACD .Keé Gx L (ACD), suy ra Gx latruccta AACD .

Ban kinh: R =J4 =+JI* + AI* = . Chon B.

Trong mat phang (84,Gx), ké trung tryc d cua doan S4 cit Gx tai I.

Khi d6 I chinh 1a tam mat cau ngoai tiép.

Taco 1G— ma—SA_ a3,
2 2
GA:EAE:&.
3 3
Suy ra ban kinh:
/39

R=1I4A=+IG* +GA’ ==, ChonA.

Cau 28. Goi M la trung di€ém AB, suy ra SM L AB va SM 1 (ABC).

Do d6 SM la truc ctia tam gidc ABC .

Trong médt phang (SMB), ké duong trung tric d cua doan SB cat SM tai I.Khi dé
I la tdm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC, ban kinh R = SI. S

Ta 6 AB=+/SA> +SB® —2SA.SB.cos ASB = a~/3.

Trong tam gidc vuéng SMB, ta co
SM = SB.cos MSB = a.cos60° = % :

Ta c6 ASMBy ASPI, suy ra
SM_SP_ p_s_3BSP_,
SB SI SM

Chon C.
Céu29.TaC(')60°:ZB",(743\C):M:m3. 4>
Trong AABC, ta co ¢

AB = AC.sin ACB = % A c
Trong AB'BA, ta co >

BB':AB.tanB/'E?:z—a. B
Goi N la trung diém AC,
suy ra N la tdm duong tron ngoai ti€p AABC .
Goi [ 1a trung diém A'C,
suyra IN || AA'= IN 1 (ABC).

A N

Do do IN latruccia A4ABC,suyra IA=IB=1IC. (1)



Hon nita, tam gidc A' AC vudngtai A ¢ I latrung diém 4'C nén I4'=IC=14. (2)
Tt (1) va (2), ta c6 IA'=IA=IB=1IC hay I la tim cia mat ciu ngoai ti€p hinh
A'C A4+ AC  a21
2 2
Cau 30. Goi M la trung diém B'C', ta c6 A C
60° = (ABC) (A B} = 40T, AT = WA

Trong AAA'M , c6 A'M%;

chop A'.ABC véibankinh R=14"'= . Chon B.

AA'ZA'M.tanM':Z—“.

Goi G' la trong tam tam gidc déu A'B'C', suy ra 4.
G' cting la tdam duong tron ngoai ti€p A4'B'C'.

Vi ling try ding nén GG' L (4A'B'C").

Do d6 GG' la truc ctia tam gidc 4A'B'C"'.

Trong mat phing (GC'G'), ké trung truc d cua doan thang GC' cat GG' tai I. Khi
d6 I latam mat cau ngoai ti€p khoi chdép G.4'B'C', ban kinh R =GI.

Tacé AGPI y AGG'C'= L _ GG
GI  GC'
[ 12 12 V2
. R_gr_GPGC'_GC" _GG™+G'C 3la (W

GG'  2GG' 2GG' 36
Ciu 31. Hién nhién (I) dung.

Dién tich tam gidc MAB khong doi khi va chi khi khoang cach tv M dén duong
thing 4B khong d6i (gia st bang R).

Vay tap hop cac diém M 1a mat tru ban kinh R vatrucla 4B.

Vi vay Ménh dé (II) cing dung. Chon C.

Cau 32. Do thiét dién di qua truc hinh trunéntacé A=a.
3
Ban kinh day R = % Do d6 thé tich khéi try V = R*m.h = % (dvtt). Chon D.

Céu 33. Dién tich xung quanh cta hinh tru: S, = 27R.R/3 = 24/37R? (dvdt).
Dién tich toan phan ctia hinh tru:
Sy =S4 +2.84, =2\37R* +2(7R?)=2(J3 +1) 7R’ (dvdt). Chon B.
Ciu 34. Do thiét dién di qua truc hinh tru nén ta c6 #=2R.
Dién tich toan phén la: S, =27R(R+h)=6nR* (dvdt). Chon B.

Cau 35. Xét hinh vudong ABCD c6 AD khong song song va khong vuong goc véi truc
OO' cua hinh tru.
Dung duong sinh 44', ta co



CD L A4’
{ = CD L (44'D)=CD L A'D.

CD 1 AD
Suyra A'C la duong kinh day nén
A'C =2R =140cm.
Xét tam giac vudbng AA4'C, ta co
AC = A4+ A'C* =100v2cm.
Suy ra canh hinh vuéng béng 100cm. Chon B.

Cau 36. Thiét dién qua truc cua mot hinh tru 1a mét hinh chit nhat c6 hai canh lan luot

bang duong kinh day va chiéu cao ctia hinh try.
Vay hai canh ctia hinh chit nhatla 8cm va 6cm.
Do d6 do dai duong chéo: /8> +6° =10cm. Chon A.
Céu 37. Tt hinh vé két hop voi gia thiét, tac6 O4A=0'B=R.
Goi AA' la duong sinh cta hinh tru thi
O'A'=R, AA'= RJ3 va BAA' =30°.
Vi 00'||(ABA') nén
d|00',(AB)|=d[00",(4BA")|=d[0",(ABA").
Goi H latrung diém 4'B, suy ra
O'HL1A'B .
= O0'H L (ABA') nén d[0",(ABA")|=0'H .
O'H 1 A4
Tam gidc ABA' vudngtai A' nén BA'= AA4'tan30’ = R.

R3

Suy ra tam giac 4'BO' déu c6 canh bang R nén O'H = — Chon C.

Ciu 38. Ké duong sinh 44', goi D la diém d6i xtiing v6i A' qua tdm O' va H 1a hinh

1 A'/,m

chiéu ctia B trén 4'D .

Taco BH 1 (A00'A4') nén V., :ESMOO,.BH.

Trong tam gidc vudng A'AB c6 A'B=+AB* — AA” =[3a.
Trong tam gidc vudng A'BD c6 BD=~NA'D* -~ A'B’ =a.

Do d6 suy ra tam giac BO'D nén BH _%.
R 1(1 ,)av3 38

Vay Voo ==.| =0 | —= dvtt). Chon A.
ay Voo us 3 [2‘1] 5 12 (dvtt) on

Cau 39. Dung duong sinh BB', goi I 1a trung diém cua AB', ta cd
{OI 1 4B

= OI L (ABB").
OI L BB'

A

D



Suy ra d[AB,00'|=d|00",(4BB')|=d|0,(ABB")|=0I = a3

B
Goi ban kinh ddy ctia hinh trula R. W

Vi thiét dién qua truc cta hinh tru la hinh vudng
nén O0'= BB'=2R.

Trong tam giac vuong A4B'B, ta c6
AB"” = AB* — BB’ =4a’ —4R*.

Trong tam gidc vudng OIB', ta co

2 2 L “\\—::\"_i ~~~~~~~~ b
' NS
OB =0’ +IB” & R* = # +[ATB] : e

Suyra AB” =4R’—3a>. T détacd 4a’° —4R* =4R’ -3a’ = R= a\iﬁ. Chon A.

Cau 40.
oy e . , 1 ea .1 , AD
Theo gia thiét ta dwoc hinh tru cé chiéu cao 2= AB =1, ban kinh ddy R = - =1.
Do d6 dién tich toan phan: 4 M D
Stp =27Rh+27R? =4r.
Chon C.
Cau 41. Goi ban kinh day la R. B N C
Hinh tru c6 chu vi ¢y bang 2a néntacé 2rR=2a < R = 2
Vs

Suy ra hinh tru nay c6 duong cao iz =a.

2 3
Vay thé tich khéi try ¥ = 7R’ = w[i] a=2 (dvtt). Chon A.
T

s
Céu 42. Goi ban kinh day la R.
Tt gia thiét suy ra 4 = 2a va chu vi day bang a.

Dodé 2rR=a e R=-2. Chon C.
™

Cau 43. Cong thirc thé tich khéi tru V = 7R*A.

N \ 120 , 120’
e Ocachl,suyra #=>50cm va 27R, =240 & R, =——. Do dd V], =n.|—| .50 (dvtt).
™

™

e O cach 2, suy ra mdi thung c6 4 =50cm va 27R, =120 & R, = 6—0
s

[60
| —
71'

Suy ra ; =2. Chon C.

2

2

Do d6 ¥, =2x 50| (dvtt).




Cau 44. Cong thirc tinh thé tich ¥V = 7R’h, suy ra h= ek
71—

Hop stta chi kin mét day nén dién tich ton can dung la:

Stp = qu +35, = 27Rh+R? :%JﬂrRz.

ay

2

Xét ham f(R):?V—HrR2 trén (0;+00), ta duoc (101;1+ior01)f(R) dat tai R =#4. Chon A.

Cau 45. Hinh vé, két hop voi gia thiét ta co:
OA=0B=R, 00'=2R va IMO=30".

Trong tam gidc vudng MOI , ta c6 OI = MO.tan30° = R

ek

Trong tam gidc vudng AI0, ta co

IA=+Jo4* —or* = RZ[%T :R—“E.
2R\2

Suyra AB=2I4= Tz Chon C.
Cau 46. Theo gia thiét, ta co
SA=0=2a va SA0=60".
Suy ra
R=04=SA.cos60° =a.
Vay dién tich toan phan ctia hinh nén bfmg:
S =mRI+7R* =3ra’ (dvdt). Chon B.
Cau 47. Theo gia thiét, ta co

04 =a2 va OSA=30".

Suy ra d9 dai duong sinh:
04
(=84=——5=2a\2.
sin30°

Vay dién tich xung quanh bmeg:
S, =mRl= 4ma® (dvdt). Chon A.

Ciu 48. Tl gia thiét suy ra hinh nén ¢6 dinh la B, tam duong tron day la 4, ban kinh

day la AC =a+/3 vachiéu caohinhnénla 4B=a.

Vay d6 dai dueong sinh ctia hinh non la: B
{=BC=+AB’ +AC* =2a.
Chon D.

Q
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~
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Cau 49. Goi S, O la dinh va tam duong tron day cua hinh nén, thiét dién qua dinh la
tam gidc SAB.

Theo bai ra ta c6 tam gidc SAB vudng can tai S nén

AB=SBN2 = aV2, SO%Q.

2
Suy ra thOz#, I=SAd=a va
SBﬁ:zR#R:%:@_
2 2
(1+J§)m2
Dién tich toan phéan ctia hinh nén: S, = tR(+7R* = — (dvdt).

1 27d?

Thé tich kh&inén la: ¥V = ETFRZ}Z ST (dvtt). Chon A.

Cau 50. Goi S la dinh, O la tam cua day, thiét dién qua trucla SAB.
Theo gia thiét, ta c6 SA =2a va ASO =60°.
Trong tam gidc SA40 vudng tai O, ta co

0A = SA.5in60° = av/3.
Vay dién tich toan phan:
S, =7R(+7R’ = 1.04.S4+7(0A) =ra’(3+243) (dvdt). Chon B.

Cau 51.

Goi §' la diém d6i xing cia § qua tam O va 4 la
mot diém trén duong tron day cuia hinh nén.

Tam gidc SAS' vuong tai 4 va cé duwong cao AH
nén SA4* = SH.SS'= SA = a-/3.

Chon C.
Ciu 52. Theo gia thiét ta c6 tam gidc OAB déu canh R.

Goi E latrung diém 4B, suyra OF 1 AB va OE = RT\/g
Goi H lahinh chiéu cua O trén SE, suy ra OH L SE.
(4B L OE
Ta cé = AB | (SOE)= AB 1L OH.
AB 1 SO

Tir 46 suy ra OH L ($4B) nén d(0,(S4B)] = OF ==
Trong tam gidc vudng SOE, ta co
1 1 1 8 R~\6
2 T —apr 50 = i
SO OH" OE° 3R 4
Chon A.




Cau 53. Theo gia thiét ta c6 tam gidc SAB vudng can tai S . s

. . L SE L AB 1
Goi E la trung diém 4B, suy ra va SE=—AB.
OE 1L AB 2

Ta b Sy = %AB.SE =4 & %AB.%AB =44

= AB=4a= SE =2a.
Goi H l1a hinh chiéu caa O trén SE, suy ra OH | SE.
(4B L OE

Ta co
AB 1 SO

Tt d6 suy ra OH L (SAB) nén

= AB | (SOE)= AB 1 OH.

30° — 50,(SAB) — SO, 5 — OSH — OSE.

Trong tam giac vudng SOE , ta c6 SO =SE .cosOSE = a+/3. Chon C.
Ciu 54. Goi I la trung diém AB,suyra Ol L AB, SI L AB va Ol =a.

SA3
=

Trong tam gidc vudng SOA , ta c6 04 = SA. cos SAO =

Trong tam gidc vuong SIA4, ta c6 I4 = SA. cos SAB = %

Trong tam giac vuéng OI4, ta co -

04% = 0I* + 14* <:>%SA2 =q? +iSA2 = SA=a\2. ST AR

Chon B.
Cau 55. Vigoc ¢ dinh la 60° nén thiét dién qua truc SAC 1a tam giac déu canh 2R .
Suy ra dwong cao ctia hinh nén la ST = R\3.
Tam gidc SAB la thiét dién qua dinh, chan trén ddy cung 4B c6 s6 do bang 90° nén
I4B la tam gidc vudng can tai [, suy ra AB = RV2.
Goi M la trung diém cua 4B thi
{IM L4B R\/_

a M =——
SMJ_AB 2

Trong tam gidc vudng SIM , ta co

SM =+/SI* + IM? = @
1 R «/_

Vay Ssou = ABSM =

Cc
Chon A.

Cau 56. Goi E la trung diém ctia BC, dung OH | SE tai H .

Chting minh dugc OH L (SBC) nén suy ra OH = d|0,(SBC)|=

NIQ



Trong tam giac déu 4BC, ta ¢

1 12a[ m/? . 2
va =

OF = - AE = — OA==AE =
3 372 3 3
Trong tam gidc vudng SOE, ta co
1 = 1 + 1 = 1 = 1 — ! :L:SSO:a.

OH?> OE> $0* ~SO* OH®* OE*® &
Vay thé tich khéi nén

710A>.S0 =
3 3

ZaIJ 4na’

= 9 (dvtt).

Chon B.
Cau 57. Ntta gdc ¢ dinh ctia hinh nén la goc A50.

Hinh vuéng 4ABCD canh g nén suy ra

2

2
Trong tam gidc vudng SOA4, ta co

tan ASO = OA:i Chon C.
SO

o4=22

Cau 58. Dién tich xung quanh ctia hinh tru:
Sqr) = 2mRh= 27R.R\3 =237R? (dvdt).

Ké duong sinh O'M ctia hinh nén, suy ra /
¢=0'M =00"”+0M* = 3R> + R* =2R. A
Dién tich xung quanh ctia hinh nén: / ’.’/
Sy = TRE=TR2R = 21R* (dvd). S

( ;o
1

-

[p—

Q\

S
vay = _ /3. Chen C.

xq(N)

Cau 59. Hinh vé két hop vdi gia thiét, ta <6 SH =9cm, OS =04 =5cm .
Suy ra OH = 4cm va AH =+0A> —OH* = 3cm.
Thé tich khéinén V, = éﬂ'AHZ.SH =277 (dvtt).

4

Thé tich khéi cau V, = 57T,Soa _ 5007T

(dvtt).

o 3L ChonB.
500

c




Cau 60. Xét mat phang qua truc SO cta hinh nén ta duoc thiét dién 1a tam giac can SAB.

Mat phfmg dd cit mit cau theo duong tron ¢ ban kinh 7 (ban kinh mat cau) va ndi
ti€p trong tam gidc can SAB.

Trong tam gidc vudng SOB, goi I la giao diém ctia duwdng phan giac trong goc B voi
duong thang SO .

Chting minh duoc I la tdm duong tron ndi ti€p tam giac va ban kinh » =I0=1E (E
la hinh chiéu vuéng goéc ctia I trén SB).

S

Theo tinh chat phan gidc, ta c6 25— 55 _ 13
I0 BO 5
Laic6 IS +10 =850 =+SB*-0B* =12.
Tir d6 suy ra IS:E, IO:E.
3 3
Ta cd6 ASEI§ ASOB nén
IS BS 13 13 3

Thé tich khoi cau:

v éw[

(dvtt). Chon A.

3 3
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