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A- KIEN THUC BO TRQ CHO CHUYEN PE
1) HINH HQC PHANG
a) Cac hé thac trong tam giac

Péi véi tam giac vudng Poi véi tam giac thuwong
c C
H

A B A B
- Nhém cbng thac tinh cenh: -Dinh ly cos:
BC? = AB* + AC? BC? = AB*> + AC* —=2AB.AC cos A
AB* = BH.BC AC? =BC® + AB*> —2BC.ABcos B
AC? =CH.CB AB?> = AC* + BC* —2AC.BC cosC
-Nhom cong there tinh dwong cao: -Dinh ly sin:

12: 12+ 12 ACZECZABZZR

AH AB- AC sinB sinA sinC )
AH?> =CH.BH (R la ban kinh cua duong tron ngoai tiép
AH.BC = AB.AC AABC)

b) Céc tinh chat vé dwdng trung tuyén cia tam giac:

- Po dai dwong trung tuyén:

Ap = AB +ACT BC
2 !
BN? = BC*+BA®  AC?
2 4
cppCA+CB AP
2 4

(Binh phirong dwong trung tuyén bang 1 niza
tong binh phwong 2 canh ké trir cho 1 phan tu B
binh phwong canh con lai)
- Trong tdm cia tam giac:

La giao diém cua 3 duong trung tuyén. Do dai tir dinh tam giac téi trong tam bang 2/3 d6 dai
duong trung tuyén ke tir dinh do. |
AG =2/ AM ;BG =24 BN ;CG =%, CL

M

*Luuy:

- Trong tam giac vudng, dudng trung tuyén ké tir dinh goc vudng co do dai bang 1 nira canh
huyen; khi d6 trung diém canh huyen chinh la tam cua duong tron ngoai tiep cua tam giac.

- Poan thang noi trung diém 2 canh cta tam giac la duong trung binh cta tam giac. (Khi dé bai
cho trung diém cua canh ta can hét strc dé y tdi viéc van dung tinh chat duong trung binh).

¢) Cac cong thirc tinh dién tich tam giac

1 1 1
- Suue =5 AH.BC = BK.AC =—CQ.AB




- Sme = %AB.AC sin A = %CA.CB. sinC = %BA.BC. sin B -

K
AB.AC.BC X Lo 7
- Spisc T (R 1a ban kinh duong tron ngoai ticp A)
- Spapc = DT
AB+AC+BC . .
Trong d6: p= — 5 (1 ntra chu vi cua tam giac) Ny [ .
H

r 14 ban kinh duong tron noi tiép caa tam giac
- Syusc =\[P-(p—AB).(p—AC).(p— BC) (Cong thirc Heron)

* Luu y:
- B6i véi tam giac vudng, dién tich tam giac bang % tich 2 canh gdc vuéng.
- Pi voi tam giac déu canh a, chiéu cao h:
g B, ol
4 2
- Hé¢ thuc canh va chiéu cao tuwong ung: Trong mot tam giéc, cac tich cia dudng cao voi canh
tuong trng lubn bang nhau.
AH.BC =BK.AC =CQ.AB
d) Pinh i Talet

AABC c6 MN ||BC, ta co: A

AM AN

MB NC M N
AM AN _MN

AB  AC BC

* Luu y: Buong trung binh 1a mét truonghop dac
biét cua dinh Ii Talet.

e) Dién tich caa cac loai tir giac:

- Di¢n tich hinh vudng c6 cgnh a: Bang binh phuong ciia canh

S=a

- Di¢n tich hinh ché nhdt c6 chiéu dai |a a, chiéu réng 1a b: Bang dai nhan rong
S=ab

- Di¢n tich hinh thang: Bang 1 ntra tong 2 day nhéan véi chiéu cao

_ (AB+CD).AH A

- 2

S

D g C

- Di¢gn tich hinh thoi: Bang % tich 2 duong chéo

1 * Luu y:
S = EAC .BD o b - Buong chéo cua hinh vudng canh a

man

- Dién tich hinh binh hanh: Bang day nhéan chiéu cao | - Dién tich duong tron ban kinh R:
A B S = 7Z'R2

S=AH.CD ; - Chu vi duong tron ban kinh R:
nt— C=27nR




1) HINH HQC KHONG GIAN LOP 11

1) QUAN HE SONG SONG

a) Puong thang song song véi mit phang:

+ Dinh nghia:

Puong thang va mat phing duoc goi 13 song song khi ching khong c6 diém chung nao
+ Cac phwong phap chirng minh:

Phwong phap 1
(Phwong phap chinh)

Phwong phap 2

Phwong phap 3

Néu dwong thang a khong nam
trén mat phang («), va song
song Véi duong thang b ndm
trén mat phang («)thi a song
song véi ().

A

az (a)

a

o/

Néu 2 mat phang (a) va
() song song nhau, thi duong
thang a bat ki thuoc mit phang
(o) cling s€ song song vai mat

phang ().
P :
yd

Néu nhu dudng thang a va mit
phang (e) ciing vudng goc Vi
duong thang hoic mit phang
khac thi a s& song song Vi
mat phang ().

a

s :

allb  =all(@) {?ac)(ca()ﬂ):an B) {“(ﬁ) = all(@)
e o @ L(B)
*Luuy:

Ta con dung méi quan hé song song gitta duong thang va mat phang dé chimg minh 2 duong

thang song song.
-binh [i 1:

Goi b la giao tuyén ciia 2 mat phang () va (f), néu duong thiang a
nam trong mat phang (a) va song song voi () thi a cling song song

VGi b.

) S
£ 7

-Dinh |i 2:

Néu 2 mat phang () va (B)giao nhau tai b va cing song song voi
duong thang a (a khéng nam trong mit phang (a)va (8)) thi a song

song véi b

NN

b) Hai mit phiang song song

+ Pinh nghia: Hai mat phang duoc goi 1a song song néu ching khong c6 diém chung.
+ Cac phwong phap ching minh:

Phwong phap 1

(Phwong phap chinh)

Phwong phap 2

Néu mat phiang («) song song véi 2 dudng
thang cit nhau chira trong mat phang () thi

(o) song song véi (f).

Néu 2 mit phang (a)va () cung vudng goc
voi 1 duong thang hoic cling song song véi 1
mat phang khéac thi («) song song vai (f).




ey -

yd
/ ~o / e
a b
ﬁ £ /
(@)|la
Véia,bc(fnéu <(@)llb = (@) I(B) {(Q)J‘a:(a)”(ﬂ)
anb=0 (B)La

* Luu y:
- Néu duong thang a nam trong mat phang (o), ma (o) song song vai (B) thi a song song vai (B).

/ T~ __ /

pd S

- Néu 2 mit phang () va () song song nhau thi 1 mat phang (Q) bat ki s& cit 2 mat () va
() véi 2 giao tuyén a va b song song véi nhau.

£
AN
.

s

¥




2) QUAN HE VUONG GOC

a) Puong thang vudng goc véi mit phang:

+ Dinh nghia:

Mot duong thang dugc goi la vudng géc véi mot mit phang néu nd vudng goc vai moi dudng

phang chtra trong mat phang do.

+ Cac phwong phap chirng minh:

Phwong phap 1
(Phwong phap chinh)

Phwong phap 2

Phwong phap 3

Néu duong thing a vuéng
g6c véi 2 duong thang b va ¢
cit nhau nam trong mat phang
(a) thiavudng goc vai ().

Néu 2 mit phing (a) va (B)
vuq(“)ng g()g tai b, thi duong
thang a bat ki nam trong («)
va vudng goc véi b thi cling sé
vuong goc vai (f).

Néu mat phang (a) va (8)
cUr)g vudbng goc Véi ‘mat
phang (Q) thi giao tuyén a
cua (a)va(pB)sé vubng goc
voi (0).

:
LK

s . /
| B
alb,c () L(Q)
1L(p)=>b
b,cc(a)=al(a) {;al) b 2 =al(p) AL =al(Q
bnc=0 (a)Nn(P)=a
*Luuy:

Ta con dung tinh chat bit cau dé chung minh 1 dudng thang vudng géc véi mat phang. Dudi day

la 2 truong hop thuong gap:

- Néu duong thang a vudng goc véi b, ma b song song véi (o) thi a ciing s& vudng goc véi (o)

m/ r

a

/

-Néu duodng thang a song song véi mit phang (a), ma (a) vudng goc voi () thi a ciing sé

vuodng goc vai (f).

S




b) Hai dwdng thang vudng goc

+ Dinh nghia:

Hai duong thing duoc goi 1a vudng gdc véi nhau khi géc gitra chiing bang 90°

+ Céc phwong phap chitng minh:Ngoai cac phuong phap trong hinh hoc phang, trong khong
gian gian ta thuong dir dung cac phuong phap sau:

- Phwong phap 1 (phwong phap chinh):
Néu duong thing a vudng goc véi mit phiang chira dudng thang b thi a s& vudng géc vai b.
- Phwong phap 2:

Str dung dinh li 3 duong vubng gdc:

Trong khéng gian cho 2 dwdng thang a nam trongmat phing () va duong thing b khéng
vudng goc Véi («). Goi b’ 1a hinh chiéu cua b I1én (), néu a vudng goc véi b’ thi a s& vubng
goc vai b.

b

L\\b’ /
<

7 a

¢) Hai miat phang vuéng goc:
+ Dinh nghia:

Hai mat phang duoc goi 1a vubng goc nhau khi géc giira chiing bang 90°
+ Cac phwong phap chirng minh:

Phwong phap 1

(Phwong phap chinh) AL 0 O

Néu a vudng goc véi (a) thi mat phang (£)bat | Néu a vudng goc véi (a) thi mat phang (S) bat

Ki di qua a cling s€ vudng goc vai (). Ki song song véi a ciing s& vudng goc Véi (a) .
E\ a
a

/

[14 \i

al(a) al(a)
1 1

{ac(ﬂ):(ﬂ) (o) {(,B)lla =B L(a)

7 | £




3) KHOANG CACH
Khoang céch giira 2 ddi tuong (diém, doan, duong hoic mit phang) 1a d6 dainho nhat ndi giira 2

d6i tugng do.

a) Khoang céch tir 1 diém dén 1 dwong thang hosc 1 mit phang:

+ Dinh nghia:

La do dai cua doan thang ndi diém d6 voi hinh chiéu cua diém d6 1én duong thang hodc mat

phing dang xét.
+ Cac phwong phap tim khoang céch:

Xét bai toan tim khoang céch tir M dén mit phang (@)

Phwong phap 1

Phwong phap 2

+ Buéc 1: Xac dinh mat phang (8)di qua M
va vubng géc vai ().

+ Buéc 2: Trong mit phang (3), ta dung doan
thang vudng goc tir M t6i () 1a MH.

+ Bwéc 3: St dung hinh hoc phang (thong
thuong ta ghép doan MH vao 1 A vudng) dé

+ Bwéc 1: Xac dinh mit phang () khong di
qua M va vubng géc véi ().

+ Buéc 2: Xac dinh doan thang song song, di
qua M va cat (f)tai N. Khi d6, khoang céch tur
M t6i (o) bang khoang cach tir N t6i ().

+ Buéc 3: Trong mat phang (), ta dung doan

xac dinh d6 dai MH. vudng goc tir N t6i () 1a NH va tinh NH.

@‘\ y

M .

£ x4
\ —d

MH —
d (N(a) —

(M) —

/

d

M) —

NH

*Luu y:

-0 ph)lll’o’ng phap 2, néu khong xac dinh dugc mat phang () vudng goc véi mat phang (o) thi
di tim duong thang a vubng goc véi (o) rdi sau do thyc hién cac bude 2 va 3 tuong tu.

- D4i véi bai toan tim khoang cach tir 1 diém dén 1 duong thing ta lam hoan toan tuong tu.

b) Khoang céch giira dwdng thiang va mit phiang song song

Khoang cach giira duong thang a song song véi mat phang () 1a khoang cach caa 1 diém M bat
ki thuoc a téi mit phang ().

a M

L




¢) Khoang céch giira 2 mit phing song song
Khoang cach giita dudng thing (&) song song véi mat phang («) 1a khoang cach cua 1 diém M

bat ki thudc () t6i mat phang («).

d) Khoang céch giira 2 dwdng thang chéo nhau hoic song song
+ Khi dwong thing a song song véi b:
Khoang cach tir duong thang a téi b 1 khoang céach tir 1 diém M bat ki thudc a ti b.

M
!

AH

Ve
£

a M
b .
H

+ Khi dwong thang a va b chéo nhau:
Khoang cach tir duong thang a tai b 1a d6 dai vudng géc chung MH caa a va b.

M
a
b H
Tuy nhién, ta thudng van dung cach sau dé xac dinh khoang céch gitra 2 duong thang chéo nhau:
+ Bwéc 1: Xac dinh mit phang () qua b va song song a. M
+ Bwdc 2: Khoang céch tir a téi (o) chinh la khoang cach tur /T
diém M bat ki thudc a ti («) (1a MH trén hinh vg). / T
b—

4) GOC
a) Goc giira 2 dwong thang chéo nhau
G6c giira 2 duong thang a va b 1a goc gitra 2 dudng thiang a’ va b’ sau khi tinh tién (truot) a va b
t6i diém M. Goc giita 2 duong thang trong khdng gian ludn lay géc nhon tao bai a’ va b’.



* Luu y:
GOc gitra a va b con dugc xac dinh thong qua céng thic:

(do lon cua tich vé hudng chia cho tich dé dai)
a.b)
cos(a,b)=i==
T

b) Géc giita dwdng thang va mat phang:
Phuong phap xac dinh gdc gitra a va mat phang («)

thang MH vuéng goc véi mat phang («).
+ Bwéc 2: Suy ra AH 12 hinh chiéu cua AM Ién (), tir day

ta c6 goc gittaava («) la MAH / AA‘J H /

+ Bwéc 1: Tu diém M trén duong thang a, xac dinh doan %a

¢) Goc giira 2 mit phang
Phuong phap xéc dinh gdc giira 2 mat phang (a) va (5)

- Bwéc 1: Xéc dinh giao tuyén c cia (a)va (f)

- Buéc 2: Xac dinh a nam trong (er) va b nam trong (S) sao cho a va
b déu vubng goc vai ¢ tai M. 7

- Buéc 3: Goc gitra (o) va () khi d6 la goc gitra duong thang a va b.

*Luu y:

Khi hinh chép SABC ¢6 SA L (ABC) thi (ABC) dugc goi la hinh
chiéu caa (SBC) 1én mat day. Goi ¢ 1a goc tao boi (SBC) va (ABC),
khi do ta co:

Dién tich cha AABC:
Susc = Saspe COs@ (*)

AABC — ,
( *1& cong thuec tinh dién tich hinh chiéu)




B- CHUYEN PE KHOI PA DIEN
BAI 1) KHAI NIEM VE KHOI PA DIEN

a) Khai niém vé hinh da dién:
+ M@t s6 vi du vé cac hinh da dién thwong gip:

Hinh ling tru

Hinh chép

La hinh c6 2 day 1a 2 da gi4c song song va bang
nhau, cdc mat con lai goi la mat bén va deu la
hinh binh hanh.

C

- Mit day: (ABCD), (A’B’C’D’)

- C4c mit bén: (ADA’D’),(ABB’A’),(BCC’B’)
(CDD'C”).

- Cac canh bén: AA’,BB’,CC’,DD’

- Cac dinh: A,B,C,.D,A’,B’,C’,D’

La hinh ¢6 1 dinh va 1 day 1a da giac 10i.
Cac mat con lai goi la mat bén va luén la
tam giac.

- Mat day: ABCD

- Cac mat bén: (SAB),(SBC),(SCD),(SDA)
- Cac canh bén: SA,SB,SC,SD

- binh hinh chop: S

- Pinh da giac: A,B,C,D

*Cha y:

- Céc canh bén cua hinh ling tru ludn song song va bang nhau.

- Hinh lang tru dimng la hinh cé cac canh bén vubng goc véi day.
- Hinh ldng try déu 13 hinh lang try dimg c6 day 1a da giac déu.

- Hinh chép déu co day 1a da gidc déu va cac canh bén bang nhau

+ Khéi niém hinh da dién:

Hinh da dién la (goi tit 1a da dién) 1a hinh dugc tao bai mot s6 hitu han cac da giac thoa man 2

tinh chét sau:

- Hai da giac phén biét chi c6 thé hoic khong c6 diém chung, hodc chi ¢c6 mot dinh chung, hoic

chi c6 mot canh chung.

- Mbi canh clia da gidc nao ciing 1 canh chung cua ding hai da giac.

b) Khai niém vé khéi da dién:

Khéi da dién 1a phan khong gian dugc giGi han boi mot hinh da dién, dé ca hinh da dién d6.

C

Khoi da dién ABCDA'B’C’'D’ gém hinh da dién
ABCDA’B’C’D’ va phan khéng gian bén trong no.

10




*Luu y:

Mdi da dién chia cac diém con lai (ngoai trir cac diém trén hinh da dién) cua khong gian thanh
2 mién khdng giao nhau la mién trong va mién ngoai cua hinh da dién. Cac diém nam & mién
trong goi la diém trong, cac diém nim & mién ngoai goi 1a diém ngoai.
¢) Hai da dién bing nhau
+ Phép dai hinh:

- Trong khéng gian, quy tic dit twong tng mdi diém M voi diém M’ xé4c dinh duy nhat duoc goi
1a 1 phép bién hinh.
- Phép bién hinh trong khong gian duoc goi 1a phép doi hinh néu né bao toan khoang céch giira 2
diém tay y.
Mot s6 phép doi hinh trong khéng gian:
= Phép tinh tién theo vecto
= Phép ddi xang qua mat phang
= Phép dbi xirng tam
= Phép dbi ximg qua dudng thang
Phép tinh tién theo vecto  Phép déi ximg qua mit phang Phép déi ximg tim Phép dbi xiing qua duomg thang

4 i '
—F)KHF/M=O-M’M-L=M’

]‘ H
M

M M’

Bién M thanh M’ : MM =v (@) 1a mit phing trung true MM’ O la trung diém caa MM’ d 14 dudng trung trre ciia MM

Céc phép bién hinh trong khong gian

* Luu y:
- Néu phép dbi xttng qua mat phang (P) bién hinh H thanh chinh né (P) duoc goi 1a mat phang
d6i xtng caa H.
- Néu phép ddi xang tdm O bién hinh (H) thanh chinh n6 thi O duoc goi la tim ddi xung.
- Néu phép dbi ximg qua duong thang d bién hinh (H) thanh chinh né thi d goi la truc ddi xung
cua (H).
+ Hai hinh bang nhau:

Hai hinh duoc goi & bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

Tuong ty, hai da dién goi 1a bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién da dién nay thanh da
dién Kia.
d) Phan chia va lip ghép cac khoi da dién

Mot khoi da dién c6 thé dugc phéan chia thanh nhicu khdi da dién khac nhau. Bic biét, mot khoi
da dién bat ky ludn co thé phan chia dugc thanh nhirng khoi ta dién.

< BAITAP
Phwong phdp:Nam viing ly thuyét vé hinh da dién, khéi da dién, cac phép doi hinh va phan
chia, 13p rép cac khéi da dién. Ngoai ra ta can ghi nhé thém céc kién thic sau:

- Mbi lién hé gitra s6 canh, s6 dinh va s6 mat caa 1 hinh da dién bat ky:
| S6 canh = S6 dinh + S6 mit -2 |
- Hlnh chop co s6 dinh bang s6 mat va ¢6 sb canh gap doi s6 canh cua day.
- Néu 1 khéi da dién chi c6 cac mat 1a tam giéc thi tong s6 cac mat 1a sé chan.

11




BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1. Méi canh cua hinh da dién 1a canh chung cta bao nhiéu da giac?
A2 B.3 C.4 D.5
Cau 2. Cho cac hinh sau:
R\

N

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

MJi hinh trén gdm mét sé hitu han da giac phang (ké ca cac diém trong cua no), hinh da dién Ia:
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.

Céau 3. Cho cac hinh sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MJi hinh trén gom mot s hitu han da giac phang (ké ca cac diém trong cia nd), hinh khdng phai
da dién la:
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
Cau 4. Cho céc hinh sau:

) B @
Y = e

_Hinh1 ~Hinh 2 ~Hinh 3 7 Hinh 4 ’
Moi hinh trén gom mot s6 hiru han da giac phang (ké ca cac diém trong ctaa nd), so hinh da dién
la:
A. 1l B. 2. C.3. D. 4.
Cau 5. Vat thé nao trong céc vat thé sau khdng phal la khi da dién?

"
A. Hinh 1. '

Cau 6. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao nhiéu mat ?
A.8 B. 10 \
C.11 D. 12 /
Cau 7. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao nhiéu mat ? <
A. 11 B. 12 l‘ '
C.13 D. 14

Emp

Cau 8.Khéi da dién nao sau day c6 sb mat nho nhat?

12



Se;

A. Khéi tir dién déu.  B. Khi chop ta giac.  C. Khéi lap phuong.  D. Khéi 12 mat déu.

Cau 9. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao nhiéu canh?
A8 B.9
C.12 D.16 "

Cau 10. Cho mot hinh da dién. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?
A. Méi dinh 1a dinh chung caa it nhit ba canh.

B. Mdi mit c6 it nhat ba canh.

C. Mdi canh 1a canh chung cua it nhit ba mit.

D. Méi dinh 1a dinh chung cua it nhat ba mit.

Cau 11. Hinh da dién nao dudi day khong c6 tdm ddi xang?

&

A. Hinh 1. B. Hinh 2, C. Hinh 3. D. Hinh 4.
Cau 12. Goi n,, n,, n, lan lugt 1a s6 truc doi xitng cua khoi tir dién déu, khoi chop ta giac déu va
khéi lap phuong. Ménh dé nao sau day 1a dang?

A.n, =0,n,=0, n, =6. B.n,=0,n,=1 n, =09.
C.n=3n,=1n,=09. D.n,=0,n,=1n,=3.
Cau 13. Hinh chép tir giac déu c6 bao nhiéu mit phang dbi xing?
A. 4 mit phang. B. 1 mit phang.

C. 2 mit phang. D. 3 mit phang.

Cau 14. S6 mat phang dbi xang caa hinh ti dién déu la:

A.4 mit phang. B. 6 mit phang.

C. 8 mit phang. D. 10 mit phang.

Cau 15. Hinh lang try tam giac déu c6 bao nhiéu mat phang ddi xang ?
A. 4 mit phang. B. 1 mit phang.

C. 2 mit phang. D. 3 mit phang.

Cau 16. Hinh hop chit nhat co ba kich thudc déi mot khac nhau c6 bao nhiéu mat phang doi
Xang?

A.4 mit phang. B. 6 mat phang.

C.9 mit phang. D. 3 mit phang.

Cau 17.M¢t hinh hop dung co day 1a hinh thoi (khong phai 1a hinh vuéng) c6 bao nhiéu mat
phing ddi xang?

A.4miatphang.  B. 1Imat phang. C. 2 mit phang. D. 3 mat phang.
Cau 18. Hinh lap phuong c6 tat ca bao nhiéu mat phang ddi xiang?

A.8mitphang.  B.9matphang.  C. 10 mat phang. D. 12 mit phang.
Cau 19. C6 tat ca bao nhiéu mat phang cach déu bon dinh ciia mét tir dién?

A.1 mit phang. B.4 mat phang.

C.7 mit phang. D. C6 v6 s6 mit phang.

Cau 20. Lip ghép hai khdi da dién ., , ., dé tao thanh khéi da dién . , trong d6 .7, la
khdi chop tir giac déu co tat ca cac canh bang a, ., la khdi tir dién déu canh a sao cho mot
mitcaa . tring véi mot mat caa .#, nhu hinh v&. Hoi khdi da dién . c6 bao nhiéu mat?

13



A.5 B.7 C.8 D.9

Cau 21. C6 thé chia mot hinh I1ap phwong thanh bao nhiéu khdi ti dién bang nhau?
A .2 B. 4 C.6 D.8

Cau 22. Mat phiang AB’C’ chia khéi lang tru ABC.A’B’C’ thanh cac khdi da dién nao ?
A. Mot khi chop tam giac va mot khbi chop ta giac.

B. Hai khdi chép tam giéc.

C. Mot khdi chép tam giéc va mot khdi chop ngii giac.

D. Hai khéi chop tir giac.

Cau 23: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

Khdi da dién c6 cac mit 1a nhimng tam giac thi:

A. S6 mit va sb dinh cua n6 bang nhau B. S6 mit va sd canh ctia né bang nhau
C. S6 mit cia n6 1a mot s6 chén D. S6 mat cua né 1a mot sb 1é
CAu 24: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai ?

A. Ton tai mot hinh da dién c6 sd canh béng 7

B. Ton tai mot hinh da dién c6 s6 canh nhé hon 7

C. S6 canh cia mét hinh da dién luén 16n hon hodc bfmg 6

D. Ton tai mot hinh da dién c6 s6 canh 16n hon 7

Cau 25: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Trong mot hinh da di¢n tong cua so mat va sO canh nh6 hon so dinh.

B. Trong mdt hinh da di¢n tong cua sO mit va sd dinh 16n hon sd canh

C. Trong mot hinh da dién téng so canh va s6 dinh nho hon sO mit

D. Tén tai mot hinh da dién co tong ciia s6 mat va s6 dinh nho hon sé canh

CAu 26: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Mdi hinh da dién c6 it nhat 8 mat B. Mi hinh da dién c6 it nhat 6 mat

C. Mbi hinh da dién c6 it nhat 5 mat D. Mdi hinh da dién c6 it nhat 4 mit

Cau 27: C6 it nhét bao nhiéu canh xuét phat tur mdi dinh ciia mot hinh da dién?

A. 5 canh B. 4 canh C. 3 canh D. 2 canh

Cau 28: Hay chon cum tir (hodc tir) cho duéi day dé sau khi dién n6 vao chd tréng ménh dé sau
trg thanh ménh dé ding

“S6 canh cua mot hinh da dién luén....”

A. Chéan B. L¢é

C. Nho hon hoic bang s6 dinh D. L6n hon hodc bang 6

Cau 29: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. S6 canh cua mot hinh da dién luén 16n hon hodc béng 6

B. Sb canh cua mot hinh da dién ludn 16n hon hodc bé‘mg 7

C. S6 mit ciia mot hinh da dién ludn 16n hon hodc béng 4

D. S6 dinh ctia mot hinh da dién lu6n 16n hon hoic bang 4

Cau 30: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dﬁng?

A. Sb canh ctia mét hinh da dién ludn chin B. Sb dinh cua mét hinh da dién ludn chin

C.Sb mat cua mot hinh da dién luén chéin D. S6 dinh cua mot hinh lang try luén chén
PAP AN

1A | 2A | 3D | 4C | 5C | 6B | 7B | 8A | 9D | 10C | 11A | 12C | 13A | 14B | 15A

16D | 17D | 18B | 19C | 20A | 21C | 22A | 23C | 24A | 25A | 26D | 27C | 28D | 29D | 30B
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BAI 2: KHOI PA DIEN LOI VA KHOI PA DIEN PEU
a) Khéi da dién 10i
Khéi da dién (H) duoc goi 1a khdi da dién 16i néu doan thang néi hai diém bat ki caa (H) ludn

thuoe (H). Khi d6 da dién xéc dinh (H) duoc goi 1a da dién I3i.
Vi du mét sé da dién 16i thuong gap:

S
c B
A C B’
C B c B
c B’
A A A

Hinh tru tam giac

b) Khéi da dién déu

+ Pinh nghia:

T dién

Tir dién cut

Khéi da dién déu 1a khdi da dién 16i c6 tinh chit sau day:

- MGi mit ciia nd la mot da giac déu p canh.
- Moi dinh cua no6 la dinh chung cua dting q canh.
Khéi da dién déu nhu vy duoc goi 1a khéi da dién déu loai {p;q}

Nhu vay, cac mit cua khoi da dién déu 1a nhirng da giac déu bang nhau.
+ Céc khdi da dién déu:

Chi c6 5 loai khéi da dién déu: {3;3}.{
{4:3}

{3:3}

4;3}.{3:4}.{5:3} va {35}

Céc khoi da dién déu
Bang tom tit cac thong s cua céc khdi da dién déu canh a:

Khoi tir | Khoi lap | Khdi bat Khéi thap nhi Khéi nhi thap
Pa dién déu dién phuong dién dién (12 mat) dién (20 mat)
{3;3} {4:3} {3:4} {5:3} {3;5}
S6 dinh 4 8 6 20 12
S6 mat 4 6 8 12 20
S6 canh 6 12 12 30 30
Tong dién
tichcacmgt | S=3¢' | $=6a" | §=23¢" | 5=3{25+10{50> |  S=5{3a’
Mt doi xieng 6 9 9 15 15
3 3 3 3
Thé tich V= V2a ved | v=2 V3 v=—(15+7ﬁ)a V=—5(3+‘/§)a
12 2 4 12
Bankinhmat | . av6 | go@V3 | a3 |, aW5+\B) | goat10+245)
cau ngoai tiep T4 2 T 9 - 4 4




BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: C6 may loai khéi da dién déu?

A.3 B. 4 C5

Cau 2. S6 dinh cua mot hinh bat dién déu 1a:

A. Sau B. Tam C. Mudi
Cau 3: Khdi da dién déu loai {4;3} c6 sé dinh

A4 B.6 C.8

Cau 4: M6 ta nao sau day la dang ddi véi hinh da dién déu loai 4 - 3?

A. C6 6 mat B. C6 8 dinh C.C68canh
Cau 5: Trong céc khang dinh sau, khang dinh nao sai?

A. Lip ghép hai khdi da dién 16i ta dwoc mot khéi da dién 15i.
B. Hai mit caa mot da dién c6 thé khong c6 diém chung

C. Ton tai mot da dién c6 sé dinh bang s6 mit.

D. Hinh chép tt gi4c 1a mot da dién 1i.

Cau 6: Hinh chdp tir giac déu c6 bao nhiéu mat phang ddi xing ?

A. Bbn B. Hai C.Ba

Cau 7 : Khdi bét dién déu (tm mit déu ) thuoc loai :

A. {34} B.{3,5!} C.{43!
Cau 8: Hinh lap phuong c6 bao nhiéu mat phang déi xang?
A 4. B.7. C.8.

Cau 9: Khoi 20 mit déu ¢ bao nhiéu canh?

A. 24 canh B. 28 canh C. 30 canh
Cau 10: Khéi 12 miat déu c6 bao nhiéu dinh ?

A. 10 dinh B. 12 dinh C. 18 dinh

Cau 11: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai ?

A. S6 mit cuia mot hinh da dién déu ludn 1 sd chén

B. S6 dinh cia mot hinh da dién déu ludn 1a sé chin

C. Sb canh cua mot hinh da dién déu ludn 1 sé chén

D. Tén tai mot hinh da dién déu c6 s canh 1a s6 18

Céau 12: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Khéi 1ap phuong 1a khéi da dién 16i

B. Khéi chop 1a khéi da dién 16i

C. Khbi lang try 12 khdi da dién 16i

D. Ghép hai khéi da dién 16i s& duge mot khdi da dién 16i
Cau 13: Khdi 1ap phuong 1a khéi da dién déu thudc loai nao?
A. (4;3) B. (3; 4) C. (5;3)

Cau 14: Khoi bat dién 1a khéi da dién déu thudc loai nao?

A. (4:3) B. (3; 4) C.(5;3)

Cau 15: Khoi 12 mat déu 1a khoi da dién déu thudc loai nao?
A. (4:3) B. (3; 4) C.(5;3)

Cau 16: Khoi 20 mat déu 1a khdi da dién déu thudc loai nao?
A. (4:3) B. (3; 4) C.(5;3)

Cau 17: Khoi bat dién déu c6 bao nhiéu canh?
A. 8 canh B. 12 canh

Cau 18: Khéi 12 mit déu ¢ bao nhiéu canh?
A. 12 canh B. 20 canh C. 24 canh
Cau 19: Cac mit ctia khdi 12 mat déu 1a nhitng da gidc nao?
A. Tam giac déu B. hinh vuéng C. ngii giac déu
CAu 20: Cac mit ctia khdi 20 mit déu 1a nhitng da gidc nao?
A. Tam giac déu B. hinh vuéng C. ngii giac déu
Cau 21: Khéi bat dién déu co bao nhiéu dinh?

C. 24 canh

16

D.6
D. Muoi hai
D.10

D. 2 trong 3 mo ta trén

D. Mot
D.{3;3}
D.9.

D. 40 canh

D. 20 dinh

D. (3;5)
D.(3;5)

D. (3;5)
D.(3;5)

D. 30 canh

D. 30 canh

D. lyc giac déu

D. lyc giac déu



A. 6 dinh B. 8 dinh C. 10 dinh D. 12 dinh
Cau 22: Khéi 20 mat déu co bao nhiéu dinh?

A. 12 dinh B. 16 dinh C. 20 dinh D. 24 dinh
Cau 23: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang?

A. Tam cc mat cua hinh bat dién déu 1a cac dinh ctia mot hinh t&r dién déu

B. Tam cAc mit cia mot hinh bat dién déu 1a cac dinh cia mot hinh bat dién déu
C. Tam cac mit cia mot hinh 12 mat déu 1a cac dinh cia mot hinh 12 m3t déu

D. TAm cac mat ciia mot hinh 20 mat déu 14 cac dinh cia mot hinh 20 mat déu
Cau 24: bién vao chd tréng cum tir nao cho dudi day dé duoc mot ménh dé dang?
“Tam cac mat cua mdt hinh 1ap phuong la cac dinh cua mét....”

A. Hinh 12 mit déu C. Hinh lap phuong

B. Hinh bat dién déu D. Hinh tir dién déu

Cau 25: bién vao chd tréng cum tir nao cho dudi day dé duoc mot ménh dé dang?
“Trung diém céc canh cta hinh ti dién déu 1a cac dinh cia mot....”

A. Hinh tr dién déu C. hinh bat dién déu

B. Hinh 1ap phuong D. hinh 12 mit déu

Cau 26: DPién vao chd trong cum tir nao cho dudi day dé duoc mot ménh dé dung?
“Ton tai hinh da dién déu ma cic mit cta no 1a nhing....”

A. Pa giac tim canh déu C. ngil giac dé

B. Pa giac bay canh déu D. lyc giac déu

CAu 27: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Ton tai hinh da dién déu ma cdc mit ciia né 1a nhitng tam giac déu

B. Ton tai hinh da dién déu ma cac mit ctia n6 1a nhimg hinh vuong

C. Ton tai hinh da dién déu ma cac mat ctia n6 1a nhiing ngii glac déu

D. Tén tai hinh da dién déu ma cac mit cta né 1a nhitng luc giac déu

Cau 28: Trong cac hinh da dién déu sau, hinh nao c6 s6 dinh 16n hon s6 mat?

A. Hinh t&r dién déu C. hinh 12 mjt déu
B. Hinh bat dién déu D. hinh 20 mt déu
Cau 29: Trong céc hinh da dién déu sau, hinh nao ¢ sé dinh nho hon sb mat?
A. Hinh tir dién déu C. hinh 12 mjt déu
B. Hinh lap phuong D. hinh 20 mit déu

Cau 30. Cho cac hinh khdi sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MJi hinh trén gom mot sé hitu han da giac phang (ké ca cac diém trong cia né), hinh khdng phai
da dién 16 1a;
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
Cau 31. Cho céc hinh khéi sau:

e

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MGi hinh trén gdm mét s6 hitu han da giac phang (ké ca cac diém trong ciia nd), sb da dién 16i 1a:
Al B. 2. C.3. D. 4.
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Cau 32. Tam tat ca cac mat ciia mot hinh lap phuong 1a cac dinh caa hinh nao trong céc hinh sau
day?

A. Bét dién déu. B. Tt dién déu. C. Luc giac déu. D. Ngii giac déu.

Cau 33. Chon khing dinh ding trong cac khang dinh sau:

A. Tam tat ca cac miat caa mot hinh 1ap phuong 1 cac dinh cuia mét hinh lap phuong.

B. Tam tat ca cAc mat cua mot hinh tir dién déu 1a cac dinh cia mét hinh ta dién déu.

C. Tam tat ca cac mit cua mot hinh ta dién déu 1a cac dinh caa mot hinh 1ap phuong.

D. Tam tat ca cac mat cua mot hinh lap phuong 13 cac dinh cua mét hinh ti dién déu.

Cau 34. Trung diém cac canh cia mot ti dién déu tao thanh

A. cac dinh caa mot hinh tir dién déu. B. cac dinh caa mot hinh bat dién déu.

C. cac dinh cia mot hinh mudi hai mat déu.  D. cac dinh cua mét hinh hai muoi mat déu.
Cau 35. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Ton tai khéi ti dién 1a khéi da dién déu.  B. Ton tai khéi lang tru déu 1a khéi da dién déu.
C. Ton tai khdi hop la khéi da dién déu.  D. Ton tai khdi chop tir giac déu la khdi da dién déu.
Cau 36. Trong khdng gian chi c6 5 loai khéi da dién déu nhu hinh vé

Tt dién déu Lap phuong Bét dién déu 12 mit déu 20 mat déu
Ménh dé ndo sau day dang?
A. Moi khéi da dién déu cé sé mat Ia nhitng s6 chia hét cho 4.
B. Khdi 1ap phuong va khdi bét dién déu co ciing s6 canh.
C. Khdi tir dién déu va khéi bat dién déu co 1 tam ddi xang.
D. Khéi muoi hai mit déu va khéi hai muoi mat déu co cing sb dinh.
Cau 37. Mdi khéi da dién déu ma mdi dinh caa nd déu la dinh chung cua ba mat thi sé dinh b
va s6 canh C cua cac khi da dién d6 ludn théa man:

A. b=Cc-2. B. b>cC. C.3p=2C. D. 3c=2p.
Cau 38. Tong cac goc ¢ dinh cua tat ca cac mat cua khdi da dién déu loai 4;3 1a:
A. 4r. B. 8r. C. 127. D. 10x.
Cau 39. Tong cac goc ¢ dinh cua tat ca cac mat cua khdi da dién déu loai 3,5 1a:
A. 127. B. 16x. C. 20x. D. 24x.
Cau 40. Tong @6 dai ¢ cua tat ca cac canh caa mot tir dién déu canh a.

A. (=4a. B. ¢=6a. C. ¢t=6. D. (=4,
Cau 41. Toéng d6 dai ¢ cua tit ca cac canh cua khbi mudi hai mat déu canh bang 2.
A. r=s. B. ¢=1s. C. t=2a. D. ¢=s0.

CAu 42. Cho hinh da dién déu loai 4;3 canh a. Goi S la téng dién tich tit ca cac mit caa hinh
da dién d6. Ménh dé nao dudi day ding?
A. s =42 B. s =64’ C. s=8a% D. S =102’
Cau 43. Cho hinh bat dién déu canh a Goi s la tong dién tich tat ca cac mit cua hinh bét dién
do6. Ménh dé nao dudi day dang?
A. S=4y3a. B. s =43a. C. s=2J3a% D. S =8a’.

PAP AN:

1C | 2A | 3C | 4D | 5A | 6A | 7TA | 8D | 9C | 10D | 11D | 12D | 13A | 14B | 15C

16D | 17B | 18D | 19C | 20A | 21A | 22A | 23A | 24B | 25C | 26C | 27D | 28C | 29D | 30B

31B | 32A | 33B | 34B | 35D | 36B | 37C | 38C | 39C | 40B | 41B | 42B | 43C
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BAI 3: THE TICH CUA KHOI PA DIEN

Hinh lang tru Hinh chép Hinh chép cut

C B S C’ B’

o

A

A 1
V=8,0.CH V=S e SH

L
V= gc H.(S e + Sy +3SascSape)

(dign tich day nhén cao) (1/3 dién tich day nhéin cao)

* Luu y:
- Néu lang try 12 hinh hop thi thé tich bang dai nhan rong nhan cao: V = abc

= Thé tich hinh lap phuong c6 canh a bang a lap phuong: V =4’
(Hinh Idp phwong la hinh hép 6 chiéu dai bang chiéu réng bang chiéu cao)
- Pbi voi tur dién, ta can luu ¥ t6i phuong phéap ty s6 thé tich:

Ve _ SP SM SN
Vose SA SB SC

< BAI TAP

Phwong phap chung:
C6 4 phuong phap dé tinh thé tich cua 1 khéi da dién:

- Phwong phap 1: Tinh theo cong thuc
Trong phuong phap nay ta can phai di tim duong cao va dién tich day
- Phwong phap 2: Str dung cdng thirc ty s6 dién tich.
Phuong phap nay chi duoc &p dung cho ti dién, khi ¢6 1 mat phang cat tr dién theo 1 giao
dién nao do.
- Phwong phap 3: Tinh thé tich bang cach chia nho khéi da dién.
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Khi khoi da dién ban dau rat khé xac dinh duoc chiéu cao hoac dién tich day, ta nén ding

phuong phép nay:

+ Bwéc 1: Chia khéi da dién can tinh thanh cac khéi da dién nho, cac khéi nho nay dé tinh duoc

thé tich.

+ Buwdc 2: Cong thé tich cac khdi da dién nho ta duoc thé tich cua khéi da dién ban dau can tinh.

- Phwong phap 4: Tinh thé tich bang cach mo rong khéi da dién

Ta c6 thé md rong khoi da dién ban dau dé dugc mot khdi da dign méi dé tinh thé tich hon.
Luu ¥ phan khoi da dién dugc mé rong phai de tinh the tich. Khi d6 theé tich khoi da dién ban dau
bang thé tich khoi da dién luc sau trir cho thé tich cua khoi da dién dugc mo rong.

*Luuy:

Ta can nam duoc céc tinh chat cua cac hinh chop déu thudng gap sau:

Hinh chop tir giac déu

Hinh chép tam gigc déu

Tw dién déu

S
i
1
I
1

- Cac mat bén la cac tam giac
can tai S.

- Day ABCD la hinh vudng.

- Puong cao 1a SO (néi tir dinh
xudng tam O cua day).

- Céc mat bén tao véi day 1
g6c bang nhau va bang SMO .
- Canh bén tao voi day 1 goc
biang nhau:

SAO = SBO = SCO =SDO

- SO la tryc ddi xing caa hinh
chop.

- Cac mat bén la cac tam giac
can tai S.

- Pay ABC la tam giac déu.

- Puong cao SH (néi tir dinh
xudng tam H cua day).

- Cac mat bén tao voi day 1
g6c bang nhau va bang SMH

- Canh bén tao véi day 1 goc
bang nhau:

SAH =SBH = SCH

- SH la truc ddi x&ing cua hinh
chop.

- Tt dién déu co cac mat va
day déu 1a tam giac déu.

- Nhu vay ti dién déu 1a 1
truong hop dac biét cua hinh
chop tam giac déu. Do d6 tir
dién déu c6 cac tinh chat
gidng nhu hinh chop da giac
déu.

> CAC DANG BAI TAP VE HINH CHOP
+ Dang 1: Hinh chop c6 canh bén vudng goc voi day

Phwong phap:

Duong cao da dugc xac dinh tir gia thiét cua dé bai, do vay ¢ dang todn nay ta chi can nam
vitng cac cong thire tinh d6 dai va goc trong hinh hoc phang dé &p dung tim canh, doan cua day

va duong cao. Tu do ta tinh dugc dién tich day va duong cao.

VI DU:

Vi du 1: Cho khéi chop SABC c6 day ABC la tam giac can tai A véi BC = 2a, BAC =120, biét
SA L (ABC) va mat (SBC) hop véi day mot goc 45 . Tinh thé tich khéi chop SABC.

Goi M la trung diém cua canh BC, vi AABC can tai A

— AM L BC(1)

Ta cO ASAB = ASAC (AB = AC;SA chung)

= SB=SC = ASBC can tai S
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= SM L BC (2)

Ta lai c6: (SBC)(ABC)=BC (3)

Tur (1),(2) va (3)= ((SBC),(ABC)) =SMA =45
- b6 dai canh AM:

Xét AAMC L tai M, ta co:

MC:12BC:a

CAM = % BAC =60’

MC a__\3_

=AM =

@anCAM tan60 3
- Buong cao hinh chép SA:

Taco:

SA L (ABC)

—SA L AM

AM c (ABC)

— ASAM Ltai A i 5 = % AMBC — ? 2
3 9 ,
= SA = AMtnSMA =4 - Thé tich khéi chép SABC:
. 1 ’

- Dién tich day ABC: Vosse =5 SuucSA = % (dvtt)

Vi du 2: Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng biét SA L (ABCD), SC = a va
SC hop véi day mot goc 60°. Tinh thé tich khdi chop.

- Goc gitra SC va day (ABCD)
Taco SA L (ABCD)=>AC la hinh chiéu cia SC lén (ABCD)
= (SC,(ABCD)) = SCA =60’
- Buong cao SA:
Xét ASAC Ltai A, ta co:

3

SA:SCsinSCAZTa

- buong chéo AC cua hinh vudng ABCD:
Xét ASAC L tai A, ta co:

AC =SC cosSCA =§

- Dién tich hinh vuéng ABCD:

Ta co: AC:g:BC«E:BC:L

22

2

= 8,0, =BC* = %

- Thé tich khéi chop:

1 \ﬁcf

VSABCD = gSA'SABCD = 48
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Vi du 3:Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi. BD=a, AC=2a. SA vuong goc vai
day. Goc giira SC va day bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chdp SABCD.
Huwéng ddn:

- Géc gitra SC va day (ABCD)
Tac6 SA L (ABCD)= AC la hinh chiéu caa SC 1én (ABCD)
= (SC,(ABCD)) = SCA =60’
- buong cao SA:
Xét ASAC L tai A, ta co:

SA = ACtanSCA = 23a
- Dién tich day ABCD:

1 )
S a = 3 ACBD=a

- Thé tich khéi chép SABCD:

1 23

Voascp = gSABCD SA = T a

Vi du 4:Cho hinh chop SABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, SA L (ABCD). Mat bén (SBC)
hopvéi day mot goc bang 30°. Cho AD=2a, AH vudng géc véi BC va AH bang a; Tinh thé
tichkhdi chop.

- Goc gitra (SBC) va day (ABCD):
Ta cé:
BC L AH (1)
BC L SA (SA L (ABCD))
= BC L. SH(2)
Lai c6: (SBC) N\ (ABCD)=BC (3)
Tu (1),(2) va (3) = ((ABCD), (SBC))=(AH, SH)=SHA=30
- Buong cao SA:
Xét ASAH 1 tai A, ta co:

— BC L (SAH)

a3 . .
SA=AHtanSHA = —= - Thé tich khdi chép SABCD:
- Dién tich dy (ABCD): Vorsen = ~SAS o = 234’

S scp = AH.AD = 24°

Vi du 5:Cho hinh chép SABCD day ABCD la hinh thang ¢6 hai day 13 AD va BC, c6 SA vudng
gocvoi day. Cho AD=3a, BC=2a, AH vudng goc v6i BC va bang a; Mat bén (SBC) hop véi day
mot gocbang 30°. Tinh thé tich khdi chop.

- Goc gitra mat phang (SBC) va day (ABCD)
BC L AH (1)
{BC 1 SA (SA 1 (ABCD))
= BC LSH(2)
Lai ¢6: (SBC) " (ABCD)=BC (3)

Tir (1),(2) va (3) = ((ABCD), (SBC))=(AH, SH)=SHA=30’

— BC L (SAH)
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Xét ASAH 1 tai A, ta co:

SA:AHtanSHA:%
- Dién tich day (ABCD):
S sep = %(BC +AD)AH = %az

- Thé tich hinh chép SABCD:

5«/5(13

18

1
VSABCD = gSA'SABCD =

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Cho khéi chép S.ABCc6 SA L (ABC), tam giac ABC vudng tai B, AB=a, AC = aV3.

Tinhthé tich khéi chop S.ABC biét ring SB = a+/5
3 3 3 3
A EV2 g &V6 c. a6 p,&V15
3 , 4 6 6
Cau 2: Cho khoi chop S.ABCco day ABC la tam giac deu canh a. Hai mat bén (SAB)va (SAC)
cung vudng goc vai day. Tinh thé tich khoi chop biét SC [ a 3
3 3 3 3
p 22V6 g &Y6 c.@B p. &3
9 12 4 2
Cau 3: Cho hinh chop SABC c06 day ABC la tam giac vudng can tai B vai AC = a biét SA vudng
g6evéi day ABC va SB hop véi day mot goc 60°. Tinh thé tich hinh chop
3 3 3 3
p 26 g 38 c. a6 p. &6
24 24 8 , 48
Cau 4: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a biet SA vubng goc voi day
ABC va(SBC) hop véi day (ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich hinh chdp
3 3 3 3
PN g 3V8 c.& p. &3
8 12 4 4 .
Cau 5: Cho hinh chép tam gidc SABC c0 canh day AB=2a, BC=3a; Goc gitta AB va BC bang
60°.Tinh theo a thé tich khéi chop SABC biét SA vubng goc véi day va SA=4a
A. 24J3a° B. /3a° C. 4/3a° D. 2a°
Céy 6: Cho hinh qhép tam giac SABC c6 canh day AB=AC=2a, BC=3a; Tinh theo a thé tich
khoi chopSABC biét SA vubng goc véi day va SA=3a

A J15a° 5 J15a° c 373’
= =, =

Cau 7: Cho hinh chép tam giac SABC c¢6 day ABC la tam gidc déu canh bang a; Tinh theo a thé
tichnkhoi chép SABC biét SA vudng goc véi day va SA= 3a
3 3
A.% B. a° C. 3a° D%
Cau 8: Cho hinh chép tam gidc SABC c6 AC=3a, AB=4a, BC=5a; Tinh theo a thé tich khoi
chopSABC biét SA vudng goc vai day va SA=2a
A a’ B. 2a° C. 4a° D. 6a’
Cau 9: Cho hinh chop tam giac SABC c6 ABC la tam giac vuong tai A; AB=AC=a; Tinh theo a
thétich khoi chop SABC biét SA vudng goc voi day va SA=2a
3 3
A.a° B.2 c.d D.3a’
6 3

D. bBép an khac
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Cau 10: Cho hinh chop SABC cé day la tam giac vudng can tai C, canh SA vubng goc véi mat

day, biétAB=2a, SB=3a; Thé tich khdi chop SABC la V. Ty sb %c() gia tri la.
a

PN g, 85 c. 4B p. 43
3 3 3 3
Cau 11: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a+/5 . SA vudng goc véi day.

SA=2a+/2 . Tinh theo a thé tich khéi chop SABCD.
3 3 3
102°y/2 g 32 C. 5a°\2 p,2a°10

3 3 3
Cau 12: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng cd canh a va SA vudng goc day

ABCDva mit bén (SCD) hop véi day mot goc 60°. Tinh thé tich hinh chép SA BCD
3 3 3
a f B. 2""3*/5 c.2 f D. a%\3

Cau 13: Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a va SA vubng géc véi day.

SA=2a;Tinh theo a thé tich khbi chép SABCD
3
A.% B. 2a° C.4a3 D. a®

Cau 14: Cho hinh chop SABCD cé day ABCD la hinh vudng va SA vuéng goc véi day. Goc
gitta SB vaday bang 60°. SA= 2a; Tinh theo a thé tich khdi chop SABCD
3 3
A. 3a° B.% C. 8a° D.S%

Cau 15: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng va SA vudng goc véi day. SA=3a.
Gocgiira mat phang (SBC) va day bang 30°. Tinh theo a thé tich khdi chép SABCD

A. 9a° B. a° C. 3a° D. 27a°
Cau 16: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a va SA vubng goc véi day.

Gocgitta SC va day bang 45°. Tinh theo a thé tich khéi chop SABCD
3 3
A. 82a° B. 164/2a° C. 8\/36‘ D. 4«/3?_a

Cau 17: Cho hinh chop SABCD cé day ABCD la hinh vudng canh 2a va SA vudng goc voi day.
Gocgitra mat phang (SCD) va day bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chép SABCD

3
A, 343a° B.8y3a° C. 8322 D. Sfa

Cau 18: Cho khéi chép SABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng biét SA L (ABC), SC =a va SC
hopvai day mot goc 600 Tinh thé tich khdi chop
A 33 g, &6 c. 223 p. &2
48 48 24 16
Cau 19: Cho hinh chép SABCD ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a~/2.. SA vudng géc véi day.
G6cgitra mat bén (SBC) va mat day bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi chop SABCD.

A

A

3 3 3 3
a 22V6 g 3V6 c.22V6 p. &6
3 3 9 9
Cau 20: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng cmh#. SA vubng goc vai day.
G6cgitra mat bén (SCD) va mit day bang 30°. Tinh theo a thé tich khdi chop SABCD.
3 3 3 3
AL B.2 c.d p, &V13
4 8 2 12
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Cau 21: Cho hinh chop SABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh 3a. SC vuéng goc vai day.
Goc gitracanh bén SB va mit day bang 45°. Tinh theo a thé tich khbi chop SABCD.
A.9a° B. 8a° C.7a° D. 6a’

Céau 22: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh %. SA vudng goc véi day.

Go6c gittacanh bén SC va mat day bang60°. Tinh theo a thé tich khdi chép SABCD.
a’\6 5 a’\6 c a’\6 D a’\6
81 , 27 9 3
Cau 23: Cho khoi chop S.ABCDc6 d¢ay ABCD la hinh chira nhat tam O, AC =2AB =2a, SA

vudnggac véi day. Tinh thé tich khdi chop biét SD = a5
3 3 3
A XY5 g, 215 C. a6 p. 26
3 3 3
Cau 24: Cho khéi chép SABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat biét ring SA L (ABC), SC hop

v6iddy mot goc 45°va AB = 3a, BC = 4a. Tinh thé tich khéi chop

A

3
A. 20a° B. 40a° C. 10a° D. 106‘3*/5

Cau 25: Cho hinh chép déu SABCD c¢6 canh ddy bang 2a. Mat bén cua hinh chép tao voi day

goc 60°.Mit phang (P) chira AB va di qua trong tdm G cua tam gidc SAC ¢t SC, SD lan luot tai

M, N. Tinhtheo a thé tich khoi chop SABMN.

5a°\/3 5 2a°\3 c a3
3 3 S 2

Cau 26: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA vudng gbc véi day.

AB=a,BC =a+2 , SA=3a; Tinh theo a thé tich khéi chp SABCD

A.3a° B. 6a° C. J2a° D. Pap an khac
Cau 27: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA vudng gbc véi day.
DC=3a,SA=2a; G6c giira SD va ddy bang 30°. Tinh theo a thé tich khéi chép SABCD

A. 4a° B. 3a° C. 12a° D. 4/3a°
Cau 28: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA vudng goc véi day.
AB=2a, SA=a+/2 . Géc giita mat phing (SDC) va day bang 45°. Tinh theo a thé tich khdi chop
SABCD

A a’ B. 3a° C. 4a° D.%13

Cau 29: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA vudng géc véi day.
AB=a, AC =a+/3. Géc giira mat phing (SDC) va day bing 60°. Tinh theo a thé tich khdi chop
SABCD
3
A. Zf’a B. 2a° C. 243’ D. 4a®

Cau 30: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA vudng géc vai day.
AC=2AB,BC= a+/3 . Goc giita SB va day bing 45°. Tinh theo a thé tich khéi chép SABCD

A. D. béap an khac

3
A.a° B. J3a° C. 3/3a° D. ‘/3_’33

Céau 31: Cho hinh chop SABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat, c0 AB = a2, BC = 2a. SA
vubng gocvéi day. Goc gitra mat bén (SBC) va mat day bang 60°. Tinh theo a thé tich khbi chop
SABCD.

25



3 3 3 3
A 4ﬁa B. \Ea C. Zﬁa D. 4\Ea
3 3 3 9
Céu 32: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat tdm O, AB =a, AD= a3

SA L (ABC). Khoang cach tir O dén mat phang (SCD) béng#. Thé tich khéi da dién S.BCD:

PN L] g 3V8 c. @15 D. a’\3
6 3 10

Cau 33: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a; Géc A bang 60°. SA vudng
g6c vaiday. Goc gitra SC va day bang 60°. Tinh theo a thé tich khdi chép SABCD
e T

4 3
Cau 34: Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a; Goc A bang 60°. O la tam
hinh thoi.SA vudng goc vai day. Goc giita SO va ddy bang 45°. Tinh theo a thé tich khéi chop
SABCD

3 3

A a° B.& c& D. 2a°
4 2

Cau 35: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi. BD=a, AC=2a. SA vudng goc vdi
day. Gocgiita SC va day bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi chop SABCD

3
A, 243a° B. Z*Ea C. J3a° D. a°

Cau 36: Cho khéi chop SABCD c6 day ABCD 14 hinh thoi canh a va goc nhon a bang 60° va
SA L (ABC). Biét rang khoang c4ch tir a dén canh SC = a; Tinh thé tich khdi chop SABCD
a2 5 a*\2 c a3
8 12 6
Cau 37: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh véi AB=a, AD=2a, gc
BAD=60. SAvudng gdc vai day, goc gitra SC va mat phang day 1a 60° . Thé tich khbi chop
3

A

D. bép an khac

A

D. Dap an khac

SABCD 1A V. Tisd V = % la:

ANT B.2\/3 C.\3 D. 247
Céau 38: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, SA L (ABC). Mat bén (SBC)
hopvei day mot goc bang 30°. Cho AB=3a, AD=2a, AH vudng gdc véi BC va AH bing a; Tinh
thé tichkhoi chop.
3 3 3
p 10V3a g, Y3 c. 2%
3 3 9
Cau 39: Cho hinh chop SABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, SAJ_(ABC). Mat bén (SBC)

hopvsi day mét goc bang 60°. Cho AB=2a, AD=4a, AH vuong géc véi BC va AH bing a; Tinh
thé tichkhoi chop.

3 3 3
A 4J§a 8. ZJja c 5\/§a

D. bBép an khac

D. bBép an khac

Cau 40: Cho hinh chop SABCD ddy ABCD la hinh thang c6 hai ddy la AD va BC, c6 SA vudng
gocvai day. Cho AD=3a, BC=2a, AH vuong goc vai BC va bang a; Mat bén (SBC) hop véi day
mot gocbang 30°. Tinh thé tich khdi chdp.
A 22a° 5(3a° 3J3a°
3 3 3

B. C.

D. bap an khac
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Cau 41: Cho hinh chdp SABCD day ABCD la hinh thang c6 hai ddy ABva CD, c6 SA vudng
goc vaiday. Cho CD=4a, AB=2a, AH vuong goc véi CD va bang a; Mat bén (SBC) hop véi day
mét goc bang 60°. Tinh thé tich khdi chop.

A. 4333 B. 64/3a° C. 6/3a° D. 4/3a°
Cau 42: Cho hinh chép SABCD day ABCD la hinh thang, c6 SA vubng goc vai day. Cho
CD=5a,AH=AB=2a, AH vudng géc véi CD. Mt bén (SBC) hop véi ddy mot goc bang 45° .
Tinh thé tich khoichop.

20a’ 14a° 28a’ 16a’

B. C. D.
3 3 3 3

Cau 43:Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A, B biét AB = BC = a,
AD = 2a. ChoSA vudng véi mat day va canh bén SC hop véi day mot goc bang 60°. Tinh thé
tich hinh chop
3 3 3 3
p 36 5. &Y6 c. @15 p. &6
2 6 6 3
Cau 44: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A, D biet AD = CD =g,
AB =2a; Cho SA vudng goc véi day va SD hop vai day mot goc bang 30°. Tinh thé tich khdi
chop la:
3 3 3 3
p 36 g 33 c.28\B3 p. &3
3 6 3 6
Cau 45: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A, B biét AB = BC = 23,
AD =3a. Cho SA vudng véi mat day va canh bén SB hop véi diay mot goc bang 60°.Tinh thé
tich hinh chép
5a°\/2 5 3a°\/2 c 10a°\/3
3 , -4 -3 ,
Cau 46: Cho khoi chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vuéng tai a va B biét AB = BC = a,
AD =2a, SA 1 (ABC)va (SCD) hop véi day mot géc 60°. Tinh thé thich khoi chop SABCD.
3 3
A2 f B. a*\/3 c.2 f D. a’\/6
Cau 47: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thang can c6 hai day la AD va BC. Biét
AB =BC = CD = a, AD = 2a; Cho SH vudng géc véi day (H 1a trung diém cua AD). SC hgp voi
day mot gocbang 60°. Tinh thé tich khoi chop
3 3 3
2 c¥®  p?
4 3
Cau 48: Cho hinh chop SABCD cd day ABCD la hinh thang can co hai day 1a AD va BC, SA L
day, vudng goc véi day. Biét AB = 3CD = 3a, BC = a6 . Cac canh bén hop véi day mot goc
bang 60°. Tinhthé tich khéi chop
A. 2a°\5 B. 2a%\3 C. 2a°\/6 D. Dép 4n khéc
Cau 49: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thang can c6 hai day la AB va CD, SA
Biet AB= 2CD =4a, BC =a 10 . Cho Sl vubng goc véi day (I 1a giao diém cua AC va BD). SD
hop véi daymot goc bang 60°. Tinh thé tich khoi chop
A.33%\2 B. 5a°\6 C. 2a°\6 D. Dép 4n khac
PAP AN:

A

A

D. Dap an khac

A al B.

1A |2B |3A |4A |5A |6D |7D |8C |9C |10B |11A |12A |13A | 14B | 15D

16C | 17D | 18A | 19A | 20B | 21A | 22A | 23D | 24A | 25C | 26C | 27D | 28D | 29A | 30D

31A | 32B | 33D | 34B | 35B | 36A | 37C | 38C | 39A | 40B | 41D | 42B | 43A | 44B | 45C

46A | 47C | 48C | 49A
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Dang 2: Hinh chop c6 mot mat bén vudng goc voi day
Phwong phdp: Xét hinh chop S.ABCD c6 mat (SAD) L (ABCD)

buong cao cua hinh chop 1a duong cao cua A SAD. Chang minh:

(SAD) L (ABCD)

(SAD)N(ABCD) =AD

= SH 1 (ABCD)

SH — (SAD)

SH 1 AD

bac biét néu A SAD can hogc déu thi duong cao ciing
la duong trung tuyén va phéan giéc.

=V 1S SH

SABCD — ~ Y ABCD*
3

VI DU:
Vi du 1: Cho hinh chép SABC c6 day la tam giac can tai A, AB=AC=a, BAC=120". Mat bén
SAB latam gidc déu va nam trong mat phang vudng goc véi day. Tinh theo a thé tich khbi chop
S.ABC.

- Puong cao cua khoéi chop SABC:
Ta co:
(SAB) L (ABC)

(SAB) N (ABC) = AB
= SH 1L (ABC)
SH L AB

SH c (SAB)
= SH 1a dudng cao cua khdi chop
Vi ASAB déu canh a nén ta co:

SH = ﬁ a
2
- Buong cao cua day ABC:
Goi M la trung diém caa BC
Vi AABC cén tai A = AM la duong cao AABC
Xét AABM 1 tai M, ta co:

AM = ABcos BAM = acos60’ :g

- b6 dai canh BC:
Xét AABM  tai M, ta co:

BM = ABsin BAM = asin 60’ :?a
— BC =2BM = /34
- Dién tich day ABC:

1 1 a 2
Sine =—AMBC=—.—3a=—a
w2 2 2f 4
- Thé tich khoi chop SABC:

1
Vaasc = gSABC SH =
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Vi du 2: Cho hinh chép SABC c6 BAC=90", ABC =30, ASBC la tam gi4c déu canh a va mat
phing (SAB) vudng gdc véi (ABC). Tinh thé tich khéi chop SABCD.

- b6 dai canh AC va AB:
Vi AABC 1 tai A nén ta co:

AC = BCsin ABC =g

3

AB=BCcosABC=7a

- b6 dai canh AS:
(SAB) 1L (ABC)
(SAB)N(ABC)= AB

Ta co: = AC L (SAB)
AC c (ABC)

AC L AB
Vi SA c (SAB) = AC L SA
Vay ASAC Ltai A

— SA =+/SC> —AC? = ,/ —() g

- D6 16n gbc MBA :
Goi M 1a trung diém SB=>AM L SB (ASAB can tai A vi AB=AS)
Xét AABM L tai M, ta co:

BM  « 1 | >
cosMBA = — = == Vi cosMBA:—:sinMBAz\/:
AB V3 \3 Ng 3
2 2
1 =SH =, |—a
= MBA =arccos— 3
) ‘/?_’ - Dién tich day ABC:
- Buong cao khoi chép SABCD: 1 1B a B
Goi H la hinh chiéu cua S I1én 1én AB Supe = EAB.AC =559 5 = ?az
= SH 1a duong cao caa khdi chop SABCD _Thé tich khéi chép SAB
Xét ASHB _ tai H, ta c: 1 p\/_
SH = SBsin SBH Vaasc = 3 SH.S 5 = ? (dvtt)

Vi du 3: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. Mt bén SAD 1a tam giac déu
canh 1a a va nam trong mat phang vudng goc véi mat phang (ABCD). Canh bén SC hop véi mit
phing (ABCD) mét gdc bang 30°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD
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Huwéng ddn:

- GOc gitra canh bén SC va day ABCD:

Goi H 1a trung diém cia AD, vi ASAD déu
— SH L (AD)=>SH L (ABCD)

= CH 12 hinh chiéu caa SC 1én (ABCD)

= (SC,(ABCD)) = (SC,CH) = SCH =30
- Puong cao SH cua khéi chép SABCD:
Vi ASAD déu canh a nén ta co:

3

SH=—ua
2

- B6 dai canh CH:
Ta c6: SH L (ABCD), ma CH < (ABCD)
=SH L CH
SH a3

= ASHC | tai H, do d6: CH = = -==a
tanSCH 2tan30

- b6 dai canh CD:
Xét ACDH L tai D, ta cé:

DC = JCHE DI = /@j@ _Va

- Dién tich d4ay ABCD:
Sipep =AD.CD = aRa=\2d*
- Thé tich khéi chop SABCD

1 I B 6
ESABCD'SH 25.\/502.761 2?03

Vaascp =

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: Cho hinh chép SABC ¢6 BAC =90°; ABC =30°; SBC la tam gi4c déu canh a va (SBC)
1 (ABC). Tinh thé tich khoi chop SABC.
3 3 3
s B.2 cL
16 24 12
Cau 2: Cho ti dién ABCD c6 ABC la tam giac déu canh a, BCD la tam giac vudng can tai D,
(ABC) L (BCD) va AD hop véi (BCD) mot goc60°. Tinh thé tich tir dien ABCD.
3 3 3
PN A g 3'V3 c. @3
8 3 12
Cau 3: Cho hinh choép SABC cd day la tam gidc cén tai A, AB=AC=a, BAC =q120°. Mat bén
SAB latam giac déu va nam trong mat phang vudng goc vai day. Tinh theo a thé tich khoi chop
SABC

D. Dap an khac

D. Dap an khac

3 3
A.% B. a° c.a? D. 2a°

Cau 4: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, cO BC = a; Mat bén

(SAC)vudng goc véi day, cac mat bén con lai déu tao voi mét day mot goc 45°. Tinh the tich

khoi chop SABC
a3

ad
— B.— C.— D. a°
12 6
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Cau 5: Cho hinh chép SABC c6 day ABC vudng cén tai a voi AB = AC = a biét tam gidc SAB
can taiS va nam trong mat phang vuéng géc vai (ABC), mat phang (SAC) hop vaoi (ABC) mot
g6c 45°. Tinhthé tich cia SABC.

3 3 3
2 B.2 c.d
12 6 24 ‘ q
Cau 6: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu; mat bén SAB nam trong mat phang
vubnggoc voi mat phang day va tam giac SAB vudng tai S, SA =a\3 ,SB=a Goi K la trung
diém cua doanAC. Tinh thé tich khbi chép SABC

D.a®

3 3 3 3
AL 5. V6a c.& b, V6a
J6 2 2 2

CAu 7: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh 2a, (SAB) va (SAC) cling vuéng
gocvéi day, SA = ay/5. Tinh V:

3 3 3
A. */g;a B. */ia C. “/1_:3 D. Dép an khac

Cau 8: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, AC = 2a, (SAB) va
(SAC) clingvudng goc véi day, goc giita SB va day bang 60°. Tinh is :
a

A 23 B.2J7 C. % D. Dép an khac

Cau 9: Cho hinh chép SABC c6 SB = SC = BC = CA = a; Hai mat (ABC) va (ASC) cling vuong
gocvai (SBC). Tinh thé tich hinh chop.

3 3 3 3
A. J3a B. V3a C. J3a D. V2a
12 4 6 12

Cau 10: Cho hinh chép SABC cd day ABC la tam giac can tai A, BC = 2a43, goc BAC = 120°
, 2 matphang (SAB) va (SAC) cling vudng goc véi day, SA = 2a; Tinh V:
2a°\f3

A. 2a%\[3 B. a° c.a’3 D. 3

Cau 11: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang a, tam giac SAC can tai S
vanam trong mét phang vudng géc vai day, SB hop voi ddy mot goc 30°, M 1a trung diém cua
BC. Tinh thé tich khoi chop SABM.
3 3 3 3
AL g &3 c.L p &3
3 4 48 48

Cau 12: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng c6 canh a; Mat bén SAB la tam
giac deunam trong mat phang vuéng goc vaoi dayABCD. Tinh thé tich khoi chop SABCD.

3 3 3
af B. a*\/3 c.af D.af
Cau 13: Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, biét (SAB) va (SAD) cling
vudnggoc véi day, SA = a3 . Tinh Vs asco -
a’\3 a’\6 a2 a’\3

B. C. D.

3 3 3 4
Cau 14: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vubng canh 2a, biét (SAB) va (SAD)
cling vudnggoc véi déy, SA = a5 . Tinh Vs agco -
a’\3 B a’\6 c 4a%\5 b a\/15

4 3 3 4

A

A

A
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Cau 15: Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD 1 hinh vudng canh a, biét (SAB) va (SAD) cling
vudnggoc véi day, SB = a+v/3. Tinh Vg y5ep
2a%\2 4a%\[5

3 3
a’y3 g &3 C. D.
3 3 3 ) 3
Cau 16: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, biét (SAB) va (SAD) cung
vudnggoc véi day, SC=a/3. Tinh V, jaep -
3 3

A a° B2 C. 2a° D.&
2 3

Céau 17: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB = a, AD = av2 , tam
giac SABcan tai S va (SAD) vubng goc véi day. Biét goc giita (SAC) va day bang 60°. Tinh
V,

S.ABCD -

A

3 3 3
A a° B.& c.2& D.2 2
3 3 3

Cau 18: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat voi AB = a, AD = 2a, (SAB) va
(SAD) ciing vudng goc véi day, SA = a+/2. Tinh Vs agep -
a’3 222 a’3 a2

B. C. D.
3 3 4 2

Cau 19: Cho hinh chép SABCD c6 d¢ay ABCD 14 hinh chit nhat, tam giac SAB déu canh a nam
trong mit phang vudng goc véi day, biét AD = 4a; Tinh V, ,zep
2a°\3 2a°\2 a’\3 a2
B. C. D.
3 3 4 2
Cau 20: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat, AB = 2a, BC = 4a, (SAB)
vudng goc voi day, 2 mit bén (SBC) va (SAD) cuing hop véi ddy 1 goc 30°. Tinh V; jeep

a’3 282 a’\3 8a’\/3

B. C. D.
9 3 4 9

Cau 21: Cho hinh chép SABCD cé day ABCD la hinh chir nhat, AB = 3a, AD = 5a, (SAB) va

A

A.

A

(SAD)cung vudng goc voi day, SA = %. Tinh Vg spep -

3 3 3

a’\2 .5 0.2
2 2 3

Cau 22: Cho hinh chép SABCD c6 ABCD Ia hinh chir nhat, ASAB déu canh a nam trong mat
phangvudng goc voi (ABCD) biét (SDC) hop vai (ABCD) mét goc 30°. Tinh thé tich hinh chop
SABCD

3 3 3
a’y3 B.& c &

4 3 2

CAu 23: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang can goc 45° v6i AB 1a ddy nhé, CD la day 16n.
AD =ay/2, AB = a va SAB 14 tam gidc déu thudc mat phang vudng goc véi day. Tinh thé tich
khoi chop

3 3 3
a’y3 g &3 c.& D. a3

2 3 3
Cau 24: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang can goc 60°. Biét AB = a d4y nho, chiéu cao hinh
thang bing a+/6 va tam gidc SAB déu ndm trong mit phing vudng goc day.Tinh thé tich khdi
chop

A a® B.

A. D. a’a3

A
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2+\/§ a 3

A.% B.? C. a*\3
Cau 25: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang can c6 AB la day nho, CD la day Ion. Tinh thé
tich khoichop biet ABIK 1a hinh vudng canh a, K, | lan lugt Ia hinh chiéu vudng goc cua A, B
trén CD va SB hopvéi ddy goc 60°, tam giac SAB déu nam trong mit phing vudng goc day.
Tinh thé tich khoi chop

3 3 3
e g &3 c &
6 3 3 )

Céu 26: Cho SABCD cé ABCD la hinh thang can. DC = 2a, 2DC = AB, hinh chiéu ctua I Ién CB

trangtrung diém CB (véi I 1a trung diém AB) A1) =@, (SBC) hop voi day goc 60°. Tam gidc

D. béap an khac

D. bap an khac

1;BC
SAB can vanam trong mit phing vudng goc day. Tinh thé tich khdi chop
3 3
AL g 438
2 3
Cau 27: Cho hinh chop SABCD day la thang vudng tai A va D véi AD=CD=a, AB=2a va tam
gidc SABdeu nam trong mp vudng goc vai day. The tich khoi chop la:

C. 3a° D. Pap an khac

3 3
A. 33° B. ‘/ia C. Jia D. 3a°

Cau 28: Cho hinh chép SABCD c6 day 1a hinh thang vudng tai A va B véi BC la ddy nho. Biét
rang tamgiac SAB la tam giac déu c6 canh véi do dai bang 2a va nam trong mat phang vuodng
g6c véi mat day,SC =a/5 va khoang cach tir D t6i mit phing (SHC) bing 2a/2 (¢ day H 1a
trung diém AB). Hay tinhthé tich khdi chop theo a la:

3 3 3
A.% B. ‘/ia C. ﬁ;‘ D. Pép én khéc

Cau 29: Cho SABCD ¢ ABCD la hinh thang vudng tai A va D. tinh thé tich khdi chép. biét CD
= AD= a2, AB = 2a, tam giac SAB d&u ndm trong mp vudng goc véi day.

3 a (2 +1 a\3(\/2+1 3
3 e N e B

3 3 3 2
Céu 30: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang vudng tai A va D c6 goc ABC = 45°, AB = 2a,
AD = ava tam giac SAB déu nam trong mat phang vuéng goc véi day. Tinh thé tich hinh chop

3 3 3
a \/§ a \/§ D. \/éas

A B2 C.
2 2 6

Cau 31: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang vuéng tai A va D. Tam gi4c SAB can va nam

A.

trong matphdng vudng goc véi day. AD = a3, CD =%AB, g6c giita SC va day bang 60°.
Tinh thé tich khéichop

3 3
3a2J§ B. 9% C. 6a° D. Pép 4n khéc
2

Cau 32: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang vuong tai A va D. AD =a, AB =3a, CD :§AB

A

Va(SCB) hop déy goc 30°, va tam giac SAB déu ndm trong mp vudng goc voi day. Tinh thé tich
khoi chop
3 3 3
a6 B.2% c 53
3 8 4

A.

D. b4p an khac
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Cau 33: Cho SABCD c6 ABCD Ia hinh thang. BC day nho bing a, AB = ay/3. Co tam gi&c
SAB cantai S SA = 2a; (SAB) vudng goc day, dudng trung tuyén caa Ab cit dudng cao ké tir B
tai I, | €AD va3Al = AD, goc BAD bing 60°. Tinh thé tich khdi chop

a®\13(33+1
A. a9 B. (4 ) -

Cau 34: Cho SABCD ¢6 ABCD la hinh thang. AB = av/5, CD = 2AB, d,,;.qc, =av3. CO tam
giacSCD can tai S va ndm trong mat phang vudng goc voi day. Goc gitra (SAB) va day bang 60°.
Tinh thé tich khoi chop

3
AR ;/ﬁ B. 315 C.3a%/15 D. a°

Cau 35: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang c6 AB = a la day nho, CD = 3a la day 16n. Tam
giacSAB can tai S nam trong mit phang vudng goc ddy. Goc giita SC va day bang 30°, goc DCI
bang 45°, Tla trung diém cua AB, IC = 3a; Tinh thé tich khéi chop
2a°\/6 5 15a°\/6 c 2a°\/6

3 -4 9
Cau 36:Cho SABCD, ABCD la hinh binh hanh, mp(SAD) vubng gdc véi day, AB = 4, AD = 3,
g6c ADC =120°.Tinh thé tich khéi chop

A. 12 B.8 C.9 D. Dap an khac
Cau 37: Cho SABCD, ABCD la hinh binh hanh, AB =4, Cl = 3, | la duong cao ke tur C toi BD.
Tamgiac SAB déu nam trong mat phang vuéng gdc véi day. Tinh thé tich khoi chop

A. 2443 B. 2043 C. 163 D. Déap 4n khac
Céau 38: Cho SABCD, ABCD la hinh binh hanh BC = 8, HI = 2 (I Ia trung diém AB) H 1a duong
caoké tir I d¢én AC, goc ACB bang 30°, SAB nam trong mit phang vudng goc day. Biét AC=
3Al va (SAC)hop véi day goc 60°. Tinh V

A. 128 B.72 C. 120 D. bap an khac
Cau 39: Cho SABCD, ABCD Ia hinh thoi. C6 AC = a, BD = 3a va d( y=av2. Tinh thé

tich khéi chap.
3
A2 f B. a*\/3 C. a\2 D. a°

Céau 40: Cho SABCD, ABCD la hinh thoi. Co d(
Tinhthé tich khéi chop.
3 3 3
A. a*\2 B.L c & p.3&
2 2 2
Cau 41: Cho. ABCD, ABCD Ia hinh thoi. AB = a, ABC la géc 60°, tam giac SAB can nam
trong matphang vudéng goc day. SC hop vdi day goc 45°. Tinh thé tich khoi chop.
a’ a

A. 3a° B.? C'T D.a%\2

a’\3

C. 2a°\/3 D.

AB;BC

A

D. béap an khac

S.ABCD

) =a+/3, AB = a va géc ABC bing 60°.

S.ABCD

1A |2A |3A |4B |5A |6C |7C |8C |9A |10D | 11D |12A | 13A | 14C | 15B

16D | 17C | 18B | 19A | 20D | 21C | 22A | 23B | 24A | 25C | 26B | 27C | 28A | 29C | 30D

31B | 32C | 33B | 34A | 35C | 36C | 37C | 38B | 39A | 40B | 41C
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+ Dang 3: Hinh chop déu
Phwong phdp: Xét hinh chop tir giac déu S.ABCD

- Cac mat bén la cac tam giac can tai S.

- bay ABCD la hinh vudng.

- Puong cao 1a SO (néi tir dinh XUOng tam O cua day).
- C4c mit bén tao véi day 1 goc bang nhau va bang

SMO . ‘
- Canh bén tao véi day 1 goc bang nhau:

SAO =SBO = SCO =SDO
- SO la truc do6i xtrng cua hinh chop.

1
= ‘/SABCD 3 SABCD'SO
*Luuy:

Hinh chép tam giac déu khac tir dién déu: Hinh chop tam giac déu co cac mat bén 1a tam giac
can, con tir dién déu co tat ca cac mit 1a tam giac déu.
Vi DU:
Vi du 1: Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day 2a, goc gitra mat bén va mat day bang 60°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
Huwéng ddn:

- Géc gitra mat bén va day:
Vi S.ABCD Ila khéi chop déu nén goc gitra cac mit bén va day ludn bang nhau, do vay ta c6
thé chon bat ki mat bén nao mat bén nao dé khao sét goc giira mit bén va day.
Goi M 12 trung diém cua BC
SM L BC (ASBC can) (1)
{OM 1 BC (ABOC can) (2)
Ta lai cé: (SBC)N(ABCD)=BC (3)
Tu (1),(2) va (3)
= ((SBC),(ABCD))=(SM,0M)=SMO = 60’
- b6 dai canh OM:
Xét AABC, ta co:
M la trung diém BC
O 1a trung diém AC
= OM la duong trung binh AABC

:>OM:12AB:a

- P dai duong cao SO cua khéi chop S.ABCD:
. [SO L (ABCD)

Ta co:

OM c (ABCD)
— ASOM L tai O
= SO = OMtan SMO = atan60° = f3a
- Dién tich day ABCD:
Sapcp = AB’ =44’
- Thé tich khéi chép SABCD:

V. 1S SO:%AaZ. 3a:§a3

SABCD — 5 ABCD*

= SO 1. OM
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Vi du 2: Cho hinh chép tam giac déu c6 duong cao h hop véi mot mit bén mot goc 60°. Tinh
thé tich khéi chop.
Huwéng ddn:
- Goc gitta dudng cao cua khoi chop va mit bén:
Goi N,M lan luot 1a trung diém cia AB va BC; CNNAM =G = G latrong tam ciia AABC.
Vi SABC 1a hinh chép tam giac déu nén SG la duong cao cua khoi chép SABC .
Ta c6: {AM 1 BC (AABC déu) S

— BC L (SAM)(1)
SG L BC (SG L (ABC))

Dung GH L SM (2) tai H
Vi (AMS)  GH (3) nén tir (1) va (3) = BC L GH (4)
Tir (2) va (4)=GH L (SBC)
= SH Ia hinh chiéu cua SG Ién mat bén (SBC)
= (SG,(SBC)) = (SG,SM) = GSM = 60’ )
- Do dai doan GM: s

=

-7
’
———— -
’

-
-

QA

Xét ASGM L tai G, ta co:
GM = SG.tanGSM = htan 60" = /3h L BC=-2 AM=-233h=6h
- D6 dai doan AM: NG) NG)

Vi G la trong tim AABC - Dién tich day ABC:
— AM =3GM =3/3h B, B, ,
- P dai canh BC ciia A déu ABC: Sane ==, BC ==~(6h)" = 9/3h
Ta co: - Thé tich khdi chép SABC:

AM = ?Bc (AM la dudng cao A déu ABC) Vi, = %SABC.SG = %.9\/§h2.h = 33n’

Vi du 3: Cho khéi ttr dién déu ABCD canh bang a. Tinh thé tich khdi tir dién déu.

Goi N,M lan luot 14 trung diém cua AB va BC; CNNAM =G = G la trong tam ciia AABC
- b6 dai canh AM:
Vi AABC déu nén AM la dudng cao

B B

:AM——AB— 2

- b6 dai doan AG:
Vi G la trong tam AABC nén ta co:
AG——AM—%£ :ﬁa
3 32 3

- Buong cao SG cua khéi chép SABC:
Vi SABC la da dién déu nén SG la dudng cao
Xét ASGA 1 tai G, ta co:

2
— SG=+SA* - AG? = ’a2—£?a] =ga

- Dién tich day ABC:

Vi AABC déu nén ta co: - Thé tich khéi chép SABC:
B B voole o 1B N6 N2
e A e T R N I N v
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BAI TAP TRAC NGHIEM
CAu 1: Thé tich caa khdi ta dién déu canh a bang:
N g, 32 c. &3 D&
12 4 12 12
Cau 2: Cho hinh chép tam giac déu SABC c6 canh bén a, géc & day cua mat bén 1a 450 . Tinh
thé tich hinh chép SABC.

2 3 3 3
AL B.& c.&L D&
3 6 4 5
Cau 3: Cho hinh chdp tam giac déu c6 duong cao h va mét bén ¢ goc ¢ dinh bang 600 . Tinh
thé tichhinh chop.

3 3 3 3
A.hﬁ B.hﬁ C.hﬁ D.h\ﬁ
8 r 8 Y r 6 A 2 6 A
Cau 4: Cho (H) la khoi chdp tir giac déu cd tat ca cac canh bang a; Thé tich cua (H) bang:
3 3 3 3
AL g 3V2 c. @B p. &3
3 8 4 2
Cau 5: Cho hinh chép tir giac déu cd canh bén bang a, hop véi day mot goc 60°. Tinh thé tinh
hinhchop.
3 3 3
A 22 g, 24 .23 D. Dép an khac

4 8 12
Cau 6: Cho hinh chép déu SABC c6 canh bén bang a hop véi day ABC mot goc 60°. Tinh thé
tich hinhchop.

3 3 3
3 B.3& c.3 D. Pép 4n khac
32 16 4 9
Cau 7: Cho hinh chdp tam giac déu SABC c6 céc canh la a. Tinh thé tich hinh chop.
3 3 3
A. 932*/5 B. a? C. 3% D. Dép an khac

Cau 8: Cho hinh chdp tir giac déu SABCD cd canh day bang a, goc giira canh bén va mat day
bang ¢ . Thé tich khéi chop SABCD theo a va ¢ bang
.2a3tan(p B_a3 2 tan g c a’y2tang D. a’\2tang

3 6 12 3
Cau 9: Cho hinh chép tam giac déu SABC c6 canh day a va mat bén hop véi day mot goc 60°.
Tinh thétich hinh chép SABC.

A

3 3 3 3
A 33 g &2 c. &3 p. &3
12 12 8 24
Cau 10: Cho chop tam giac déu co duong cao h hop véi mot mit bén mot goc 30°. Tinh thé tich
hinhchop.
3 3 3 2

Cau 11: Cho hinh chép tir giac déu SABCD c6 chiéu cao h, géc ¢ dinh cua mat bén bing 60 0 .
Tinh thétich hinh chop.
3 3 3 2
A2 .- c p.3
3 3 6 2

Cau 12: Cho hinh chép SABC c6 day 1a tam giac déu, mat bén SAB nam trong mat phang
vudng gocvsi mat phang day va tam giac SAB vudng tai S, SA= ay3, SB=a; Goi K la trung
diém cua doan AC.Tinh thé tich khdi chop SABC.
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3 3 3 3
Av=2 B.v=2 cv=2 D.v=-2
8 3 6 2 ‘
Cau 13: Cho hinh chop tir giac déu SABCD c6é canh day bang a, géc gitra mat bén va day bang
60°. M,N la trung diém caa canh SD, DC. Tinh theo a thé tich khdi chép MABC.
3 3 3 3
a’y2 g 23 c.@2 D.&
4 ‘ 24 2 8
Cau 14: Cho hinh chdép déu SABCD c6 canh day bang 2a. Mat bén caa hinh chop tao vaoi day
goc 60° .Mt phang (P) chira AB va di qua trong tim G cua tam giac SAC cat SC, SD lan lugt
tai M, N. Tinhtheo a thé tich khoi chép SABMN.
3 3 3 3
A.Sa\@ B'Za\ﬁ C.a\/§ D.4a\/§
3 3 2 3
Cau 15: Cho hinh chdp déu SABCD c6 canh day bang a, géc giira mt bén va mit day bang 45°.
Goi M\N, P lan luot 1a trung diém cta SA, SB va CD. Thé tich khoi ta dién AMNP bang
a3 a3 a3 a3
— B.— C.— D.—
48 16 24 6
Cau 16: Cho h]nh chép tir giac déu SABCD c6 ddy hop véi canh bén mot goc 45°. Ban kinh
mat caungoai tiép hinh chop SABCD bang 2 . Thé tich khoi chép la

A2 g, W2 C. Dap s khac D. 42

3 3

A

DAP AN:

1A | 2B [3A | 4B |5C [ 6A | 7D [ 8B | 9D | 10B | 11A | 12D | 13B | 14C | 15A | 16B |

+ Dang 5: Phuong phép ty s6 thé tich
Phwong phdp:

Khi mot mat phang bat ky cat khdi chép S.ABC
theo thiét di¢n (MNP) thi ta co:
Ve _SP_SM SN

Vose SA SB SC

(cdng thizc nay chi &p dung cho ti# dién. Néu hinh
chép khodng phdi 1a tir dién, ta can phan chia hinh
chdp dé thanh cac tir dién nhé roi ap dung cong
thurc trén).

VI DU:
Vi du 1: Cho hinh chop SABC ¢ V. =64’ . Goi M,N,Q lan luot 14 cic diém trén cac canh
SA,SB,SC sao cho SM=MA, SN=NB, SQ=2QC. Tinh Vg,

- Thé tich khdi chop SMNQ:
Ta co:
Voo _SM SN SQ _

11
Vse SA SB'SC 22

1 1
= VSMNQ :g‘/SABC 26-6"3 =da

2
3

AN\ —=

[S5]
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Vi du 2: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD, day 1a hinh vudng canh a, canh bén tao véi day
g6c 60°. Goi M 1a trung diém SC. Mat phang di qua AM va song song véi BD, cét SB tai E va
cit SD tai F. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD va S.AEMF

Goi («) 1a mat phang qua AM va song song véi BD, O |a tdm cua day ABCD.
- Thiét dién tao boi mat phang («) va khéi chop S.ABCD.
Goi I=AMNSO ’ ,

Vi («) ||BD = () sé cat mat (SDB) tai giao tuyén song song vai BD. Qua | dung EF||BD,
khi d6 EF =(a) " (SBD).
— Thiét dién tao bai ()~ S.ABCD = (AEMF)
- Goc gitra canh bén va day:

Vi S.ABCD la khéi chop déu = SO L (ABCD)
= BO Ia hinh chiéu cua SB I&én (ABCD)
= (SB,(ABCD)) = (SB, (BO)) = SBO =60
-b6 dai canh BO:

Vi ABCD la hinh vudng canh a nén BD =24

BD J_a

=BO=—
2 2

- D6 dai duong cao SO cua khéi chop SABCD
Xét ASOB 1 tai O, ta co:

SO = BO. tanSBo_ﬂt 60" = */_“ = Ve =Veupe = %:%f
- Dién tich day ABCD. - Thé tich khdi chop SAEM:
Shoep =AB” =’ Taco Yoew 5B SM_21_1
- Thé tich khéi chop S.ABCD: Vase SB SC 32 3
v lg solpoa_ Y6 1 1 V6 o 6
SABCD — 3 VABCD 3 2 6 a :>VSAEM 3 SABC g 12 36 2 4
- Ty sb SE voi SB va SF véi SD: - Thé tich khéi chép SAFM:
Xét ASAC co | la trong tam (SO va AM Ve _ SE SM 21 1
la 2 trung tuyén) Taco: ~'Sc 372 3
5 S 2 Vooe SD'SC 372 3
SI_SE 2 fAFM 3 _SADC 3127 T 36
XetASOBco IE[|OB= SO SB 3 - Thé tich khi chép S.AEMF:
SL_SF 2 Ta co:
Chrng minh twong ty ta c6: = —=— \/_ \/_
. SO SD 3 Vs.ammr = Vsarm + Voarm = a
-Thé tich khdi chép SABC va SADC: 36 18

Vi S.ABCD la khoi chop déu nén khoi chdp sau
khi dugc chia phé thanh khoi SABC va SADC
s€ c0 thé tich bang nhau.

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Néu 2 khéi chép c6 cung chiéu cao thi ti s6 thé tich bang ti s6:

A. Dién tich 2 day B. 2 Buong cao C. Canh day ~ D.Canhbén
Cau 2: Néu 2 khoi chdp cé cung dién tich day thi ti so thé tich bang ti so:
A. Dién tich 2 day B. 2 Buong cao C. Canh day D. Canh bén
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SA SB SC .

Cau 3: béi véi 2 khéi chop tam gidc co: >—.>— >~ bang:
SA SB SC
V...
S. C
A Vs agc B. Vs.A'B'c‘ C. VA D. ZVS.A'B'C‘
S.ABC

Cau 4: Cho ti dién ABCD. Goi B' va C' lan luot 13 trung diém cia AB va AC. Khi d6 ti s thé
tich cua khéi tir dién AB'C'D va khéi tir dién ABCDbang:

AL B. c.i D.

2 4 6 8

C&u 5: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh va | Ia trung diém cua SC. Mat
phang qua Al va song song véi BD chia hinh chdp thanh 2 phan. Tinh ti s6 thé tich 2 phan nay

Al B. 1 C. 1 D. l

2 3 4

Cau 6: Cho hinh chop SABC c6 S.ABC V = 6a’. Goi M, N, Q lan luot la cac diém trén cac
canh SA, SB, SC sao cho SM = MA, SN =NB, SQ =2QC. Tinh SSMNQ V :

A a’ B. 2a° C. 3a’ D. 4a’
Cau 7: Cho hinh chop SABC ¢6 V, 45 = 120. Goi M, N, Q lan luot 14 cac diém trén cac canh

SA, SB, SC sao cho: MA = 2SM, NB = 3SN, QC = 4SQ. Tinh V,

Al ) B.2 . C.3 i D.4
Cau 8: Cho khoi chop S.ABC. Goi I, J, K lan luot 1a trung diém cac canh SA, SB, SC. Khi do ti
56 thé tich s bang:
S.ABC
AL B. I c.t p. 1
8 6 4 3

Céu 9: Cho tir dign ABCD c6 B' 1a trung dié[n AB , C' thugc doan AC va théa mén ZAC' =CC
.Trong cac so dudi day, so nao ghi gia tri ti so the tich gitta khoi tir dign AB'C'D va phan con lai
cuakhoi ti dién ABCD ?
= B.1 c.t p. 2
6 5 3 5

Cau 10: Cho khéi chép S.ACB. Goi G la trong tam gidc SBC. Mt phang (a)qua AG va song
songvai BC cit SB, SC lan luot tai I, J. Goi V; 4, Vs s 1an luot 12 thé tich cua cac khdi tir dién
SAIJ VaSABC. Khi d6 khang dinh nao sau day 1a dung ?

A.VS-A:]_ B M:Z C M:ﬂ D Mzi

VS.ABC . VS.ABC 3 . VS.ABC 9 . VS.ABC 27

Cau 11: Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh bén bang 2a . Goi M
latrung diém SB, N Ia diém trén doan SC sao cho NS = 2NC. The¢ tich khoi chop A.BCNM cd

gié trinao sau day ?
aJ11 5 a*J11 c aJ11 5 aJ11

36 16 24 18
Cau 12: Cho tam giac ABC vudng can & A va AB = a . Trén duong thang qua C va vudng goc
V6i(ABC)lay diém D sao cho CD = a . Mat phang (a)qua C va vudng goc véi BD, cat BD tai F
vacit AD tai E . Thé tich khdi t& dién nhan CDEF gi4 tri nao sau day ?

3 3 3 3

AL B2 c.& D.&
6 24 36 54

Cau 13: Cho khdi chop S.ABCD. Goi A", B, C', D' lan luot 14 trung diém cia SA, SB, SC, SD.
Khi d6 ti so thé tich cua hai khoi chép S.A'B'C'D' va S.ABCD bang:

A
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A B. - 2 D. =
2 4 8 16

Cau 14: Cho khéi chop S.ABCD c6 thé tich bang V . Lay diém A' trén canh SA sao cho
SSA :%SA. Mit phang (o) qua A’ va song song véi ddy (ABCD)cét cac canh SB, SC, SD lan

luottai B', C', D' . Khi d6 thé tich khéi chép S.A'B'C'D' bang:
AV B. Y c. ~ p. L
3 9 27 81

Cau 15: Cho khdi chop tir gidc déu S.ABCD. Mt phang («)di qua A, B va trung diém M ciia

SC.Ti s6 thé tich caa hai phan khéi chdp bi phan chia boi mat phang do 1a:

A. l B. § C. § D. E

4 8 8 7 5 ,

Cau 16: Cho lang tru ding ABC.A'B'C'. Goi D 1a trung diem A'C', k la ti s6 the tich khoi tir
diénB'BAD va khoi lang tru d& cho. Khi d6 k nhan gia tri:

AL B. L c.t p. 1
4 12 3 6
Cau 17: Cho lér}g tru dung ABQ.A'B'C'. Goi M 1a trung diém A'C', | 1a giao diém cia AM va
A'C. Khi do6 ti so thé tich cua khoi tir dién IABC véi khoi lang tru da cho la:

Az B. 2 c.2 p. 1
3 9 9 2

Cau 18: Cho hinh chép SABCD cd ABCD la hinh binh hanh ¢c6 M Ia trung diém SC. Mat phang
, \ V .
(P)qua AM va song song véi BD cét SB, SD lan luot tai P va Q. Khi d6 —2¥™2 hing:

S.ABCD
Al B. - c.t D. 2
9 8 3 4

Cau 19:Cho hinh chép SABCD ¢6 ddy ABCD la hinh binhhanh. Goi M, N‘Ién luot 13 trung
diém cua SA, SB. Ti sothé tich cua khoi chép SMNCD va khoi chép SABCD bang:
Ry

A.§ B D.1

8 3
1/2|3|4|5|6 7891011 |12 |13 |14 |15 |16 |17 | 18 | 19
pjc/c/ BID]/AIBIA/JAIB|]D|]C|B|]C|]A|D|B|D]J]A

+ Dang 5: Canh bén hozic mit bén tao véi day 1 goc a va mot s6 bai toan khac
Phwong phap:

Cac gia thiét cua dang bai tap nay kha da dang, tuy nhién tinh than chung cua céc bai toan nay
nam & 2 budc sau:
- Bwéc 1: Xac dinh dugc goc « trén hinh ve.
- Buéc 2: Ap dung céc hé thirc luong trong tam giac dé tinh cac yéu té canh lién quan téi tinh
chiéu cao va dién tich day.
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VI DU: (Vi du c6 canh bén hop véi day, mat bén hop véi day...)
Vi du 1:Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuéng tam O, BD=a. Hinh chiéu vudng géc
H cua dinh S trén miat phing day (ABCD) 14 trung diém OD. Puong thang SD tao véi mit day mot
g6c bang 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

Hwong dén:

- GOc gitra SD va day (ABCD):
Vi SH L (ABCD) = (SD,(ABCD)) = (SD,BD) = SDB = 60°
- B dai doan DH:
Vi H 1a trung diém cuia DO, ta co:
:>DH=1DO=1DB=la
2 4 4
- Chiéu cao SH ciia khdi chdp SABCD:
Xét ASHD  tai H, ta co:

SH = DH.tanSDH = %a.tan60° = g a
- Canh AB cuta day ABCD:
Ta co: BD=AB\E:>AB=@=@
22
- Dién tich day ABCD:
2
\Ea 1
Sir =AB =| 12| =242
ABCD ( 2 J 2
- Thé tich khéi chop SABCD:
1 11, B,
Vaasep = ESABCD‘SH = g'aa 'Ta = aa

Vi du 2: Cho hinh chop SABC c¢6 tam giac ABC vudng tai A, AB = AC = a, chiéu vudng gdc cua
S I1én mat phang (ABC) 1a trung diém H cua BC, mat phang(SAB) tao véi day mot goc 60°. Tinh
thé tich khéi chop SABC.

- Goc gitra (SAB) va day (ABC):
Dung HM L AB (1)
. {SH L (ABC)
Ta co: =SH 1 AB (2)
AB c (ABC)
Tu (1) va (2)= AB L (SMH)
Ma SM < (SMH) = AB L SM (3)
Ta lai co: (SAB)N(ABC) = AB (4)
Tu (1),(3) va (4)
= ((SAB),(ABC)) = (SM,HM) = SMH = 60
- b6 dai canh BH:
Vi AABC LA=BC= \/AB2+AC2 = \/a2 +a* =\2a
BC 2a

Vi H 14 trung diém BC= BH = ==

- b6 dai canh MH:
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Tac6: AABC L can tai A= ABC =45’ - Dién tich diy ABC:

_1 1,
= MH = BHSInMBH-ﬂSn45 _l SABC—EAB.AC—ZQ

- Puong cao SH caa khoi chop SABC: - Thé tich khoi chop SABC:

1 11,3 B
Tace JSHLABO) o M Virse == Sape-SH==.—a’.—a=-—"—a’
MH c (ABC)

= ASHM L tai H

— SH = MH. tan SMH =%a.tan60° ==

Vi du 3: Cho hinh chép SABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai C, canh huyén bang 3.
14

Hinh chiéu vudng goc caa S xudng mit day trung véi trong tam cua tam giac ABC va SB = >

Tinh thé tich khéi chép SABC.

Goi G la trong tam AABC, M va N lan luot la
trung diém cua AC va AB.
- b6 dai canh AC va BC:
Vi AABC Lcan tai C
= AB’ = AC” +BC* =2AC?
AB 32
N

- Dién tich day ABC:

S = ~ACBC=1 W2\ _9
2 2| 2

= AC=BC=—F4

T4

- b6 dai canh BM:
Xét ABCM L tai C

= BM =/BC® +CM? Z\/(BC)2 +(A7Cj2 _\/(

- b6 dai canh BG:

Ta co: BG—%BM—

- Buong cao SG cua k
. |SG L (ABC)
Ta co:
BG c (ABC)
= ASGB 1 tai G

2 2
— SG =+/SB* - BG* —\/{%] —(@] =1

- Thé tich khdi chop S

U
w2
o
|_
Q

_L
3
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BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Cho hinh chop SABC, day tam gidc vudng tai A, ABC =60°, BC = 2a; goi H Ia hinh
chiéu vubng goc cua A 1én BC, biét SH vudng goc vai mp (ABC) va SA tao véi day mot géc
60°. Tinh thé tich khdi chop SABC

3 3 3 3
AL B. V3a c.& D. V3a
3 3 4 8

Cau 2: Qho hinh chép SABC tam giac ABC vubng tai B, BC = a, AC = 2a, tam gidc SAB déu.
Hinh chiéu caa S 1én mat phang (ABC) trung véi trung diém M caa AC. Tinh thé tich khoi chép
SABC

3 3 3 3
AL g, Y62 c.L p, V3
NG 4 4 6

Cau 3: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac vubng cén tai B, AB =BC = a3,
SAB = SCB =90° va khoang cach tir A dén mat phing (SBC) bing av/2. Tinh thé tich khéi

chop
SABC
3 3 3
AL g, Y192 c.d D. Pép én khéc
NG 4 2

Cau 4: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, BA=4a, BC=3a, goi | la
trungdiém cua AB, hai mat phang (SIC) va (SIB) cung vubng géc vai mat phang (ABC), goc
gitra hai matphang (SAC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khdi chép SABC

3 3 3 3
AL B. V3a c.& D. 123a
5 5 12 5

Cau 5: Cho hinh chop SABC, c6 day la tam gidc ABC can tai A, AB = AC = a, BAC =120°,
hinhchiéu vubng géc caa S trén mat phang (ABC) trung véi trong tdm G cua tam gidc ABC.

Canh bén SCtao véi mit phing déy mot géc a, biét tan tana = —— . Tinh thé tich khéi chdp

J7
SABC
AL B J3a® c.& D V3a®
3 S 12 12 S 4

Cau 6: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam gidc cén tai A, géc BAC =120°. Goi H, M lan
luogtla trung diém cac canh BC va SC, SH vubng goc véi (ABC), SA=2a va tao véi mat day goc
60°. Tinhtheo a thé tich khéi chop SABC

3 3 3
A a° B. J3a c.L D. V3a
6 3 2

Cau 7: Cho tir dién ABCD c¢6 ABC la tam giac déu canh 3a va canh CD tao véi miatphiang
(ABC) mot goc 60°. Goi H 1a diém nam trén AB sao cho AB = 3AH va mit phang (DHC)vudng
goc véi mat phang (ABC). Tinh theo a thé tich tr dién dé cho

3 3 3 3
AL L c.L p, N7a
J7 2 7 4

Cau 8: cho hinh chop SABC c6 tam gidc ABC vudng tai A, AB = AC = a, | la trung di¢m
cuaSC, hinh chieu vubng goc cua S 1én mat phang (ABC) la trung diém H cua BC, mat
phang(SAB) tao véi day mot goc 60°. Tinh thé tich khdi chép SABC

3 3 3 3
AL B. J3a c.& D. V3a
J7 12 12 2
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Céau 9: Cho hinh chop SABCD c6 day la hinh binh hanh véi AB = 2a, BC = a2, BD =a\/6
Hinh chiéu vudng géc cua S Ién mét phang ABCD la trong tam G cua tam giac BCD, biét SG =
2a;Tinh thé tich V cua hinh chép S ABCD

3 3 3 3
AR B. J3a c.L D.2&
3 2 4 3

Cau 10: Cho khéi chép S.ABCDco day ABCD Ia hinh chit nhat AD =2a,AB=a . Goi H la
trungdiém cua AD , biét SH L (ABCD). Tinh thé tich khéi chop biét SA =a/5 .
2a°\f3 4a%\3 4a° 23’

B. C.— D.—
3 3 3 3

Cé}u 11: Cho khéi chép S.ABCDco day la hi,nh vudng canh 2a . Goi H 1a trung diém canh AB
bietSH L (ABCD). Tinh thé tich khoi chop biét tam giac SAB déu

3 3 3 3
2’3 g, 423 cl D2
3 3 6 3

Céau 12: Cho SABCD c6 ABCD la hinh thang vuéng tai A va D. SA =AD = 2a; CD = a; Gbc
gita(SBC) va (ABCD) bang 60°. Goi I 1a trung diém canh AD. Biét (SBI) va (SCI) cung vudng

goc voi(ABCD). Tinh VABCD
3 3

3a ;/1_5 C & % D a ;/5
Cau 13: Cho hinh chop SABCD c0 day la hinh thang vudng tai A va D; SA vubng goc véi mat
day(ABCD); AB = 2a; AD = CD = a; Goc giira mat phang (SBC) va mat day (ABCD) la 60°.
Mat phang(P) di qua CD va trong tam G cua tam giac SAB cat cac canh SA, SB lan lugt tai M,
N. Tinh thé tichkhoi chop SCDMN theo a;

3 3
o 7a J6 5 52 J6

27a° a’\6
B.

J3 6 27 27
Cau 14: Cho hinh chép SABCD c6 diay ABCD la hinh chit nhat AB = a, AD =2a+/2 . Hinh
chiéuvudng géc cua dinh S trén (ABCD) trung vai trong tdm tam giac BCD. Canh SA hop vai
day mot gocbang 45°. Tinh thé tich khbi chop

3 3
c &V p, &6

4232 a’\J6
3 6 2 2

B.

Cau 15: Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh chit nhat véi AB = 2a, AD = a; Hinh chiéu cua

S 1én (ABCD) la trung diém H cua AB, SC tao véi day mot goc 45°. Thé tich khéi chop SABCD
3 2a3 a3\/§

la:
3
2a°2 B.2 c.& D.
3 3 3 2 ,
Cau 16: Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh vuéng canh a tam O. Hinh chiéu cua dinh S trén
(ABCD) la trung diém AO, g6c giita (SCD) va (ABCD) bang 60°. Tinh thé tich khéi chop
4a%\2 5 a’\3 c a’\3
3 4 6
Cau 17: Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh thoi canh bang 5 cm, duong chéo AC = 4 cm.
Goi Ola giao diém cua hai duong chéo AC va BD. SO = 32\5 va SO vudng goc véi day. Goi M
la trung diémSC, mat phang (ABM) cat SD tai N. Tinh thé tich khoi chép SMNAB
A. 2 B.3 C.12 D.1
Cau 18: Cho SABCD ¢ ABCD I3 hinh chit nhat. chiéu cao chdp bing a+/5 . Dién tich dy bang
8.Tinh thé tich khéi chop.

A

A.

A a’ B.

A

A

A

A. D. bBép an khac
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8a;/§ C o \/5 D 8a3\/§
Cau 19: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thoi tim | va c6 canh bing a, goc

BAD =60°.Goi H 14 trung diém cua IB va SH vuéng goc véi (ABCD). Géc giita SC va (ABCD)
bang 45° . Tinh thétich khéi chép SAHCD.
a\39 B a®\39 c a\/35
32 , 9% - 32 ‘ ,
Céau 20: Cho khoi choép SABCD c6 day ABCD 1a nua luc giac déu noi tiep trong nira duong
tronduong kinh AB = 2R biét (SBC) hop véi ddy ABCD mot goc 45°. Tinh thé tich khéi chop
SABCD
3 3
A 3% B. 3R’ C. 3% D. Dip 4n khac

Cau 21: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va lay M trén SA sao cho

M Tim x dé mat phang (MBC) chia hinh chdp thanh 2 phan c6 thé tich bang nhau

SA
Al g, V51 c. b5 p, Y51
2 3 3 2

Cau 22: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh chir nhat c6 AB = a, AD = a\/§. SA

A. 12 B.

A.

D. bap an khac

vubng gocvai day. SA= 3—; . Tinh theo a thé tich khdi chop SABCD.

a3 a3 3a°\/3 a3
B. C. D.
4 2 2 3
Cau 23: Cho hinh chop SABCD day la hinh cht nhat AD= 2a, AB=a, c0 (SAB) va (SAD)
vuong gocday va goc SC va day bang 30° Thé tich khdi chop la:
2a’\/15 B a3 c 2a°\3
9 6 6
Cau 24: Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh chir nhat véi AB = a, BC = a+/3. Hai mat
phang(SAC) va (SBD) cling vudng goc véi day. Goc giira (SCD) va day 1a 60°. Tinh thé tich
khoi ch6pSABCD:

A.

A.

D. Bép an khac

3 3 3
A % B.2 f C. 31*5/5 D. Pép én khac

Cau 25: cho hinh chép SABCD c6 SA vudng géc véi mét phing (ABCD) va day ABCD lahinh
chu nhat’; AB =a, AD = 23a; Goi M Ia’trung diém cua BC, N Ié} giao diém cua AC va DM,H la
hinh chiéu vudng goc cua A 1én SB. Biét goc gitta SC va mat phang (ABCD) la ¢, véi

tan g = @ . Tinh thé tich khéi chop SABMN.
3 3 3 3
AL 5. 223 c.52 p, 523
3 12 18 2

Cau 26: Cho hinh chop SABCD c6 ddy ABCD la hinh chir nhat, mat bén SAD la tam giac
vudng tai S,hinh chiéu vuéng goéc cua S 1én mat phang (ABCD) la diém H thudc canh AD sao

cho HA = ?3HD.Biét ring SA = 2a+/3 va dudng thing SC tao véi day mot goc 30°. Tinh theo a
thé tich khoi chép SABCD:

a’ 8a’\/6 c 5a°\/6 b 5a°\/3

J6 3 S22 C 4

A — B.
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Cau 27: Cho hinh chdp SABCD c6 day 1a hinh vuong canh a tam O, hinh chiéu cua dinh Strén
mat phang (ABCD) la trung diém cua AO, goc gitra mat phang (SCD) va mat phang (ABCD)la
60°. Tinh thé tich cua khbi chép SABCD:
a3 a’\3 a’s5\2 a’33
B. C. D.
4 3 4 2 ‘
Cau 28: Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a; Goi M va N lan luot la
trungdiém cua cac canh AB va AD; H 1a giao diém cua CN véi DM. Biét SH vudng goc vai mat
phng(ABCD) va SH =ax+/3 . Tinh thé tich khdi chop SCDNM:
3 3 3 3
A.Si B.a5\/§ C.aﬁ D.a5\/§
NE) 24 5 6
Cau 29: Cho hinh chép SABC c6 SA=3a (v4i a>0); SA tao voi day (ABC) mot goc bang 60°.

Tamgiac ABC vubng tai B, ACB = 3Q°. G la trong tam cua tam giac ABC. Hai mét phang (SGB)
va (SGC) cung vudng goc vai mat phang (ABC). Tinh thé tich caa hinh chép SABC theo a;

NG 324 , 213 243

A V=223 B.V=""a C.V=—13a3 D.V="Za
12 12 12 112

A

DAP AN:

1B | 2A | 3B | 4D | 5D | 6A | 7D | 8B | 9D | 10C | 11D | 12B | 13B | 14A | 15A

16B | 17A | 18D | 19B | 20A | 21D | 22B | 23A | 24B | 25C | 26B | 27A | 28A | 29D

BAI TAP TONG HQP TiNH THE TICH KHOI CHOP
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng
goc véi mit phing day va SA=a~/2. Tinh thd tich V caa khéi chép S.ABCD.
3 3 3
ag/i. B.V:af. C.V =a®\2. D.V:af.
Cau 2. Cho hinh chop S.ABC c6 tam giac SBC la tam giac vudng can tai S, SB=2a va
khoang cach tir A dén mat phang (SBC) bang 3a. Tinh theo a thé tich V cua khdi chop
S.ABC.
AV =2a’> B.V=4a’ C.V =6a’ D.V =12a°.
Cau 3. Cho khéi chop S.ABC c6 SA vudng goc voi day, SA=4, AB=6, BC =10 va
CA=8.Tinhthé tich V cua khéi chép S.ABC.
AV =40. B.V =192. C.V =32 D.V =24,
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 @ay ABCD Ila hinh chix nhat c6 canh AB=a, BC =2a.
Hai mat bén (SAB) va (SAD) cling vudng gdc véi mat phang day (ABCD), canh . Tinh theo
athé tich V cua khéi chop S.ABCD.
3 3 3
2ag/l_‘r’.s.v :2a;/1_5. C.V=2a315. DVv=2 ‘3{1_5
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vuéng canh a. Canh bén SA vudng gdc
véi ddy (ABCD) va SC = a+/5 . Tinh theo a thé tich \V khdi chép S.ABCD.
3 3 3
af. B.V:af. C.V =a'\3. D.V:a\?{1_5.
Cau 6. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B va BA=BC =a. Canh
bén SA=2a va vudng goc v4i mat phang day. Tinh theo athé tich V' cua khdi chép S.ABC.

AV =

AV =

AV =

47




3 3 3
AV =al. B.V:a‘ﬁ C.V:%. D.V:Z%.

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD co6 day la hinh thang vudng tai A va B, AB=BC =1,
AD = 2. Canh bén SA =2 va vudng goc véi day. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

J3 1

A V=1 B.V=—. C.V=-. D.V=2.
2 3

Cau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 d¢ay ABC la tam giac vudng tai A va c6 AB=a,
BC = a+/3. Mit bén (SAB) la tam gidc déu va ndm trong mat phing vudng goc véi mat phing
(ABC). Tinh theo a thé tich V cua khoi chop S.ABC.

3 3 3 3
G I VI L RNV a
12 4 12 6
Cau 9. Cho khdi chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh vudng canh a, tam giac SAB can tai
S va nam trong mit phang vuéng goc véi mat day, SA=2a. Tinh theo a thé tich V caa khoi

chép S.ABCD.

AV =

3 3 3
A.V:al\él_s.s.vza\él_s. C.V =2a°. D.V:Z%.

Céau 10. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén gap hai lan canh day. Tinh
thé tich V' cua khdi chop da cho.

3 3 3 3
A.V:“/ll_?’zal . B.V:‘/ll_lza. c.vz*/l_éa. D.V:*/l_ia.

. . . a2l
Cau 11. Cho hinh chop déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén bang & Tinh theo a

thé tich V' cua khéi chop di cho.
3 3 3 3
G IV O V. A VI )
8 12 24 6
Cau 12. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh 2a va thé tich bang a°.
Tinh chiéu cao h cua hinh chop da cho.

Ah=23 pp_avd c.ho3V3 D.h=a+/3.
6 2 3

AV =

Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai B, AB =a. Canh bén
SA=a+/2, hinh chiéu cia diém S I&n mat phing day tring véi trung didm ciia canh huyén
AC . Tinh theo athé tich V cua khéi chop S.ABC.

3 3 3 3

Ve g a6 oy _2aV6 oy, avE

12 4 12 6

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh thoi canh bang 1, géc ABC = 60°.
Canh bén SD =+/2. Hinh chiéu vudng géc cua S trén mat phing (ABCD) la diém H thuoc

doan BD thoa HD = 3HB. Tinh thé tich V cua khéi chop S.ABCD.

AV =

av=Ps gy s oy 5y W15
24 24 8 12

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh a . Tam gidc SAB vudng tai
S va nam trong mat phang vuéng goc véi day. Hinh chiéu vuéng goc caa S trén AB 1a diém H
thoa AH = 2BH . Tinh theo a thétich V cua khéi chop S.ABCD.
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AV = . B.V= C.V= D.V =

a’\2 a’\2
6 3

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vuéng tam O, canh a. Canh bén SA
vudng goc voi day, goc SBD = 60°. Tinh thé tich V cua khéi chép S.ABCD.

3 3 3
Byl pv =22

2 3 3
Cau 17. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AC=2a,
AB=SA=a. Tam giac SAC vudng tai S va nam trong mit phing vudng goéc véi day
(ABC). Tinh theo a thétich V cua khoi chép S.ABC.

a’\3 a’\2
9 9

AV =2a’ B.V =

3 3 3
AvV=2 B.sti. c.V=a’. D.szi.
4 4 3

Céau 18. Cho hinh chop S.ABCD c6 @¢ay ABCD la hinh vudéng. Canh bén SA=a va vudng

2
2 : .
(dvdt). Tinh theo @ thé tich V caa khéi chop

gbc vai day; dién tich tam giac SBC bang

S.ABCD.
3 3 3
R CVL pv =22
2 3 3
Cau 19. Cho hinh chép S.ABC co d¢ay ABC la tam gi4c vudng can tai C, canh huyén AB
bang 3. Hinh chiéu vudng goc cia S xudng mit day tring voi trong tdm cua tam giac ABC va

Jia

SB = - Tinh theo a thé tich V cua khéi chop S.ABC .

AV =2a’ B.V =

A.V=§. B.Vzl. C.V=§. D.V =1.
2 ‘ 4 4 ‘
Cau 20. Cho hinh chop déu S.ABCD c6 canh d4y bang a, canh bén hop véi mat day mot géc
60°. Tinh theo a thé tich V cua khdi chép S.ABCD.
av_@Y6 gy avE @6, @
6 2 3 3
Céau 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB=a, AC =5a.
buong thang SA vudng goc véi mat day, canh bén SB tao véi mit day mot goc 60°. Tinh theo
a thé tich V cua khoi chép S.ABCD.
AV =62a°. B.V =42a°>. C.v=2J2a®. D.\V=2a°
Cau 22. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA vudng goc vaoi mat
phing (ABC); gdc giita dudng thing SB va mat phang (ABC) bing 60°. Tinh theo a thé
tich V cua khéi chop S.ABC.

3 3 3
AV=2 B.sti. cv=2, D.V =a’.
4 4 2

Cau 23. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh thoi canh @, géc BAD =120°. Canh
bén SA vudng géc véi day (ABCD) va SD tao véi day (ABCD) mot goc 60°. Tinh theo a
thé tich V' cua khéi chop S.ABCD.
3 3 3
a 3a a
AV==— BV=—, c.V==—. D.V =a’.
4 4 2
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Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ¢ay ABCD Ia hinh vudng canh bang 1. Hinh chiéu vudng
goc cia S trén mat phang (ABCD) la trung diém H cua canh AB, géc gira SC va mat day

bang 30°. Tinh thé tich V caia khéi chép S.ABCD.

P VN S NV 3
6 18 3 6

Cau 25.Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ¢ay ABCD Ia hinh chit nhat véi AC =2a, BC =a. binh
S cach déu cac diém A, B, C. Biét goc giita duong thang SB va mit phing (ABCD) bing

60°. Tinh theo a thé tich V cua khéi chép S.ABCD.
3 3 3
av=2% gv-2  cv-2 DV =a’.
4 4 2
Cau 26. Cho hinh chdép S.ABC ¢6 diay ABC Ila tam giac vuong can tai A, AB=AC=a.
Canh bén SA vuéng goc véi day (ABC). Goi | 1a trung diém cua BC, S tao véi mat phang

(ABC) géc 60°. Tinh theo @ thé tich V cua khdi chép S.ABC .

3 3 a3 3
R IV PV & py = &Y6
4 6 2 12
Cau 27. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac déu canh @, hinh chiéu vudng goc

cua dinh S trén mat phang (ABC) la trung diém H cua canh BC . Géc giita duong thang SA
va mat phang (ABC) bang 60° Tinh theo a thé tich V cua khdi chép S.ABC .

3 3 3 3
R RV G VI o I VL G C)
8 8 4 3
Cau 28. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC Ia tam giac vubng tai B; dinh S cach déu cac
diem A, B, C.Biét AC =2a, BC =a; goc giita duong thang SB va mat day (ABC) bang

60° . Tinh theo a thé tich V cua khéi chop S.ABC .

3 3 a3 3
R RNV SV pv = &Y6
4 6 2 12
Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD ¢ day ABCD Ila hinh vudng tam O, BD =1. Hinh chiéu
vudng goc H cua dinh S trén mat phiang day (ABCD) la trung diém OD. Budng thang SD

AV =

AV =

AV =

tao véi mat day mot goc bang 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD .

24 8 8 12
Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c¢¢ day ABCD Ia hinh thoi canh @. Tam giac ABC déu,
hinh chiéu vuéng géc H cua dinh S trén mat phang (ABCD) triing véi trong tam cua tam

giac ABC . Puong thang SD hop véi mat phing (ABCD) géc 30°. Tinh theo a thé tich V
cua khdi choép S.ABCD.

3 a3 3 3
a3 gy 2 cvodN8 oy 2N
3 3 9 9
Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD ¢4 day ABCD Ia hinh thang can véi canh ddy AD va BC,;

AD =2a, AB =BC =CD =a.Canh bén SA vuéng goc véi mit phang (ABCD) va SD tao
v6i mat phing (ABCD) géc 45°. Tinh thé tich V' caa khéi chop da cho.

AV =
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AV = . B.V=

3 3 3
Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 @ay ABCD Ila hinh chit nhat, mit bén SAD la tam giac
vudng tai S . Hinh chiéu vudng goc cua S trén mit day 1a diém H thudc canh AD sao cho
HA=3HD . Biét ring SA=2a+/3 va SC tao vai day mét géc bing 30°. Tinh theo a thé tich
V' cua khéi chop S.ABCD.

3 3
A.V:8\§a.B.V=8ﬁa3. C.V =8J6a%. D.V:S\/Ea.

Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD co6 ¢ay ABCD Ia hinh chit nhat, canh bén SA vudng goc voi
day va SA=AB=a. Goi N la trung diém SD, duong thang AN hop véi day (ABCD) mét

goc 30°. Tinh theo @ thétich V' cua khéi chop S.ABCD .

3 3 3
af. B.V:a;/g. c.V=a’/3. D.V=ag/§.
Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 d¢ay ABCD la hinh vuéng canh @, SA vudng goc voi
mat day, SD tao véi mat phang (SAB) mét goc bing 30°. Tinh theo athé tich V cua khéi

chop S.ABCD.

AV =

3 3 3
AV = \/f_: . B.V =+/3a% CV = \/ia . D.V = */ia .

Cau 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh bing /3 , tam giac SBC
vuong tai S va nam trong mat phang vudng goc véi day, duong thang SD tao véi miat phing
(SBC) mot géc 60°. Tinh thé tich V' cua khéi chop S.ABCD .

A.V:%. B.V=+6. c.vzg. D.V =43.
Cau 36. Cho hinh chép déu S.ABC c¢6 canh ddy bang &, goc giita mat bén véi mat day bang
60° . Tinh theo a thé tich V cua khéi chop S.ABC .

3 3 a3 3
av_EB gy _aE @ v =33
24 8 8 12
Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vuéng canh @ . Puong thang SA
vudng goc day va mat bén (SCD) hop vai day mét géc bang 60°. Tinh thé tich S.ABCD.
3 3 3
V3 a3 C.V =a’3. oy =33
9 6 3
Cau 38. Cho khéi chop S.ABCD c¢6 day 1 hinh chir nhat, AB =a, AD =a+/3, SA vuéng géc
v6i ddy va mat phang (SBC) tao véi day mot goc 60°. Tinh thé tich V caa S.ABCD.

J3a® a®
=

c.V=2a’. DV =—.
3

AV =

AV =3a°. B.V =

Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vudng canh @, canh bén SA vuodng
goc véi mat phang day, goc gitra mat phang (SBD) va mit phang (ABCD) bing 60°. Tinh
theo @ thé tich V cua khéi chop S.ABCD .

a*\/6 a*\/6

3
:aJE_ B.V =a’. C.V= . DV= .
12 6 2
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Cau 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, duong chéo AC =a,
tam giac SAB can tai S va nam trong mat phang vudng goc véi day, goc gitta (SCD) va day
bang 45° . Tinh theo @ thé tich V cua khéi chép S.ABCD .

a’ 3a® a’ a’

AV=—_ BV=— C.V=—. DV=—.
4 4 2 12
Cau 41. Cho hinh chop S.ABCD co day ABCD I1a hinh thang vuong tai A va D ,
AD=DC =1, AB=2; canh bén SA vudng goc véi day; mit phang (SBC) tao véi mit ddy

(ABCD) mot goc 45° . Tinh thé tich V cua khéi chép S.ABCD.

AV =42, B.V:#. c.vzg. D.Vzg.
Céau 42. Cho ta diegn ABCD ¢6 S, =4cm?, S, =6cm?, AB=3cm. Goc giira hai mat
phing (ABC) va (ABD) bang 60°. Tinh thé tich V cua khdi tir dién da cho.
A.V=¥cm3. B.V:#cm? C.V =23cm’. D.V=¥cm3.
Cau 43.) Cho tir dien ABCD c6 cac canh AB, AC va AD déi mot vudng goc véi nhau;
AB=6a, AC=7a va AD=4a. Goi M, N, P tuong ung 1a trung diém cac canh
BC, CD, BD. Tinhthétich V cua tt dién AMNP.

A.V:gas. B.V =14a°. c.V=2—38a3. D.V =7a°.
Cau 44. Cho ti dien ABCD c6 thé tich bang 12 va G 1a trong tam cua tam giac BCD. Tinh
thé tich V' cua khoi chop AGBC.
AV =3 B.V =4, C.V =6. D.V =5,
Cau 45. Khéi chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng goc véi day va
a\2

khoang céch tir A dén mat phang (SBC) bang — Tinh thé tich V cua khdi chop da cho.

3 3 3
AvV=2  Bv=a. C.V:\Ea : V=2
2 9 3
Cau 46. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can ¢ B, AC=a\/§,
SA=a vavudng goc véi day (ABC). Goi G la trong tam tam giac SBC . Mat phang (o )qua
AG vasong songvéi BC cat SB, SC lan luottai M, N . Tinhthétich caa S.AMN .
3 3 3 3
Av=2 gy cv=2, D.V =2
27 9 27

Cau 47. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Iahinhvudng canh a.Goi M va N lan luot la
trung diém cua cac canh AB va AD; H 1a giao diém cia CN va DM . Biét SH vubng goc voi
mat phang (ABCD) va SH = a~/3 . Tinhthé tich khéi chép S.CDNM .

5a°\/3 5a°\/3 5a° 5a°\/3
5 .

. C.V=—. D.V =
24 8 12

Cau 48. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng tam O, canh 2a.

Mat bén tao véi day goc 60°. Goi K 1 hinh chiéu vudng géc cua O trén SD. Tinh theo a

thé tich V cua khéi ta dien DKAC .

A V= .B. V=
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AV =

3 3 3
2a¢§. B.V:4a¢§. C.V:4aJ§. D. V=a/3
15 5
.Cau 49*.Cho hinh chép S.ABC c6 ASB=CSB=60°, ASC=90° vd SA=SB=a,
SC =3a. Tinh thé tich V cua khéi chép S.ABC.
3 3 3 3
Ve o V6 a8 a2
3 12 12 4
Cau 50. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA=SB, SC = SD,

2

(SAB) L (SCD) va tong dién tich hai tam giac SAB va SCD bing 71%. Tinh thé tich V

AV =

cua khdi chép S.ABCD.
3

3 3 3
av=2 gy cv =2 RV
5 15 25 25
DAP AN:

1D | 2A | 3C | 4B | 5A | 6C | TA | 8A | 9B | 10B | 11C | 12D | 13A | 14B | 15D

16C | 17A | 18C | 19C | 20A | 21C | 22A | 23C | 24B | 25D | 26D | 27A | 28C | 29A | 30C

31B | 32D | 33B | 34D | 35C | 36A | 37D | 38C | 39C | 40A | 41C | 42D | 43D | 44B | 45D

46A | 47B | 48C | 49D | 50C
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+ Dang 6: Céac bai toan tinh khoang cach
Phuwong phdap:

Ngoai cac phuong phap chinh xac dinh khoang cach da duoc trinh bay trong phan KIEN THUC
BO SUNG, ta can luu ¥ thém cac phuong phap sau:
- Str dung c6ng thuc tinh thé tich:

1 . .
Tu cong thic V = ngéy.h , khi biét dugc V va Sg;y ta s€ tinh dugc chieu cao (khoang cach) h tu

dinh dbi dién véi day tuong Gng: 7 = o
day
- DB6i véi tir dién vudng, ta c6 cong thic tinh duong cao tir A t6i (SBC) nhu sau:
1 1 1 1

= + +
AH*  AS® AC’ AR

B/
T dién vuong (AS | AB | AC )

- Néu tar dign SABC c6 SC=AB, AC=SB thi doan thang MN noi trung diém cua 2 canh SA va
BC la doan thang vudng goc chung cua SA va BC.

- Khi a,b chéo nhau va a L b, ta tim mat phang (e) qua b va vudng goc véi a, khi dé doan thang
ké tir giao diém | cua a voi () vudng goc véi b tai H 1a doan thang vudng goc chung cia a va b;
hay IH la khoang céch tir giira 2 duong thang a va b.




VI DU:
Vi du 1: Cho hinh chép SABCD, day ABCD Ia hinh vuéng tam O, canh a, SA L (ABCD) va
SA=a. Tinh khoang cach giita hai duong thang SC va BD

Huwéng dén:

- Xac dinh khoang céch gitra SC va BD:
Ta co:

BD 1 AC (ABCD la hinh vuong)

BD L SA (SA 1L ABCD)

Dung OH L SC. Vi OHc (SAC)
= OH la khoang céach gitra BD va SC
- B6 dai canh OC:

= BD L (SAC)

Taco: OC = AC = JiBC = \/ga

- Do lon géc SCA

Xét ASAC L tai A, ta co:
tanSCA =2 =4 _ 1 oA —arctan—=
AC a\ﬁ \/5 «E
- Khoang cach OH:

Xét AOHC 1 tai H, ta co:

1. 6
N

OH =0CsinSCA = % sin(arctan

Vi du 2: Cho hinh chdp SABCD la hinh vudng, BD=2a, tam giac SAC vuong tai S va nam trong
mat phing vudng goc vai day, SC=a~/3 . Tinh khoang c4ch tir diém B dén mat phang (SAD)

Huwong dén:
- Xac dinh khoang céch tur B ti (SAD)
(SAB) L (ABCD)
. |(SAB)N(ABCD) = AB
Ta co: = AD 1 (SAB) S
AD c (ABCD)
AD | AB

Vi SBc (SAB) =SB L AD (1)
Ta lai c6: SB L SA(ASAB 1 tai S)(2)
Tur (1) va (2) = SB L (SAD)
Vay khoang cach tur B téi mat (SAD) la SB
- B6 dai canh SA:
) {SA 1 SB
Ta co: = SA 1 (SBC)
SA 1 BC (AD||BC)
Vi SC < (SBC) = SA 1. SC
= ASAC L tai S
= SA=JAC? —SC* =4/(2a)’ —(a\3)’ =a
- b6 dai canh AB:
Tacé: AC=ABV2 = AB=2S = /24

N

- B¢ dai khoang cach SB:
Xét ASAB 1 tai S, ta co:

SB=vAB’—SA’ = /(a2)’ -’ =a

55




Vi du 3: Cho hinh chép SABCD co6 day la hinh thang vudng tai A va B, SAB=SAD=90",

AB=a, AD=2a. Canh bén SA vubdng goc véi day va SA = a*ﬁ. Tinh khoang cach tir A tgi mat
phang (SBD)

Goi h la khoang cach tir A téi mit phang (SBD)
- b6 dai cua h:

SALABED) - cap) 1 (ABCD
Taco {(SAD) > SA :{( )L )(1)
(SAB) L (ABCD)
(SAB) > SA

Vi AD 1 AB (ABCD Ia hinh thang vudng)(2)
Tu (1) va (2)= (SAB) L (SAD) L (ABCD)
Vay SABC la tr dién vudng
1 1 1 1 1 1 1

== + + =—+ + B C
W AB* AD* AS® & a) (a2)

27
=——ua
7

=h

Vi du 4:Cho hinh chop SABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng canh a, tam O, SA =ava 1 vdi
(ABCD). Goi I, M 1a trung diém caa SC, AB, khoang céach tir I dén dudng thang CM bang.

- Xac dinh khoang céch tur | t6i MC:
Dung OK L MC (1) nhu hinh vé
. {I: trung diém SC
Ta co: e
O: trung diem AC

SA 1 N
=I0= — =5aw I0||SA, ma SA L (ABCD)
=10 L (ABCD)(2)
Mat khac: MC c (ABCD) (3)
T (2) va (3)= Ol L MC (4)
Tu (1) va (4)= MC L (OIK)
Vi IK c (OIK) = MC 1L IK
Vay IK la khoang céach tur I toi MC
- b6 16n goc AMC

= 10 la dudng trung binh ASAC

BM_|

Xét ABCM  tai B, ta c6: tan BCM = = 5 = BCM = arctan%

Taco: AMC =BCA -BMC =45 — arctan%
- b6 dai canh OC:

Taco: OC = AC_ 2BC = V2a
2 2 2
- b6 dai canh OK:
, . .. ) \/za ) o 1
Xét AOKC Ltai K, taco: OK =0OCsin ACM = Tsm(45 —arctan 5)

- b6 dai khoang céach IK:
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. (10 L (ABCD)
Ta c6: =10 L OK

OK < (ABCD)

NI S0
0

2
— AIOK L tai 0= IK = JIO*+OK? = I0*+OK> = \/KEJ + {T sin(45 —arctan %)} =

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Cho hinh chép SABC c6 day la tam giac ABC vuong tai B. AB =aJ2.SA vuong goc

v6i dayva SA= % . Tinh khoang cach tir diém A dén mp(SBC)

N2 g &2 c &2 p. a2
12 2 3 6

Cau 2: Cho hinh chép SABCD ¢ day ABCD la hinh vudng canha+/3 . SA vudng goc véi day
va SC =3a; Tinh khoang céach tir diém A dén mp(SCD)
ay70 5 a\70 c a6 5 a\/70
14 7 S 2 -3
Cau 3: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA =a~/3 va vudng goc véi
day.Tinh khoang cach tir trong tdm G ciia tam gidc SAB dén mit phing (SAC) bang:

p 2V3 5. V2 c 2 b, B3

6 4 2 2
Cau 4: Cho hinh chop SABCD co6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, tam O, SA = a va vudng goc
vimat phang day. Goi I, M 1a trung diém cta SC, AB, khoang cach tur S téi CM bang
a\/30 . a\/30 c a\10
20 5 - 20

Cau 5: Cho hinh lap phwong ABCD. AB,DC,D, canh bang a; Khoang cach giita AB va B,D
bang

AL B. & C. a6 D. a3

J6 3

Cau 6: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA =a~/3 va vudng goc véi
day.Tinh khoang céch tir A dén mit phang (SBC) bang:

A 32 5. V3 c.2 b, 2

2 2 2 3

Cau 7: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam O, SA = a va vudng goc
vgimat phang day. Goi I, M 1a trung diém cua SC, AB, khoang cach tr | dén duong thang CM

bang

a\/3_0 B 2aJ§ c a\/l_O D a\/§
10 -5 10 2

Cau 8: Cho tu diegn ABCD c6 AD vudng goc véi mat phang (ABC), AC = AD =4, AB =3, BC

= 5.Khoang céach tir A dén mat phang (BCD) bang:

A.

A. D. Bép an khac

A

AL B. 12 C. B D.ﬁ
17 J34 2 4

Cau 9: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA = a~/3 va vuéng goc
vé6i day.Tinh khoang cach tir A dén mit phang (SBC) bang:
A B2 5 V3 .2 o, 2
2 2 2 3
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Cau 10: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA = a~/3 va vudng goc
Véi day. Tinh khoang cach tir trong tim G cua tam giac SAB dén mat phang (SAC) bang:

p 32 g, &2 c 2 D. Pép én khéc

3 4 2

\ S , a\70 , L
Céu 11: Cho hinh chop SABC c6 SC = 5 day ABC la tam giac vuong tai A, AB=2a, AC =
a vahinh chiéu cua S 1én mat phang (ABC) 1 trung diém H ciia canh AB. Tinh khoang céch gitra
hai duongthang BC va SA.

A 23 B. 32 c. i p. 22

4 4 3 5

Cau 12: Cho khéi chép SABC c¢6 SA vudng goc véi day, tam giac ABC vudng cén tai B, SA =
a, SBhop véi day goc 30°. Tinh khoang céch giita AB va SC.

A 23 B. a c. 2 D. a3
2 e
Cau 13: Cho hinh chép SABC c6 cac mat (ABC) va (SBC) la nhiing tam gidc déu canh a;Goc
gitta haimat phang (SBC) va (ABC) 1a60°. Hinh chiéu vudng géc caa S xudng (ABC) nam trong
tam giac ABC.Tinh khoang cach tir B dén mat phang (SAC) theo a:

N a3 3a D. a213

2 B. 13 C. «/5

Cau 14: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, BD = 2a, tam gidc SAC vudng tai
S vanim trong mat phang vudng goc véi day, SC =a~/3 . Tinh khoang cach tir diém B dén mat
phang(SAD).

A, a2 B. a321 c. & D. a2y21
7 7 J21 7

Cau 15: Cho hinh chép SABC c6 mit bén SBC 1a tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc
v6i matphang (ABC). Biét goc BAC =120°, tinh khoang cach tir trong tm cua tam giac SAB t6i

mit phang(SAC).
A2 g, 322 c. 2 p, ¥2a
6 6 J6 6

Cau 16: Cho hinh chop SABC c6 déay 1a tam giac ABC cén tai A, AB = AC = a, g6c BAC bing
120° hinh chiéu vuéng géc cua S trén mat phing (ABC) tring véi trong tim G cua tam giac

ABC. Canh bénSC tao v&i mit phing day mét goc o, biét tana =i. Khoang céch tir C dén

Ni
mat phang (SAB).
A. Vi3 B. 313 c. 32 D. 2\/13a
4 13 J12
aJ17

Cau 17: Cho hinh chép SABCD c06 day la hinh vuéng canh a, SD :T hinh chiéu vudng goc

H cuaS Ién mit (ABCD) la trung diém caa doan AB. Goi K 1a trung diém caa AD. Tinh khoang
cach gitra haiduong SD va HK theo a:

A2 g, V32 c. Y2 p, Y3
5 7 5 5

Cau 18: Cho hinh chép SABCD c6 day 1a hinh thoi, tam giac SAB déu va nam trong mt phang
vudnggoc vai day. Biet AC=2a, BD=3a. tinh khoang céch gitra hai duong thang AD va SC
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1 f208 1 f208 fZOS 3 ;208
A —.]——a B. —,/——a C. ,|=—a D. —|—a
3\ 207 2\ 207 207 2\ 207
Cau 19: Cho hinh lang tru ABC.A’B’C’, v6i AB = a, BC = 2a, ABC =60° , hinh chiéu vuéng

g6c cuaA’ 1én mat phang ( ABC ) tring véi trong tdm G cua A ABC ; gdc gita AA’ va
mp(ABC) bing 60°.tinh thé tich khdi chop A’.ABC va khoang cach tir G dén mp(A’BC).

3 3 3 3
a3 L c. p, V38
3 3 2 4

Céau 20: Cho lang tru ding ABC. A’B’C’c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, AB = a5 .
Go6c gittacanh A B [J va mat day 1a 60°. Tinh khoang cach tir diém A dén mp(A’BC).
A 215 g, VIS c. a15 p, 215
4 5 3 2
Cau 21: Cho lang try dung ABC. ABC c6 day ABC la tam giac canh 2a 3 . Goc gitra mat (
ABC) vamat day 1a 30°. Tinh khoang céch tir diém A dén mp( ABC)

A.3—a B.3—a C.a D.B—(jl
4 2 5

Cau 22: Cho hinh chop SABCD c6 day la hinh vudng canh a; Buong thang SA vubng goc Voi
mp day,SA =a . Khoang céch gitra hai duong thang SB va CD nhan gié tri nao trong cac gia tri
sau?

A. d(SB,CD)=ay2 B. d(SB,CD)=a+3

C. d(SB,CD)=a D. d(SB,CD)=2a
Cau 23: Cho hinh chop SABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a; Buong thang SA vubng goc véi
mp day,SA =a . Goi M la trung diém CD. Khoang cach tr M dén mp(SAB) nhan gié tri nao
trong céc gia trisau?

A. d(SB,CD)=av2 B. d(SB,CD)=2a
C. d(SB,CD)=a D. d(SB,CD)zg

Cau 24: cho hinh chop SABC, day tam giac vudng tai A, ABC =60°, BC = 2a. goi H la hinh
chiéuvuong goc cua A Ién BC, biét SH vuong géc véi mp(ABC) va SA tao véi day mot goc 60°.
Tinh khoangcéch tir B dén mp(SAC) theo a;

Ad=2 B.d=% C.d:% D.d=22

J5 5
Cau 25: Cho hinh chép SABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh bang a, tam giac SAC cén tai S
vanam trong mat phang vudng goc véi day, SB hop véi ddy mot goc 30°, M la trung diém
cuaBC. Tinh khoang céch gitra hai duong thang SB va AM theo a:

a3

Ad=2 B. d =22 C.d=2 D.d=-2

13 13 N& Ji3
Cau 26: Cho hinh chop SABC c0 day 1a tam giac vuong tai A, AC :% . Tam giac SAB déu canh

a vanam trong mp vuéng goc vai day. Tinh khoang cach tir SC dén AB:

Za@ B% a+/39
4

A. C.a
39 13

D. Dap an khac
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Cau 27: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam gidc cén tai A, géc BAC =120°. Goi H, M
lan luotla trung dieém cac canh BC va SC, SH vuéng goc vai (ABC), SA=2a va tao voi mat day
g6c 60°. Tinhkhoang cach giita hai duong thing AM va BC.

a\21

a2 a\/21

A d=2Y2 B.d= c.d=2 D.d =
7 3 r ) 7
Cau 28: Cho hinh chép SABCD cé day la hinh vudng canh bang 2a. Mt phang (SAB) vuéng
3

. A A Ty v 4 . s
goc day,tam giac SAB can tai A; Bict thé tich khoi chép SABCD béng%. Khi do, d6 dai SC

bing

A.3a B. a\/6 C.2a D. Pap s6 khac
Cau 29: Cho lang try dimg ABC.A'B'C' c¢6 day 1a tam giac can tai A, AB =AC =2a; CAB =120°.
Gocgiita (A'BC) va (ABC) la 45°. Khoang cach tir B' dén mp(A'BC) la:

A. aV2 B. 2av2 C. # D. #
Cau 30: Cho hinh chép SABC c6 day la tam giac déu canh a, goc giita SC va mp(ABC) la 45°.

a7

Hinhchiéu cua S 1én mp(ABC) 1a diém H thuoc AB sao cho HA = 2HB. Biét CHzT. Tinh

khoang cachgitra 2 dudng thang SA va BC:

A a«fZlO B a«fZlO c a«/210 D a«/210
"~ 15 " 45 © 30 20

Cau 31: Hinh chép SABC c6 day la tam giac can, AB =AC = a/5 , BC =4a, duong cao la SA =

a3 Mot mit phang (P) vudng goc duong cao AH cua day ABC sao cho khoang cach tir A dén

mp(P) bang x.Dién tich thiét dién cua hinh chép bi cit bai mp(P) 1a :
A x(a 5 x) 5. x(a 15 x) c 4x(a 3 x)

B B
DAP AN

1C, 2C, 3B, 4B, 5B, 6B, 7A, 8B, 9B, 10B, 11D, 12A, 13B, 14D, 15A, 16B, 17D, 18D, 19B,

20D, 21B,22C, 23C, 24D, 25D, 26B, 27D, 28B, 29C, 30D, 31C.

+ Dang 7: C&c bai toan xac dinh goc

Phwong phdp: Xem lai cac phuong phap trong muc 4 cuia KIEN THUC BO SUNG.

VI DU:

Vi du 1: Cho hinh chop SABCD c6 ABCD la hinh thang vubng tai A va D théa man

AB=2AD=2CD va SA 1 (ABCD), SA=a. Goi O = AC n BD. Khi d6 goc hop bsi SB va mat

phang (SAC) la:

D. Bép an khac

Goi a la do dai cua canh AD, dung CH 1. AB
- b6 dai doan HB:
Vi AHCD la hinh vuéng nén AH=DC=a
= HB=AB-AH=a
- B6 dai canh BC:
Xét ABHC 1 tai H, ta co:
BC=+BH? +CH? =\J&* +& =a\2
- B6 dai canh AC:
ADCH la hinh vudng canh a nén ta co:
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AC=CD\2 =a\2
- Dang AABC
Tacd: AC* +BC? =24°(= AB)

= AABC L can tai C

- Bo lon cua géc BSC:

- Xac dinhgoc gitra SB va (SAC) _ [BC L (SAC)
., |BCLAC Ta co: = BC L. SC
Ta co: C L SAGSA | (ABC = BC L (SAC) SC < (SAC)
SC I3 r]? th"( ’J_S(B]I% D;)AC = ABCS Lt C
= a hinh chiéu cua én ( ) BC az G
= (SB,(SAC)) = (SB,SC) = BSC = tanBSC=—=—==—
S SC a3 3
- B0 dai canh SC:
Xét ASAC 1 tai A, ta co: — BSC = arctanﬁ
3

SC=\SA?+AC? =\@® +(a\2)* =a\3

Vi du 2: Cho tir dién ABCD c¢6 AB=CD=2a. Goi M,N lan lugt 1 trung diém cua BC va AD,
MN=a~/3 . Tinh goc giita hai duong thing AB va CD.

Goi K 1a trung diém AC
- Xac dinh goc gitra AB va CD:
Xét AABC ,ta co:
M: Trung diém BC . .
L = MK la dudng trung binh AABC
K': Trung diem AC

:MKllAB(l);MKz%ABza

Chirng minh tuong tu ta ciing co:

NK [|CD(2); NK :%CD =a

Tir (1) va (2) = (AB,CD) = (MK,NK) = (MKN)
-bo I6n cua géc MKN
Ap dung dinh ly cos trong AMKN, ta co:
MN? =NK* + MK? —2NK.MK. cosMKN
<3a’ =a’ +a’* —2.a.a.cosMKN

:cosMKN:—%:MKN:UOO

Vi géc gitra 2 duong thang khong vuot quéa 90" nén (AB,CD)=180"—120" =60

Vi du 3: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng ABCD canh a, SA=a vudng goc vai day
(ABCD). Tinh gbc gitra hai mat (SBC) va (SDC).
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Huwéng ddn:

Goi O la tam cua day ABCD, K 1a hinh chiéu caa B lén
sC
- Xac dinh goc gitra (SBC) va (SDC):
. {BD 1 AC(ABCD la hinh vuong)
Ta co: = BD L (SAC)
BD L SA(SA L (ABCD))
Vi SC = (SAC) =SC L BD(1)
Ma BK L SC (2)
Tur (1) va (2) = SC L (BDK)
Vi DK < (BDK)=>SC L DK (3)
Ta lai c6: (SBC)N(SDC) =SC(4)
Vay tir (2),(3) va (4) ta suy ra:
((SBC),(SDC)) = (BK,DK) = (BKD)
- b6 dai canh BS va SD:
Xét ASBA 1 tai A, ta co:
SB=+SA’+AB’ =& +d’ =a\2
Tuong tu ta cling tinh dugc SD = a2
- Dang ASBC:
Ta c6: {BC 1 AB(ADCB la hinh vuong)

= BC L (SAB)

BC L SA(SA 1 (ABCD))
Vi SB c (SAB) = BC L SB

= ASBC L tai B
- Dang ASDC:

. | CD L AD(ABCD la hinh vuong)
Ta co: = CD L (SAD)

CD L SA(SA L (ABCD))
Vi SD = (SAD) = CD 1 SD
— ASDC L tai D
- D6 dai canh BK va KD:
1 11 1 3

Xét ASBC 1 tai B, ta co: = + - =
' BK’ BC? SB* o (a2} 24°
J6

=BK=—ua
3

Tuong tu Xét ASDC L tai D, ta tinh dugc DK = @ a

- b6 dai canh BD:

Vi ABCD 4 hinh vuéng canh a = BD = a2
- b6 lon gbc gitra (SBC) va (SDC):

Ap dung dinh Iy cos trong ABKD , ta co:

BD’? = BK? + DK* —2BK.DK. cos BKD
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2 2
= 24d° :(gaj +[§a} —2?6a.§a.cosBKD

o 24d° :%az —%az cos BKD

= cosBKD = —% = BKD =120’

Vi géc giira 2 mat phang khong vuét qua 90" nén ((SBC),(SDC)) =180 —120" =60

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: Cho hinh chop SABCD c6 SA vudng goc véi day goc gitra SC 1a day la

A. SBA B. SAC C. SDA D. SCA
Cau 2: Cho hinh chop SABCD c6 ABCD la tr giac déu tdm O va (SAB) va (SAD) cung vudng
goc(ABCD), gbc gitra (SBD)va day la:

A. SCO B. SOC C. SOA D. SCA
Cau 3: Cho hinh chop SABCD cé ABCD la tu giac déu tdm O va SA vudng goc (ABCD), goc
giraSAva (SBD) la:

A. ACS B. SOC C. SCA D. SAC
Cau 4: Cho lang Try ding ABC.A’B’C’, day la tam giac vuodng tai B, goc gitra (A’BC) va day
la:

A. ABA B. AAC C. ACA D. AAB
Céau 5: Cho hinh chép SABCD c6 ABCD la hinh thang vudng tai A va D thoa man
AB=2AD=2CD vaSA L (ABCD). Goi O = AC nBD. Khi d6 géc hgp bai SB va mat phang
(SAQC) la:

A. BSO. B. BSC. C. DSO. D. BSA.

3

. . . |
Cau 6: Cho hinh chdp tir giac déu SABCD c6 canh day bang a, thé tich khoi chdép bang 32

Gocgiita canh bén va mat phang day gan goc nao nhét sau day?

A. 60° B. 45° C. 30° ~ D.70° ‘ 7
Cau 7: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac déu; mat bén SAB nam trong mat phang
vubnggdc véi mat phing déy va tam giac SAB vuong tai S, SA = av/3, SB = a; Goi K I trung
diém cta doanAC. Tinh khoang cach gitra hai duong thang BC va SK theo a:

A a3 B. aV1s c. 2 D. a\15

2 5 J3
Céau 8: Cho hinh chép SABCD c¢6 ¢ay ABCD 1a hinh chit nhat. Tam giac SAB déu va nam trong
matphing vudng goc véi mat phing day (ABCD). Biét SC = 2a+/3 va gdc tao bsi dudng thing
SC va matphiang (ABCD) bing 30°. Tinh khoang cach tir diém B dén mat phiang (SAC).

p 11 g, /66 c.>2 D. Pép én khac
66 11 J66

Cau 9: Cho hinh chop SABCD ¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D, AB = AD =a, CD
= 2a;hai mat phang (SAD) va (SCD) cung vubng goc véi mat phang (ABCD). Canh bén SB tao
Vi matphing day mot goc 60°; goi G 14 trong tdm cua tam giac BCD. Tinh khoang cach tir G
den mat (SBC).

63




Cau 10: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat tam I, c6 AB =a;BC =a+/3 . Goi
H latrung diém ctia Al. Biét SH vudng goc véi mat phang day va tam giac SAC vudng tai S. Khi
do6 khoangcach tir diém C den mat phang (SBD) bang:

A. a5 g, 3aV15 C. —a‘f p, VIS

5 15
Cau 11: Cho hinh chop SABC c6 déy ABC 1a tam gidc vudng tai A, véi AC = % ,BC = a; Hai

matphang (SAB) va (SAC) cung tao véi mat day (ABC) goc 600. Tinh khoang cach tur diém B
tai mat phang(SAC), biét rang mat phang (SBC) vudng goc véi day (ABC).

A3 B.@ c. i D. \/3a
4 4 NG

Cau 12: Cho hinh chép SABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can dinh A, AB =aJ2.Goil la
trungdiém cua canh BC. Hinh chiéu vuéng géc H cua S 1én mat phang (ABC) thoa mén
IA=-2IH . Goc giiraSC va mit day (ABC) bang 60°. Hay tinh khoang cach tir trung diem K
cua SB dén mat phang (SAH).

3a a 4a
A — B. - C. = D. av2
4 2 V2 V2
Cau 13: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, BC =a, ACB = 60°, SA L
(ABC)va M la diém nam trén canh AC sao cho MC =2MA. Biét rang mat phang (SBC) tao vai
mit day motgoc 30° . Tinh khoang cach tir diém M dén mat phing (SBC).
A 203 B. 2 c. 2B
3 2 6 ’
Cau 14: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. Biét SA L ( ABCD ), SC hop

D. bap an khac

v6i matphang (ABCD) mot goc o véi tan o :g , AB = 3a va BC = 4a. Tinh khoang céch tur diém
D dén matphang (SBC).
A 12 g A3 c 1z D. 5a4/3
5 5 J5
Cau 15: Cho hinh chép SABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a; Goi | 1a trung diém canh AB.
Hinhchiéu vubng gbc cua dinh S trén mat phang day la trung diém H cua Cl, goc gitra duwong
thiang SA vamit day bang 60°. Tinh khoang cach tir diém H dén mit phiang (SBC)

A 22 B. \21a C. V21 D. 4/21a
29 5 429

Cau 16: Cho hinh chop SABC c6 tam giac ABC vudng tai A, BC = 2a, Goc ACB bing 60°.
Mat phang(SAB) vuong goc véi mp(ABC), tam giac SAB can tai S, tam giac SBC vudng tai S.
Tinh khoang cachtir diem A téi mp(SBC).

P B. J15a c. % D. 4/15a
29 5 J15

Cau 17: Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac vudng tai C, BC = 2a; Tam giac SAB
vuongcan tai S va nam trong mat phang vuéng goc vai mat day, mat bén (SAC) hop vai mat day
mot géc 60°.Tinh khoang cach tir diém A dén mat phiang (SCI), biét rang | 1a trung diém cua

canh AB.
A2 g, 262 c. 2 D. Pép én khac
6 3 NG
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Cau 18: Cho hinh chép SABC c6 tam giac ABC vudng tai A, AB = AC =g, | 1a trung diém cua
SC,hinh chiéu vuéng goc cua S Ién mat phang (ABC) la trung diém H cua BC, mat phang (SAB)
tao véi dayl géc bang 60°. Tinh khoang céch tir diém | dén mit phing (SAB) theo a:
A Y38 g, V32 c. 2 D. 24/3a
4 3 J2

Cau 19: Cho hinh chép SABC day ABC 1a tam giac vudng cén v6i BA = BC = a, SA = a vuong
goc voiddy. Goi M, N la trung diem AB va AC. Tinh cosin goc giira hai mét phang (SAC) va
(SBC) bang

1 2 3

A = B. — C.— D. bap an khac
4 2 2

Cau 20: Cho hinh lap phuong ABCDAB,C,D,. Goi M, N 1a trung diém caa AD, BB, . Tinh
cosin gochop boi hai duong thang MN va AC, bang

A 5. V2 c. ¥ p. 35
2 3 3 3

Cau 21: Cho hinh chép tir giac déu SABCD c¢6 canh day bang a, tam 0.Goi M va N lan luot Ia
trungdiém ciia SA va BC. Biét ring goc giita MN va (ABCD) bang 60° , cosin goc giita MN va
mat phang(SBD) bang

A V3 5. 2 c. 25 p, Y10
4 . 5 . 5 5
Cau 22: Cho ti dién déu ABCD canh bang a, M 1a trung diém cua CD. Tinh cosin goc gitra AC
va BMbang
A3 5. V3 c B3 p. 3
6 4 3 2

Cau 23: Cho hinh chép tu giac déu SABCD c6 canh day bang a, goc giita canh bén va mit day
biang (0° < ¢ <90°). Tinh tang géc giira hai mat phang (SAB) va (ABCD) theo a bang:

A. J3tang B. 2J2tang C. J2tang D. 3tang
Cau 24: Cho hinh lap phuong ABCDAB,C,D, canh bing a; Goi M, N, P 14 trung diém cac canh
BB,, CD, AD,. Goc giita MP va C,N bang

A. 60° B0’ ~ C.120° D. 150° ﬂ
Cau 25: Cho hinh chép déu SABCD canh day bang a, tdm O. Goi M, N lan luot 1a trung diém
SA vaBC. Biét g6c gitra MN va (ABCD) la 60°. Cosin géc gitta MN va (SBD) Ia:

e . Y10 c.? p. 5
4 ‘ 5 5 5
Cau 26: Cho tir dién déeu ABCD canh bang a, M 1a trung diém caa CD. Tinh cosin goc gitra AC
va BMbang:
A3 g B pB
6 4 3 2

Cau 27: Cho hinh chép SABC c6 mit phing (SAC) vudng goc véi mat phang (ABC), SA = AB
=a, AC = 2a, ASC = ABC =90°. Tinh cosin cua goc giira hai mat phang (SAB), (SBC).

A 33 g, 10 c. Y105 p. 1
35 35 53

Cau 28: Cho hinh chép SABCD, c6 day ABCD la hinh thang vuong tai tai A va B, SA vuong
goc voiday, AB=BC=a, AD=2a, gdc gilra SC va ddy bang 450. Goc giira mat phang (SAD) va
(SCD) bang
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A. 90° B. 60° C. 30° D. 45°
Cau 29: Cho hinh chdp SABQD cé day ABCD la hinh chix nhgit voi AB = 3, AD = avy2, tam
giac SABcan tai S va mat phang (SAB) vubng géc vai mat phang (ABCD). Biét goc gitra mat
phiang (SAC) vamit phing (ABCD) baNg 60°. Goi H la trung diém canh AB tinh cosin cua goc
gitra hai duong thangCH va SD

A. @ B.@ C.ﬁ D. bap an khac
12 4 12
\/_

Cau 30: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 AA' = ,AC = a/2,BC =a, ACB=135". Hinh

chiéu vuodng goc cua C' Ién mat phiang (ABC) trung vé6i trung diém M cua AB. Tinh gdc tao bai
duongthang C'M vai méat phang (ACC' A').
A a=30° B. a =60° C. a=4% D. a=90°

J_

vudng goccua C’ 1én mp(ABC) 1a trung diém caa canh BC. Tinh s6 do goc gitra hai mp(ABC) va
(ACC’A).
A. a=30° B. a =60° C. a =45 D. a=90°
Cau 32: Cho ti dign ABCD c6 AD=AC=a+/2, BC=BD=a; Khoang cach tir B dén mat phang
(ACD)bing %. Tinh géc giira hai mat phang (ACD) va (BCD), biét thé tich cua khéi ti dién
3\/_
27
A. 60° B. 120° C. 45° D. Ca A,B,C déu sai
Cau 33: Cho lang try dtng ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac canAB =AC = a, BAC =120°,
BB' =a, | 1a trung diém cua CC’. Tinh cosin goc gitra (ABC) va (AB’T")?
2 3 3 \5

A — B.\[= C.— D. —
2 10 2 3

Cau 34: Cho hinh chép SABCD, day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, SA vudng goc vai
matphang (ABCD), AB = BC =a, AD = 2a; £(SC;(ABCD))=45° thi goc giita mat phang
(SAD) va(SCD) bang:

Céu 31: Cho lang tru ABC.A’B’C’, AB =2a, AC =a, AA’= a , BAC =120° . Hinh chiéu

A. 60° B. 30° C. arccos[?j D. 45°
Cau 35: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh bang a; Tinh theo a khoang céch giita A’B
vaB’D. Goi M, N, P lan lugt la trung diém BB’, CD, A’D’. Goc gitta MP va C’N la:
A. 30° B. 60° C. 90° D. 45°
Céau 36: Cho hinh chop tam giac SABC cé day la tam giac déu canh 2a, c6 SA vudng goc vai

a’\3
2

A. 60° B. 30° C. 45° D. Pap an khac
DAP AN

(ABC).Dé thé tich caa khdi chop SABC la thi géc giita hai mat phang (SBC) va (ABC) la

1D |2C |3A |4A |5C |6B |7A |8B |9C |10C |11A |12B | 13A | 14A | 15C

16D | 17B | 18A | 19A | 20B | 21C | 22A | 23C | 24B | 25C | 26A | 27C | 28C | 29A | 30B

31C | 32C | 33D | 34A | 35C | 36D
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> CAC BAI TAP VE HINH LANG TRU
+ Dang 1: C4c bai toan vé ling tru ding
Phwong phap:
Nam virng céc kién thic sau:

- Hinh lang try ding la hinh lang tru c6 cac canh bén vubéng goc véi day, do do canh bén ciing
chinh la duong cao cua lang tru.

Ve ~ Y 7 N ~ A by Py z r.. /4 C
- Cac mat bén la cac hinh chir nhat va vudng goc véi day. ,
- Khi ddy 1a tam giac du thi lang tru duoc goi 12 lang tru A ! B
tam gidc deéu. i
- Khi day la hinh vuong thi lang tru dugc goi lalang tru ti !
giac deu. v ‘ !
- Cong thtrc tinh thé tich: Bang dién tich day nhan cao JPral g
V:Sdéy'h Aa"l" ol B’
Lang tru dtmg
*Luuy:
- Hinh hgp chir nhat 1a hinh lang try ding c6 day 1a hinh chir nhat.
- Hinh lap phuong 12 hinh ling tru ding tat ca cac mat I hinh vudng.
D
C
D C .
1 1
1 A 1
1
: .
1 ! 4
1 1
o B— S IS S— o
Aa 6 B, A .r.[, : B’
Hinh hop chit nhat Hinh lap phuong

VI DU: (vi du chira lang try tam gi4c, t giac, lang tru tam giac déu, t gide déu, hinh hop chir
nhat, hinh thoi...canh, khoang cach va gdc)

Vi du 1: Cho ling tru dimg tam gidc ABC A’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng can tai A, biét
rang chiéu cao ling try 1a 3a va mit bén AA’B’B c6 dudng chéo l1a 5a. Tinh thé tich lang try.

- B6 dai canh AB:

Xét AAA'B L tai A, ta co: <
AB=+AB - A'A’ = \/(5a)* —(3a)’ =4a A : B’
- Dién tich day ABC: !
Vi AABC L cén tai A nén ta co: !
Supc = % AB.AC = %4(1.461 =84’ 3a /L Sa
- Thé tich lang tru ABC A’B’C’: 0 T
Viseane =SapcAA' =8a" 3a =244’ R R : g
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Vi du 2: Cho ling tru tam gidc déu ABC A’B’C’ ¢6 khoang céch tir A dén mat phang (A’BC)
bang a va AA’ hop véi mit phing (A’BC) mot goc 30 . Tinh thé tich lang tru.

Goi M la trung diém cua BC, H 1 hinh chiéu cua A 1én A’M

- Xac dinh khoang cach tu A toi mat (A’BC): c
5 {BC 1L AA'(AA' L ABC) | /\
Ta co: _=BC L(AAM) N | .
BC L AM(AABC déu) ;
Vi AHC (AA’M)=> BC L AH(1) =
Ma AH L A’M (2) nén tir (1) va (2) ,\ﬁ
= AH L (A’BC) a N
= AH=d(A(ABC))=a /TR
- Xéc dinh goc gita AA’ va (A’BC): e N [

Vi AH L (A’BC) = A’H 14 hinh chiéu ciia AA’ 1én (A’BC)

[ [ _ [ ] _ 1 _ © = D(.A) dai C@.nh AB
= (AAL(ABO) = (AALAH) = AAH =30 Vi AABC déu nén ta co:

- Puong cao lang truy ABC A’B’C’: B YJAM 4
; ' i 8- AM=—AB=>AB=—+=—=—a

Xét AAA'H 1 tal H, ta co: > % 3
A= AH a5 - Dién tich day ABC:

sinAA'H  sin30 B, BaY a3,
- Do dai canh AM: SABC:TAB =T'(§ J —T9 ¢
Xét AAA'M Ltai A (AA’ L (ABC)), ta co: - Thé tich ling tru ABC A’B’C’

, . 3 243

AM =AA'tan30 = 2a§ = Tfa Viseape = Sape-AA' = %az.za = %(f

Vi du 3: Cho lang try ding ABCD A’B’C’D’ ¢6 day ABCD la hinh vudng va BD’=a. Tinh thé
tich lang try biét ring BD” hop véi day mot goc 60 .
Huong dén:

- Xac dinh goc gitra BD’ va (ABCD):
ViDD’ 1 (ABCD) = BD la hinh chiéu cua BD’

len ABCD .

= (BD',(ABCD)) = (BD',BD) = DBD' =60

- Pudng cao cua ling try ABCD A’B’C’D’ va do dai BD:
Xét ADBD' L tai D (DD’ L (ABCD)), ta co: ) C

DD'=BD'sin DBD' = asin60” = ? a A

BD = BD'cos DBD' = acos60° =%a

D \
- B¢ dai canh AB ctia day ABCD: gzenenes S S C
x h‘\_‘_ \\“
TaCé:BD:AB\/EZAB:%:ga A e i ‘("l:\B
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- Dién tich day ABCD:

2
22 )
Sy =AB* =| =g | ==d°
ABCD ( 4 2
- Thé tich lang tru ABCD A’B’C’D’:
1,3 B
VABCD ABCD T SABcD'DD - g a2_7a - E 613

Vi du 4: Cho lang tru ding ABCD A’B’C’D’ ¢6 day ABCD Ia hinh thoi canh a va géc nhon A=
60" . Tinh thé tich lang tru biét ring mat (BDC”) hop véi day ABCD mét goc 60 .

Goi O=BDNAC
- Xac dinh goc gitra (BDC’) va (ABCD):

Ta co: D’ C:
BD L OC(1)(ABCD 1a hinh thoi) |
N — BD L (COC) , | o
{BD 1 CC'(CC' L (ABCD)) A ! =/
Vi OC' © (COC") = BD L OC'(2)
Ta lai ¢6: (BDC')~(ABCD) = BD (3) L
Tir (1),(2) va (3) tasuy ra: DL:’_’:____"_’,____ S
((ABCD),(BDC")) = (CO,CO) = COC' = 60’ 7 \:::e,;\ﬁ@- Y
- D6 dai canh AC: Al e

Xét AAOB L tai O, ta co:

AO = AB.cosOAB = AB.cos DAB

B3

:>AC:2AO:2.?3a:«/?_>a

=acos30 :—3a
2

- B¢ dai duong cao CC’ cua lang tru:
Xét ACOC' _Ltai C, taco:

B

CC =0CtanCOC' = AOtanCOC' = 7 a.tan60” = % a

- b6 dai canh BD:

Tacd AABD can tai A c6 BAD=60 = AABD déu=BD=a
- Dién tich day ABCD:

1 1 \/_ 2
ABCD = 2 \/_ _2
- Thé tich lang tru ABCD A’B’C’D’:
B L3 33
Vo amen = Sapep-CC = Taz.ia - 4 a’
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BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Cho(H) lang try ding ABCA’B’C’ day la tam giac tam giac vuong can tai B, AC= a2
biét gdc gitra A’B va day bang 60°. Thé tich cua (H) bang:

3 3 3
A. 33° B. \/ia C. Jia D. Jia

Cau 2: Cho(H) liang try dimg ABCA’B’C’ day 1a tam gi4c vudng can tai B, AC= a+/2 biét goc
gitta(A’BC) va day bang 60° Thé tich cua (H) bang:

3 3 3
A. \6a’ g, V3 c 2 p, Y32
6 2 3
Cau 3: Cho lang tru ding ABCA’B’C’ ¢6 day ABC vudng can tai B ¢c6 AB = %. Biét A’C=a

va A’Chop véi mit bén (AA’B’B) mot goc 30°. Tinh thé tich lang tru

3 3 3 3
A J2a B J6a c 27a D. J2a
12 4 8 4

Cau 4: Cho lang tru dimg tam giac ABCA’B’C’ c6 day ABC la tam giac vudng can tai B véi
BA = BC= a, biét (A’BC) hop véi day (ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich ling tru

3 3
A. Jia B. ‘Eza c. /62’ D. /63’

Céu 5: Cho lang tru ding ABC. A’B’C’c6 day ABC la tam giac vuong tai B. AB = 23, BC = a,
A A’=2a+/3. Tinh theo a thé tich khéi lang tru ABC. A’B’C’.

3 3
A. Zfa B. ‘/ia C. 4/33° D. 4333

CAu 6: Cho lang tru dang ABC A’B’co day ABC la tam giac déu canh % . Géc gitra mat (A’BC)

vamit day 1a 45°. Tinh theo a thé tich khdi lang tru ABC. A’B’C".
3 3 3

a B.2 c.L D. Dép 4n khac

48 24 72
5 i , e 4 IR a2
Cau 7: Cho lang tru dtng ABC. A’B’C’c6 day ABC la tam giac deu canh 3 GOc gitra canh

C’Bvamit day 1a 30°. Tinh theo a thé tich khéi lang try ABC. A’B’C".
a2 a*\2 a2 a2
B. C. D.
27 54 9 3
Cau 8: Cho lang tru dung ABCA’B’C’ ¢6 day l1a tam gidc vuéng tai A, AC=a, £ ACB =600 .
Duongchéo BC” clia mt bén (BCC’B’) tao véi mét phang (AA’C’C) mot goc 30°. Tinh thé tich
cua khoi langtru theo a

A

3 3 3
A. 63 B. “’éa C. 2f§a D. 4{?&

Cau 9: Cho lang tru dting ABC. A’B’C’c6 day ABC la tam giac vudng tai B. AB = ay/2, BC =
3a. GAc giira canh AB va mit day 1a 60°. Tinh theo a thé tich khéi lang tru ABC. A’B’C’.

3
A. 2./3a° B. 3./3a° C.ﬁTa D. /3a°

Cau 10: Cho liang tru dimg ABCA’B’C’ day 1a tam giac vudng can tai B, AC = a+/3, biét goc
gitta(A’BC) va day bang 60°. Thé tich khéi lang tru bang:
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3 3 3
A 272 g 922 c. &6 D. Dip 4n khac
8 8 7
Cau 11: Cho ABCA’B’C’ day la tam giac déu canh Z?a. Goc giita (AB’C’) va ddy 1a 45°. V,; 1a
3
A. % B. 24/3a° C. J6a® D. J3a°
Cau 12: Cho lang tru XYZ. X’Y’Z’ day tam gidc déu. XY =a, XX’ = av/2. V,; =?
3 3
A. 62’ B.Z% C. */ia D. 2./3a°

Cau 13: Cho lang tru dimg ABCA’B’C’ c6 day ABC la tam giac vudng tai A, AB = a, BC = 2a,
mat bén/,\CC’A’ la hinh vuong. 9GQi M, N, P lan luot 1a trung diém cua AC, CC’, A’B’ va H la
hinh chiéu caaA 1én BC. Tinh thé tich khoi chop A’. HMN

3 3 3
A */,:_; B. % C. 3*526‘ D. Pép én khéc

Cau 14: Cho khoi lang tru dimg tam giac ABCA’B’C’ ¢6 thé tichbing V. M,
N lan lugt 14 trung diém BB’ va CC’. Thé tich ciia khoiABCMN bang:

AL B. ~ c. 2 p. ¥
2 3 3 4

Cau 15: Cho lang try ding ABCDA’B’C’D’ véi day ABCD 1a hinh vuéng.
BD’ =2ava AB =a; TinhV

3
A28 B. /3a° C. 243° D.2&

Cau 16: Cho lang try dung XYZT. X*Y’Z’T’. Canh bén XX’ = 2a va khoang cach d(T;(XZT’))=
a; Tinhthé tich lang tru

3
A 163a B. J2a° C. 243" D. Pép an khac

Cau 17: Cho hinh lang tru ding ABCDA’B’C’D’. Pay 1a hinh chit nhat ABCD c6 AB = a va
BC =2AB,goc BCB’ bang 30°. Tinh V,;

3 3
A. 4a3ﬁ B. a%\3 C. a2 D%
2

Cau 18: Cho lang tru ding ABCDA’B’C’D. bay ABCD la hinh chit nhat c6 CD =ava S :a?.

Gocgiita B’D va (ABCD) bang 45°. Tinh V,;

3 3 3
a5 B.[& c 223 D. a’\8
4 2 3
Cau 19: Cho lang tru dimg ABCDA’B’C’D’ day ABCD 1a hinh thoi canh a\3 . Goi O Ia giao

diém haiduong chéo, OC’ tao véi mp (A’B’C’D’) mot goc 60° va CC’ = 2a. Tinh thé tich khoi

lang truy.
a’\5 c 8a’\5
3 -3
Cau 20: Cho hinh hop dimg ABCDA’B’C’D’, ¢6 day la hinh thoi canh bing a va BAD =60°.
Goi M, N lan luot la trung diém cua CD va B’C bict rang MN vudng goc véi BD’. Tinhthé tich
khoi hop ABCDA’B’C’D’

A

A. 4a°\5 B.

D. Dap an khac
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3 3 3 3
a'\3 B.3% .2V p, 26
6 6 4 4
Cau 21: Cho hinh lang try dimg ABCDA’B’C’D’ ¢6 ddy 1a hinh thoi canh a, BAD = 60°, AC* =
2a. Goi0 = AC nBD,E=A"'C nOC". Tinh thé tich lang tru ABCDA’B’C’D’ 1a:
3 3 3
A a'3\3 B.?% c.2 f D.2 f

A.

Cau 22: Hinh lang tru déu Ia:
A. Lang try dung co6 day la da gidc déu
B. Lang tru c6 day 1a tam giac déu va céc canh bén bing nhau
C. Lang tru c6 day la tam giac déu va canh bén vudng goc voi day
D. Lang tru c6 tat ca cac canh bang nhau
Cau 23: Cho (H) 1a khéi lang try dimg tam giac déu cd tat ca cac canh bing a . Thé tich cua (H)

bang:
3 3 3 3
AL g &3 3B p, &3
2 2 4 3.
Cau 24: Cho lang try tam giac déu ABCA’B’C’, canh day bang a; Goi M, N, I lan luot Ia trung

diémcua AA’, AB, BC; goc giita hai mat phiang (C’Al) va (ABC) bang 60°. Tinh theo a thé tich

khdi chGpNAC’I
3 3 3
A. 32a%3 B.& c.2 V3 e
32 32 4

Cau 25: Cho liang tru déu ABCDA’B’C’D’. ABCD 1a hinh vudng canh va BD’ = a; Goc giira
BD’ va(AA’D’D) bang 30°. Tinh thé tich lang try
a’\/8

3
a f B. a° C. a%\8 D.%

Cau 26: Cho ABCDA’B’C’D’ 1a lang try déu. Pay 1a hinh vuéng ABCD, gbc giita mp (ACD”)
va mp(ABCD) la 45°. Tinh thé tich lang try, biét AA’ = 2a.

3 3 3
A. 168° B2 f C.% D. 4a3ﬁ

C&u 27: Cho lang tru ABCDA’B’C’D’. Pay ABCD la hinh vuéng tdm O. c6 OA’ = a va OA’
hop v&i(ABCD) mét goc 60°. V,, =?

3 3
A 23 B. 2a°\3 C. a%\8 p. 423

4 3
Cau 28: Cho lang tru dimg ABCA’B’C’c6 day ABC la tam giac déu canh a; BC’ hop véi mp
(ABB’A’) mot goc 30°. Tinh V,; .

A

3 3 3
a'6 B.2& C. a2 D&

4 5 9
Céu 29: Cho lang tru dung ABCA’B’C’ day 1a tam giac déu canh 2a; BC” hop véi day goc 30°.
Tinh thétich

3
A. 23° g 2V6 C. a%\8

4
3a°\f3
8 r 2
Cau 30: Cho khoi lang tru ABCDA’B’C’D’ ¢6 thé tich 36cm>.Goi M la
diém bt ky thuoc mat phang ABCD. Thé tich khéichop MA’B’C’D’ la:
A. 18cm?® B. 12cm?®

A

D.
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C. 24cm® D. 16cm®

Cau 31: Cho lang tru déu ABC.A'B'C'. Biét rang géc giira (A'BC)va (ABC)Ia 30, tam giac
A'BC c6 dién tich bang 8. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C' Ia.
A. 33 B. 8V2 C.8\3 D. 8

Cau 32: Hinh hop chir nhat ¢6 3 kich thudc a, b, ¢ thi duong chéo d c6 do6 dai la:
A. d =+va?+b?+c? B.d =+a?+2b?—c?
C.d=+2a%+b?—c? D.d =+/3a2 +3b% — 2

Cau 33: Cho ABCDA’B’C’D’ 14 hinh hop chit nhat, chiéu dai 2a, chiéu rong a, chiéu cao laa 3.
Tinh V

3
A. 2a° B.a° C. 2a°\3 D.%

Cau 34: Cho ABCDA’B’C’D’ 1a hinh hop chir nhat, chiéu dai a3, chiéu rong 1a a, AD’ hop
day goc30°. Tinh V
3

A. a3 B. a° c.% D. a%J15
Cau 35: Cho biét thé tich cua mot hinh hop chit nhat 1a V, day 1a hinh vudng canh a; Khi do dién
tichtoan phan cua hinh hop bang
A. v B. v C. il D. Dap an khac
a a a
Cau 36: Hinh hop dung ABCDA’B’C’D’ c¢6 day 1a mét hinh thoi véi dién tich S . Hai duong
chéoACC’A’ va BDD’B’c6 di¢n tich lan luot bang S,,S,. Khi d6 thé tich caa hinh hop 1a ?

A ,/2818283 B S;4/S,S; c ,/3818283 5 ,/818283
' 3 ' 3 ' 3 ' 2

Cau 37: Buong chéo cua mot hinh hop chir nhat bang d , goc giira duong chéo cua hinh hop va

mat daycta né bang « , géc nhon gitra hai duwong chéo caa mat day bang £ . Theé tich khoi hop

d6 bang:

A %d"’coszasinasinﬂ B. %d"’coszacowsinﬂ

C. d®sin’ acosasin S D. %de’coszasin asin

Cau 38: Cho hinh hép ABCDA’B’C’D’ ¢6 day la mot hinh thoi ‘vé hai mat chéo ACC’A’,
BDD’B’ déuvuong goc voi mat phang day. Hai mat nay c dién tich lan luot bang 100 cm?
, 105 cm2 va cat nhau theomot doan thang c6 d6 dai 10 cm. Khi d6 thé tich caa hinh hop dé cho
la

A. 2255cm?. B. 425cm”°. C. 235./5cm’. D. 525cm°.

Cau 39: Cho hinh hép ABCDA’B’C’D’ ¢6 day 1a hinh chit nhat véi AB= /3 , AD=+/7 . Hai
mit bén(ABB’A’) va (ADD’A’) lan luot tao véi day nhitng goc 450 va 600. Tinh thé tich khoi
hop néu biét canhbén bang 1.

A.3 B.6 C.9 D. Dap an khac
Cau 40: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’, trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao dung. Ti s6 thé tich
cuacua khéi te dien ACB'D' va khdi hop ABCD.A'B'C'D' bang ?
AL B. 1 cl p. 1

6 2 3 4
Cau 41: Nguoi ta mudn xay mot bon chira nuéc dang khéi hop chix nhat trong mot phong tam.
Biét chiéu dai, chiéu rong, chiéu cao caa khéi hop d6 1an luot 12 5m, 1m, 2m. Biét mdi vién gach
c6 chiéu dai 20cm, chiéu rong 10cm, chiéu cao 5cm. Hoi ngudi ta st dung it nhat bao nhiéu vién
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gach dé xay bon do va thé tich thuc cua bon chira bao nhiéu lit nuéc? (Gia sir luong xi ming va
cat khong dang ké )

A. 1180 vién, 8820 lit B. 1180 vién, 8800 lit / %
C. 1182 vién, 8820 lit D. 1180 vién, 8280 lit ram -
Cau 42: Cho ABCDA’B’C’D’ 1a hinh 1ap phuong canh a; Tinh V T L 77777 '
3 3 2m 2
A a° B.& c.ZL /
2 3 P
D. 3a°

Cau 43: Cho ABCDA’B’C’D’ 13 hinh 1ap phuong AC = 52 . Tinh V
A. 120 B. 125
C. 110 D. 225
Cau 44: Cho hinh lap phuong ABCDA’B’C’D’ ¢6 D’B = av/3.
Tinh thé tich khéi lap phuong

A. a*\15 B. % C.a’ PN . ’
3 4’ - 3//
D. 2%
5

Cau 45: Cho hinh 13p phuong ABCDA’B’C’D’. 1 1a trung (jiém BB’. Mat phang (DIC’) chia
khoi lap phuong thanh 2 phan c0 ti so thé tich phan bé chia phan lon bang:

AL B. -~ c. 2 p. L
3 17 14 q 2
Cau 46: Cho hinh lap phuong ABCDA’B’C’D’. Mat phang |3 o
BDC’chia khéi 1ap phuong thanh 2 phin c6 ti s6 thé tich phan b¢ |, 7
chia phan Ién bang: 5 ‘[
Al B. 1 c.t p. L
2 5 3 4 T L / c
DAP AN: | ’

1B | 2C | 3A | 4B | 5D | 6C | 7B | 8A | 9B | 10B | 11A | 12C | 13C | 14B | 15A

16A | 17A | 18A | 19C | 20B | 21C | 22A | 23C | 24B | 25A | 26A | 27TA | 28A | 29A | 30B

31C | 32A | 33C | 34A | 35C | 36D | 37A | 38D | 39A | 40C | 41A | 42A | 43B | 44C | 45B

46B

+ Dang 2: Hinh lang try Xxién

VI DU:

Vi du 1: Cho hinh lang tru ABC A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam giac déu canh bang a. Piém H la
hinh chiéu vuéng goc cia A’ xuéng mit (ABC) la trung diém cia AB. Mit bén (AA’C’C) tao
véi day mot goc bang 45" .Tinh thé tich caa khdi lang tru.

Goi M 13 hinh chiéu cua H 1én AC.
- Xéc dinh géc giita (ACC’A”) va (ABC):

., |AC L A'H(A'H L (ABC))
Ta co: = AC L (A'MH)

AC L MH (1)
Ma A’Mc (A’MH) = AC L A'M(2)
Ta lai c6: (ACCA')"(ABC) = AC (3)
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Tur (1),(2) va (3) tasuy ra: C’
((ACC'A"),(ABC)) =(A'M,MH) = A'MH = 45" '
- b6 dai canh MH:

Xét AAMH 1 tai M, ta co:

MH = AHsin MHA = %smw = ?a
- Puong cao A’H cua lang tru:
Xét AA'HM L tai H (A’H L (ABC)) c6

A'MH =45

B

= AA'HM L cén tai H :>MH=A’H=Ta
- Dién tich day ABC:

B B
Sipe =——AB =—a’
ABC 4 4
- Thé tich ling truy ABC A’B’C’:
\/' J_ 3
Viscawe =SascAH= a ==—a
16
*Luuy:

Mudn xdc dinh mat phang vuong goc véi a khi c6 b vudng goc véi a, ta chi can dung dogn
vudng goc ¢ tur b téi a. Khi do mat phang qua b va ¢ sé vudng goc vai a.

Vi du 2: Cho lang try xién ABC A’B’C’ ¢6 day la tam giac déu canh a. Hinh chiéu cia A’ xudng
(ABC) la tam O duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Tinh thé tich lang tru biét AA’ hop V6i
day mot goc 60°.

Goi M,H lan luot la trung diém caa AC va BC; O 1a giao diém caa BM va AH.
Vi AABC déu nén O 1a tam duong tron ngoai tiép AABC .

- Xac dinh goc gitra AA’ va (ABC):

Ta c6 A’O L (ABC)=>AO la hinh chiéu ciia AA’ trén (ABC)

= (AA,(ABC)) =(AA',A0) = A'AO =60

- B0 dai canh AH:
Vi AABC déu = AH la duong cao

N

AH——AC—

- b6 dai canh AO:
ViO Iatrong tam AABC
B,

243
3°2 3

- BPuong cao A’O cua lang tru:
Xét AA'OA Ltai O (A’OL (ABC)), ta co:

AO——AH—
3

A'O=AOtan A'AO = ?atan600 =a
- Dién tich day ABC:

B B,
s =g
ABC = 4 a
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- Thé tich ling tru ABC A’B’C’:

B, B,

AO=—a .a=—a
4

Viscawe = SABC

CJ

Vi du 3: Cho hinh hop ABCD A’B’C’D’ ¢6 AB=a,AD=b,AA’=c ; BAD =30 va biét canh bén
AA’ hop véi ddy ABCD mét goc 60°. Tinh thé tich lang try.
Huwéng ddn:

Goi M, H lan luot I hinh chiéu cua D va A’ 1én AB va (ABCD)
- B dai duong cao A’H cua lang tru:
Xét AA'AH 1 tai H (A’H L (ABCD)), ta cd:

B3

A'H = AA'sin A'AH = ¢sin60” = > ¢

- Buong cao MD cua hinh binh hanh ABCD:
Xét AAMD 1 tai M, ta co:

MD = ADsin DAM = bsin 30’ =%b

- Dién tich day ABCD:

S s = MD.AB = %ab
- Thé tich ling try ABCD A’B’C’D’:

L1 BB
VABCD ABCD SABCD A'H= 5 ab. 7 c= T abc

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Cho ling tru xién ABCA’B’C’ day ABC la tam giac déu canh a, biét canh bén 13 ay/3 va
hopvéi ddy ABC mot goc 60°. Tinh thé tich ling tru.

3
A. 3a8‘/§ B. a°\2 C. 2a%\3 D. a®\8

Cau 2: Cho lang try xién ABCA’B’C’ ¢6 day la tam giac déu canh a; Hinh chiéu AA’ xudng
ABCtring véi trung diém H cua BC. Goc giira AA’ va (ABC) bang 60°. V,; =?

3 3 3
33 B2 C. 2a°\3 D.2
8 5 9 ’
Cau 3: Cho lang tru xién tam gidc ABC A'B'C' c6 ddy ABC la tam gidc deu canh 2a; Hinh chieu
cuaA' xuong (ABC) la tam O duong tron ngoai tiep tam giac ABC biét AA' hop vai day ABC

mét géc 60°.Tinh thé tich lang tru.

A

3 3 3
A. 2a°3 B.% C.Z% D. 338‘5
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Cau 4: Cho lang try ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, dinh A’ ¢6 hinh chiéu trén
(ABC)nam trén duong cao AH cua tam giac ABC biét mat bén (BB'C'C) hop véi ddy ABC mot
g6c 60°. Tinhthé tich lang try.
3 3 3 3
32’3 B 22 c. &6 D, 28°V3
8 3 4 3
Cau 5: Cho hinh liang try ABCA’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a; Hinh chiéu vuéng
g6c cuaA’ xudng (ABC) 1a trung diém cua AB. Mit bén (ACC’A’) tao véi day goc 45°. Tinh
thé tich khdi langtru nay
3 3 3 3
AR g &3 c. 288 p. 2
16 3 3 16

Cau 6: Cho ling tru ABCDA1B1C1D1, day 1a hinh chit nhat, AB = a, AD=a«/3 . Hinh chiéu
vudnggoc cua Al trén mp(ABCD) triing véi giao diém cua AC va BD. Goc giita (ADD1A1) va
(ABCD)bang 60°. Tinh thé tich khéi ling tru ¢4 cho.
3 3 3
A. 3333 B.%a c.2 f D.2 f

Cau 7: cho hinh lang tru ABCA’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac vuong tai B; AB =a, ACB=30°;
M latrung diém canh AC, goc gifra canh bén va mit day cua lang try bang 60°. Hinh chiéu
vubng gbc cuadinh A’ 1én mp(ABC) la trung diém H cua BM. Tinh theo a thé tich khoi lang tru
ABCA’B’C’
3 3 3

A. 32°\3 B%a c.2 f D. 3a4*/§
Cau 8: Cho lang tru ABCA1BIC1 c6 day ABC la tam giac vuong tai A, AB = 2, BC = 4. Hinh
chiéu vubng goc cua diem Al trén mat phang ( ABC) trung véi trung diém cua AC. Géc gitrahai
mat phang (BCC,B,)va (4BC) bang 60°. Tinh thé tich khdi lang tru d& cho

3 3 3

A. 32°\3 B.% c.2 f D. 3a4*/§
Cau 9: Cho hinh lang tru tam giac ABCA'B'C', day ABC la tam giac vudng can tai B; AB = a;
Hinhchiéu vudng gdc cia diém A' 1én mp(ABC) 1a diém H thudc canh AC sao cho HC = 2HA.
Mit bén(ABB'A") hop vai mat day (ABC) mot goc bang 60°. Tinh theo a thé tich caa khdi ling
tru ABCA'B'C'

A

3 3 3
A. 32°\3 g &3 c &3 p, &8
3 6 4
A ) a\/10 0 pir ik
Cau 10: Cho lang try ABCA’B'C’, AB = 2a, AC = a, AA’= ==, BAC=120". Hinh chiéu
vudng goccia C’ 1én mp(ABC) 1a trung diém cua canh BC. Tinh thé tich khéi ling tru
ABCA’B’C’
3 3 3
A.32°\3 B.% c.2 f p.2 f

Cau 11: Cho hinh ling tru ABCA’B’C’ c¢6 day ABC la tam giac vudng tai A va ABC =30°.

Biét M 1a trung diém ciia AB, tam gidc MA’C déu canh a va nam trong mot mat phang vuéng

g6c voi mat phang day hinh ling try. Tinh theo a thé tich khéi ling tru ABCA’B’C’

a3 8.2 c &V p &3
7 7 6 4

Céau 12: Cho hinh lang tru tam giac ABCA'B'C' ¢c6 day ABC 1a tam giac vudng can tai B; AB =

a; Hinhchiéu vudng gdc cua diém A' Ién mit phang (ABC) 1a diém H thudc canh AC sao cho HC

A
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= 2HA. Matbén (ABB'A’) hop véi mit day (ABC) mot géc bang 60°. Tinh theo a thé tich cua
khoi lang truABCA'B'C'
3 3 3 3
N g &12\3 c. &V p &3
NE) 3 6 4
Cau 13: Cho hinh lang tru ABCDA' B 'C' D' ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén AA’
= a,hinh chieu vudng goc cua A’ trén mét phang (ABCD) tring véi trung diem | cua AB. Goi K
la trungdiém cua BC. Tinh theo a thé tich khoi chop A'. IKD
a*\3 B a*a3 c a2 b a*\3
16 15 ' 16 4
Cau 14: Cho lang tru ABCA'B'C' c6 d6 dai canh bén bang 2a, day ABC 1a tam giac vuéng tai A,
AB =a, AC =a+/3 va hinh chiéu vudng gdc cia dinh A’ trén mat phing (ABC) la trung diém cua
canh BC.Goi V la thé tich khoi chop A'. ABC va M la cosin cua goc giita hai duong thang AA,
B'C' tinh theo a;Khi d6 V va M két qua lan luot la

A.

3 3
A'V:ﬁvM:g B.sta\/gyM :g
2 3 5 7
3 3
C.V=@,M=i pv=2 m=1
12 16 2 4

Cau 15. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" c6 tat ca céc canh déu bang 2a, day ABCD la hinh
vuong. Hinh chiéu vudng goc caa dinh A' trén mat phang day tring vai tdm cta day. Tinh theo
a thé tich V caa khéi hop da cho.
3 3
4a3ﬁ. B.V =8%. C.V =8a°. D.V =4a°\/2.
Cau 16. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢c6 d¢ay ABCD Ila hinh vudng canha, canh bén
AA'=a, hinh chiéu vudng goc cia A' trén mat phang (ABCD) tring véi trung diém H cua
AB . Tinh theo a thé tich V cua khéi lang tru da cho.
3 3
a
B gy @B
6 2
Cau 17. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vudng céan tai B va
AC =2a. Hinh chiéu vudng goc cia A' trén mat phiang (ABC) 1a trung diém H cua canh
AB va A'A= a’\/E. Tinh thé tich V cua khdi lang tru da cho.
a’\J6 a’\J6
. C\V = .
6 2
Cau 18. Cho lang try ABC.A'B'C' ¢6 d¢ay ABC la tam giac déu canh a. Hinh chiéu vudng
goc ciia diem A’ lén mat phang (ABC) triing véi tdm O cia duong tron ngoai tiép tam giac
ABC, biét A'O=a. Tinhthétich V cua khdi lang tru da cho.
3 3 3 3
R VI SV DV =2
12 4 4 6
Cau 19. Cho hinh ling tru S.ABCD c¢6 day 14 tam giac déu canh 2a/2 va A'A=a+/3. Hinh
chiéu vudng goc cia diem A’ trén mat phang (ABC) tring véi trong tam G cua tam giac
ABC . Tinh thé tich V cua khéi ling tru di cho.

a 2a’ 3

AV ==, B.V =—. cv=2 D.V =2a°.
2 3 6

AV =

a3

AV = c.V =a D.V =3

AV =a’/3. BV = D.V =2a%/2.

AV =
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Cau 20. Tinh thé tich V cua khdi lang tru ABC.A'B'C" ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A,
AB=AC =a.Biétraing AAA=A'B=A'C=a.
a’\2

3 3 3
av_& gy @B a2
5 4 4 12

Cau 21. Cho lang tru ABC.A'B'C"' ¢6 day ABC la tam giac vuong tai B, AB=1, AC =2;
canh bén AA'=+/2. Hinh chiéu vudng goc ciia A' trén mat day (ABC) tring véi chan dudng
cao ha tir B cua tam giac ABC. Tinh thé tich V cua khdi lang tru da cho.

J21 J21 J7 321

AV=—— B.V=——. CV=—-. DV=——.
4 12 4 4

Cau 22. Tinh thé tich V cua khdi ling tru ABC.A'B'C’ biét thé tich khdi chép ABCB'C’ bang
2a°.
3 5a° 3 3
AV =6a’. B.V :T' C.V =4a’. D.V =3a’.

Cau 23. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 12cm?. Tinh thé tich V cua khdi t
dien AB'CD'.

AV =2cm®.B.V =3cm®. C.V =4cm’, D.V =5cm®,
Céau 24. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 ¢ay ABCD Ia hinh chix nhat tam O va AB=a,
AD =a+/3; A'Ovubng goc véi déy( ABCD). Canh bén AA' hop véi mit day (ABCD) mot

goc 45°. Tinh theo a thé tich V cua khéi lang tru da cho.
3 3 3
af. B.V:af. C.V:a;/g. D.V =a’\/3.
Cau 25. Cho hinh lang try ABC.A'B'C" ¢6 day 1a tam gidc déu canh ¢ d¢ dai bang 2. Hinh chiéu
vudng goc cua A’ Ién mat phang ( ABC) triing véi trung diém H cua BC . Géc tao bai canh bén
AA' v6i mit day 1a 45° . Tinh thé tich khdi tru ABC.A'B'C".
J6 G

AV =3. B.V =1. CV=—. DV =—.
8 24

Cau 26. Cho hinh ling tru tam giac ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai A, canh
AC =242 Biét AC’ tao véi mit phing (ABC) mot géc 60° va AC'=4. Tinh thé tich V
caa khéi da dien ABCB'C’.
8 16 8\/3 163
3 3

AV =—. BV =—. CV=—— D.V =
3 3
Cau 27. Tinh thé tich V caa mot khéi lang try biét day co dién tich S =10cm?, canh bén tao

AV =

véi mit phing day mot goc 60° va do dai canh bén bang 10cm.
AV =100cm®. B.V =50/3cm®. C.V =50cm®.  D.V =100/3cm®.
Cau 28. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢c6 d¢ay ABCD la hinh thoi canh a, tam O va
ABC =120°. Goc giita canh bén AA’ va mat diy bang 60°. Pinh A’ cach déu céc diém
A, B, D. Tinhtheo a thétich V cua khoi lang tru da cho.
AV =3—;3. B.V = asf. CV= asf.

D.V =a\/3.
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Cau 29. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’' c6 day ABCD Ila hinh thoi tim O, canh a, géc
ABC =60°. Biét ring AO L (ABCD) va canh bén hop véi day mot géc bang 60°. Tinh thé
tich V cua khdi da dien OABC'D'.

3 3 3 3
Av=2 = pv=2. cv=2 DV =&
6 12 8 4
DAP AN:
1A [ 2A [ 3A [ 4A [ 5A | 6B | 7C | 8A | 9C | 10B | 11B | 12C | 13A | 14C | 15D
16B | 17C | 18A | 19D | 20C | 21A | 22D | 23C | 24D | 25A | 26D | 27B | 28C | 29C
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