
ĐỀ CƯƠNG ÔN TẬP HỌC KỲ 2 TOÁN 12
CHUYÊN ĐỀ : NGUYÊN HÀM -TÍCH PHÂN VÀ ỨNG DỤNG 

Câu hỏi nhận biết : 
1. Nguyên hàm của hàm số f(x) = 1 – x + x2  là :

A. C
xx

x 
32

32

B. C
xx


32

32

C.–1+2x + C D. x – x2 + x3 +C

2.Nguyên hàm của hàm số f(x) = x  là :

A. C
x


2

1
B. Cx  C. Cxx 

3

2
D. Cxx 

2

3

3. Nguyên hàm của hàm số f(x) =xcosx  là :

A. C
xx



2

sin2

B.cosx + xsinx +C C. cosx –xsinx +C D.xsinx – cosx +C

4. Hàm số F(x) = ex + tanx + C là nguyên hàm của hàm số f(x) nào ?

A.f(x) = ex –
x2sin

1
B. f (x) = ex +

x2sin

1
C. f (x) = ex 












x

e x

2cos
1 D. Một hàm số khác

5. Một nguyên hàm của hàm số f(x) = sinx.cosx là :

A. x2cos
4

1
                      B. x2cos

4

1
 C.-cosx.sinx D. x2sin

4

1


6. Nguyên hàm F(x) của hàm số f(x) = 4x3 –3x2 +2 trên R thỏa mãn điều kiện F( –1) = 3 là :
A. x4 –x3 +2x+3 B. x4 –x3 +2x C.x4 – x3 +2x +4 D. x4 –x3 +2x – 3
7. Hàm số y = f(x) thỏa mãn f/(x) = 3x2 +2 và f(1) = 8 là :
A.6x B. 3x2 +2 C.x3 +2x +5 D. x3 +5

8. Hàm số y = f(x) thỏa mãn f/(x) = 2x – 3
1

2


x
và f(1) = 3 là : 

A.2+
x

1
B. x2 + 1

1


x
C.2 +

3

2

x
D.x2 + 23

1
 x

x

9. Hàm số y = f(x) thỏa mãn f/(x) = ax +
2x

b
, f(–1)= 2 , f(1) = 6 , f/(1) = 0 là :

A. 3
22 
x

x                      B. 3
1

2
2

2 
x

x C. 3
12 
x

x D. 3
1

2 2 
x

x

10.Nếu F(x) là nguyên hàm của hàm số f(x) , G(x) là nguyên hàm của hàm số g(x) . Trong các khẳng định sau ,
khẳng định nào sai ?
A.                 CxGxFdxxgdxxfdxxgxf

B.Với mọi k 0  ta có       CxkFdxxfkdxxkf  
C.              CxGxFdxxgdxxfdxxgxf    ..

D.     xfdxxf 
/

11. Cho hàm số f(x) =
2

3 1

x

x 
 khi đó  

A.    C
x

x
dxxf

1

2

2

B.    C
x

x
dxxf

1

2

2

C..    C
x

dxxf
3

2
1 D..    C

x
xdxxf

12

12. Nếu   Cx
x

dxxf  ln2017
2016

 thì f(x) bằng :



A.
2

20162017

x

x 
                  B.

2

20162017

x

x 
                   C.2016 xx ln2017        D.

2

2016

ln

2017

xx
  

 
13.Cho F(x) là nguyên hàm của hàm số f(x) trên đoạn  ba;  . Phát biểu nào sau đây là sai ? 

A. 0)( 
a

a
dxxf                                                       B.  

a

b

b

a
dxxfdxxf )()(   

C. )()()( aFbFdxxf
b

a
                                      D.  

b

a

b

a
dttfdxxf )()(  

14.Cho 3)(
2

1
 dxxf . Tính   

2

1
)(34 dxxf  ta được  

A. 9                                        B. 13                             C. -5                                 D. 12 

15. Giá trị nào của a để   223 3

0

2  adxx
a

 

A. 1                                         B. 2                                 C. 3                                   D.4 

16.Tich phân dx
x

x
 

3

1 1

12
 bằng  

A. 4+3ln2                                   B. 4 –3ln2                          C.5                                D.2 

17. Tích phân dx
x

xx
 

3

1

2

3

1
 bằng  

A.4 + 13ln2                                 B. –4 +13ln3                           C.–4 +13ln
2

3
                   D.4+ 13ln

2

3
       

18.Tích phân dx
x

x
 

1

0
3

2

1
    bằng  

A. 2ln
3

1
                                    B.

12

1
                                C. ln2                                 D.

12

1
     

19.Tích phân  

2

1 12x

dx
  bằng  

A. 35                                B. 35                         C. 53                            D.–( 35  ) 

20.Tích phân  
3

0

2 13 dxxx  bằng 

A.3                                        B.7                                         C. –5                                     D. –3 
Câu hỏi thông hiểu : 

21.Tìm  xx

dx
22 cossin

 ta được  

A. –1+C                         B.  tanx – cotx + C                   C.–tanx + cotx +C              D. C
xx


sin

1

cos

1
 

22. Tìm   dxxx )cos(sin 44  ta được  

A. C
xx


5

cos

5

sin 55

                  B.4sin3x – 4 cos3x + C              C. C
x



2

2sin
            D. C

x


2

2sin
 

23.Tìm  


dx
xx

x

53

32
2

  ta được  

A.ln(x2 + 3x +5) + C                      B.
532

2

1  xxe + C                    C.
32

32




x

xx
 + C              D. 32ln

2

1
x + C  

24.Tìm  13x

dx
 ta được  



A.
 213

3




x
+ C                            B. 13ln

3

1
x  + C                     C.ln 13 x + C              D.ln(3x +1) + C     

25.Tìm  
dx

x

x
42 )9(

2
 ta được  

A. C
x





32 )9(

1
              B. C

x





52 )9(5

1
         C. C

x





52 )9(

4
           D. C

x





32 )9(3

1
 

26.Tìm dx
x

xx


 32
  ta được  

A.x – 6 5

5

12
x + C              B. 6

7

3

1 

x  + C                       C. x –2 6 5x + C               D. – 6 5

5

12
x + C      

27.Tìm  dx
x

x
2

ln
 ta được 

A. C
xx

x


1ln
                   B. C

xx

x


1ln
                  C. C

x

x


32

ln3
                  D. Một kết quả khác 

28.Cho I = dxx 
1

0

13  . Chon mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau ? 

A. I < 0                    B. I > 1                          C. 0 < I < 
2

1
                             D. 

2

1
< I < 1 

29.Tìm  )(lnsin 2 xx

dx
 ta được 

A.–tan(lnx) + C                     B.tan(lnx) + C                   C. – cot(lnx) + C                D. cot(lnx) + C 
30.Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm y = x3 , trục hoành và các đường thẳng x = –1, x = 3 bằng  

A.
2

41
( đvdt)                       B.

3

8
 ( đvdt)                       C.

3

11
 (đvdt)                        D.

2

9
 ( đvdt) 

31.Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường y = x2 –2x ; x = –1 ; x = 2 ; y = 0 bằng  

A. 
2

7
 ( đvdt)                        B.

3

8
 ( đvdt)                      C.

3

11
 ( đvdt)                        D.

2

9
 ( đvdt) 

32.Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm y = x2 và đường thẳng y = –x +2 bằng  

A. 7 (đvdt)                         B. 11 (đvdt)                        C.
2

13
 (đvdt)                         D. Một kết quả khác  

33.Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đường y = 3x ; y = 4–x và trục tung bằng  

A. 
3ln

2

2

5
  ( đvdt)                   B.

3ln

1

2

7
  ( đvdt)                     C.

3ln

2

2

7
  ( đvdt)          D.1– 

3ln

2
 ( đvdt) 

34.Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành hình phẳng giới hạn bởi đường y = 3x – x2 và trục 
hoành bằng  

A. 
10

81
( đvtt)                            B.

10

85
 (đvtt)                       C.

7

41
( đvtt)                   D.

7

8
 ( đvtt)  

35.Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành hình phẳng giới hạn bởi đường y2 = 4x và x = 4 
bằng  

A. 74  ( đvtt)                       B. 64 ( đvtt)                         C.
3

19
( đvtt)                      D.

2

9
 ( đvtt) 

Câu hỏi vận dụng thấp : 

36. Tích phân dxxx )213(
1

0
   bằng  

A.
6

1
                         B.

6

7
                                 C. 0                                     D.–

6

11
 



37.Tìm  xdxxx 5cos.2sin.sin   ta được  

A. Cxxx 5sin.2cos.cos
10

1
                                         B. C

xxx
 )

2

2sin

8

8sin

4

4sin
(

4

1
 

C.–10cosx.cos2x.sin5x + C                                           D.Một kết quả khác  
38. Tìm  xdxx 2cos.sin   ta được  

A. Cxx  cos
2

1
3cos

6

1
                                              B. Cxx  cos

2

1
3cos

2

1
 

C. Cxx  sin
2

1
3sin

6

1
                                                   D. Cxx  cos

2

1
3cos

2

1
 

39.Tìm  xdxx 2cos.tan  ta được 

A. Cx 2cos
4

1
                 B. Cx  2cos

4

1
                 C. Cx 2cos

2

1
                      D. Cx  2cos

2

1
 

40. 


dx
x

xx

4

32
 ta được  

A. C

xx



















4

3
ln

4

3

2

1
ln

2

1

           B. C
x

xx




4ln

4
3ln

3

2ln

2

            C. C
xx
















4

3

2

1
           D. C

x

xx




4ln4

3ln32ln2
 

41.Gọi S là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị ( C) của hàm số y = 
2

352 2




x

xx
; tiệm cận xiên của ( C) 

và các đường thẳng x = –1 ; x = m ( m > –1) . Tìm giá trị của m để S = 6 (đvdt)  
A. e6 –4                       B. e6 –3                     C. e6 – 2                              D. e6 –1  
42.Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị các đường y = x2 –2 ; y = 4x   bằng  

A. 27 ( đvdt)                  B. 17 ( đvdt)                     C. 37 (đvdt)                          D. 47 (đvdt)  
43.Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị ( P) : y = x2 –2x +3 và hai tiếp tuyến của (P) tại A ( 0; 3) và B (3;6) 
bằng : 

A.
2

7
 ( đvdt)                     B.

4

9
( đvdt)                        C.

2

9
 ( đvdt)                     D.

4

17
( đvdt) 

44.Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành hình phẳng giới hạn bởi đường y = 
3

3x
và y = x2 

bằng  

A.
35

436
 ( đvtt)                      B.

35

468
( đvtt)                    C.

35

486
( đvtt)                 D.

2

9
( đvtt)  

45. Diện tích của tam giác cong giới hạn bởi các đường x = 1 ; x = e ; y = 0 và y = 
x

x

2

ln
 bằng  

A. 2 – e  ( đvdt)                    B.. 3 – e  ( đvdt)               C.. 2 + e  ( đvdt)            D.
3

2 e
 ( đvdt) 

Câu hỏi vận dụng cao : 

46.Cho 
2

0

sin



xdxI n
n     và  2

0
cos



xdxJ n
n  

a. Chứng minh 2

1



 nn I

n

n
I  ; 2

1



 nn J

n

n
J         với n 2 , n N  

 
b. Áp dụng  tính 54 ; JI  



47.Cho hàm số 
1

13





x

x
y  ( C) . Tìm diện tích hình phẳng giới hạn bởi ( C) và hệ trục tọa độ  

48.Cho parabol ( P) y = x2 và hai điểm A ; B thuộc ( P) sao cho độ dài AB = 2 . Tìm tọa độ hai điểm A và B sao 
cho diện tích hình phẳng giói hạn bởi ( P) và đường thẳng AB đạt giá trị lớn nhất  
 
Cho hình phẳng tạo bởi hai đường thẳng y = 2x – x2 và y = 0   
49. Tính thể tích xV  khi đem hình phẳng trên quay quanh trục Ox 

50.Tính thể tích yV  khi đem hình phẳng trên quay quanh trục Oy 

Đáp án :  
C1 C2 3 4 5 6 7 8 9 10 
A C B C B A C D A C 

 
C.11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A B D B A B C A B B 

 
C.21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 
B C A B D A A D C A 

 
 C .31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
B D C A B A D A B A 

 
C.41 42 43 44 45 
C A B C A 

 
C.46 
1/ Dùng phương pháp tích phân từng phần dể dàng chứng minh được  

2/ 
16

3
4


I  ; 

15

8
5 J  

C.47 

Gọi S là diện tích hình phẳng , thì S = 



0

3

1 1

13
dx

x

x
= -1+ 4ln

3

4
 ( đvdt) 

C48. Tọa độ hai điểm A ( –1; 1) ; B ( 1; 1)  

C.49 
15

16
xV  ( đvtt) 

C.50.
3

8
yV  ( đvtt) 

 
CHUYÊN ĐỀ : SỐ PHỨC 

Câu1: Cho số phức    z 5a 2 3b 1 i    ,với a,b R .Tìm các số a,b để z là số thực.      

A. 
1

;
3

a b                 B. 
2

;
5

a b            C. 
2 1

;
5 3

a b                   D. 0; 0a b   

Câu 2: Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau:  
A. Số phức z = a + bi được biểu diễn bằng điểm M(a; b) trong mặt phẳng phức Oxy 

B. Số phức z = a + bi có môđun là 2 2a b  

C. Số phức z = a + bi = 0  
0

0

a

b


 

                    D. Số phức z = a + bi  có số phức đối z’ = a – bi 

Câu 3: Cho số phức z = a + bi. Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 



A. z + z  = 2bi  B. z - z  = 2a  C. z. z  = a2 - b2             D. 
22z z  

 
Câu 4: Cho số phức z = a + bi. Số phức 2z  có phần thực là: 
A. a2 + b2  B. a2 - b2  C. a + b              D. a - b 
Câu 5: Cho số phức z = a + bi . Số phức z z   luôn là:           A. Số thực      B. Số ảo   C. 0  D. 2 
Câu 6: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Cho số phức 3 2z i  . Tìm phần thực và phần ảo của số phức z  
A. Phần thực bằng –3 và phần ảo bằng –2i.                       B. Phần thực bằng –3và phần ảo bằng –2. 
C. Phần thực bằng 3 và Phần ảo bằng 2i.                            C. Phần thực bằng 3 và phần ảo bằng 2. 

Câu 7. ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Tìm số phức liên hợp của số phức (3 1)z i i   

A. 3z i               B. 3z i              C. 3z i                  D. 3z i    

Câu 8: Cho số phức z a bi  . Khi đó số  1

2
z z  là:    A. Một số thực      B. 2        C. Một số thuần ảo       D. i  

Câu 9: Tìm số phức z, biết z   
3 2 1

1 3 2

i i

i i

 


 
  

A. 
15 55

26 26
z i    B. z = 

23 63

26 26
i
  

C. z = 
15 55

26 26
i   D. z = 

2 6

13 13
i  

Câu 10: Cho số phức z thỏa mãn: (2 ) (5 3 ) 17 16i z i z i      . Tìm số phức liên hợp của số phức z? 

A. 3 4z i     B. 3 4z i     C. 3 4z i    D. 3 4z i   

Câu 11: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Cho 2 số phức 1 1z i  và 2 2 3z i  . Tính môđun của số phức 1 2z z ? 

A. 1 2 13z z         B. 1 2 5z z      C. 1 2 1z z      D. A. 1 2 5z z   

Câu 12: Cho hai số phức:  1 6 8z i  , 2 4 3z i   Khi đó giá trị 1 2z z  là: 

A. 5   B. 29  ` C. 10   D. 2 

Câu 13: Số phức 3 4z i  . Khi đó môđun của số phức 1z  là:         

A. 
1

3
z            B. 

1

25
z      C. 

1

5
z               D. 

1

5
z   

Câu 14: ( đề Thử Nghiệm Bộ )Tính mô đun của số phức z thoả mãn  2 13 1z i i    

A. 34z               B. 34z             C. 
5 34

2
z                 D. 

34

3
z   

Câu 15: Cho số phức z thỏa mãn:  1 2 7 4z i i   . Tìm môđun của số phức w 2z i   

A. w 4           B. w 17     C. w 2 6              D. w 5  

Câu 16: Cho số phức:  2 . 3z i  . Khi đó giá trị .z z  là: 

A. 1   B. 2  ` C. 3   D. 5 
Câu 17: Cho hai số phức:  1 1 2z i  , 2 2z i    Khi đó giá trị 1 2.z z  là: 

A. 5   B. 2 5  ` C. 25   D. 0 
Câu 18: Cho số phức: 1 2z xi y i     .Tìm các số thực x,y sao  cho z = 0.  
A. 2, 1x y    B. 2, 1x y     C. 0, 0x y    D. 1, 2x y     

Câu 19: Tìm cặp số x, y để hai số phức 1 3z i   và  2 2z x y yi     bằng nhau. 

A. 5, 1x y    B. 1, 1x y    C. 3, 0x y   D. 2, 1x y    

Câu 20: Cho  2
2 3xx i yi     ,x y . Giá trị của x  và y  là: 

A. 1x   và 2y   hoặc 1x    và 2y     B. 1x    và 4y    hoặc 4x   và 16y   
C. 2x   và 5y   hoặc 3x   và 4y     D. 6x   và 1y   hoặc 0x   và 4y   

Câu 21: Cho 2 số phức    2z a b a b i    và w 1 2i  . Biết wz i . Tính S a b   

A. 7S                  B. 4S            C. 3S                   D. 7S   



Câu 22: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Cho số phức z a bi   ,a b thỏa mãn  1 2 3 2i z z i    . Tính P a b   

A. 1

2
P         B. 1P             C. 1P                    D. 1

2
P    

Câu 23: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện 2 2 5z iz i   . Số phức z cần tìm là: 
A. 3 4z i    B. 3 4z i    C. 4 3z i    D. 4 3z i  . 
Câu 24: Tìm số phức z biết 5z  và phần thực lớn hơn phần ảo một đơn vị. 

A. 1 4 3z i  , 2 3 4z i    B. 1 4 3z i   , 2 3 4z i    

C. 1 4 3z i  , 2 3 4z i     D. 1 4 3z i   , 2 3 4z i   

Câu 25: Tìm số phức z biết 2 5z    và phần thực gấp đôi phần ảo. 

A. 1 2z i  , 2 2z i         B. 1 2z i  , 2 2z i        C. 1 2z i   , 2 2z i       D. 1 4 2z i  , 2 4 2z i    

Câu 26: Cho số phức z = 6 + 7i. Số phức liên hợp của z có điểm biểu diễn là: 
A. (6; 7) B. (6; -7) C. (-6; 7) D. (-6; -7) 
Câu 27: ( đề TN Bộ) Điểm M trong hình vẽ bên là điểm biểu diễn của số 
phức z.  
Tìm phần thực và phần ảo của số phức z. 
A. Phần thực là −4 và phần ảo là 3. B. Phần thực là 3 và phần ảo là −4i.  
C. Phần thực là 3 và phần ảo là −4. D. Phần thực là −4 và phần ảo là 3i. 

x

y

-4

3
O

M  
Câu 28: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Cho số phức z thỏa  1 3i z i   . Hỏi điểm biểu diễn của z là điểm nào trong các 

điểm M, N, P, Q ở hình bên ? 

A.Điểm P.             B. Điểm Q.          C. Điểm M.         D. Điểm N.  

 

 

 

 

 

Câu 29: Cho số phức
2017

1
z

i
  có điểm biểu diễn trên mp Oxy là điểm nảo? 

A.  0;1A        B.  0; 1B        C.  1;0A      D.  1;0A   

Câu 30: Trong mặt phẳng phức. Gọi A, B, C lần lượt là các điểm biểu diễn của các số phức  
z1 = (1 - i)(2 +i) ; z2 = 1 + 3i, z3 = -1 - 3i. Tam giác ABC là: 
A. Một tam giác cân                                       B. Một tam giác đều 
C. Một tam giác vuông                                   D. Một tam giác vuông cân 
Câu 31: Trong mp Oxy, gọi A, B, C lần lượt là điểm biểu diễn các số phức 1 2 31 3 ; 1 5 ; 4z i z i z i       . Số 

phức biểu diễn bởi điểm D sao cho tứ giác ABCD là một hình bình hành là: 
A. 2 + 3i   B. 2 – i     C. 2 + 3i   D. 3 + 5i 
Câu 32: ( đề Thử Nghiệm Bộ) Cho các số phức z thỏa mãn 4z  . Biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn các số 
phức  w 3 4i z i   là một đường tròn. Tính bán kính r đường tròn đó. 
A. 4r           B. 5r           C. 20r           D. 22r   

HD: Gọi  
   1 3 4 3 4 4 3 4 3

3 4
25 25 25

a b i i a b a b
w a bi i z i z i

                  

   2 2
3 4 4 3 4 3

25

a b a b
z

    
  . 

     2 2 22 2 2 24 3 4 4 3 4 3 100 2 399 1 400z a b a b a b b a b                 . Vậy 20r  . 

Câu 33: Trên mp Oxy, Tập hợp điểm biểu diễn số phức ; ,z x yi x y    thoả mãn điều kiện: Phần thực của z bằng 



2 là:      
A. đường thẳng y = 0        B. đường thẳng y = 2        C. đường thẳng x = 2      D. đường thẳng y = - 2       

Câu 35: Giả sử M(z) là điểm trên mặt phẳng phức biểu diễn số phức z. Tập hợp các điểm M(z) thoả mãn điều kiện 

sau đây: 2 1z i    là một đường thẳng có phương trình là: 

A. 4x 2 3 0y      B. 4x 2 3 0y     C. 4x 2 3 0y     D. 2x 2 0y    

Câu 36: Trong mp Oxy, Tập hợp điểm biểu diễn số phức ; ,z x yi x y    thoả mãn điều kiện:  z i 2   

A. Đường tròn    22(C) : x y 1 4           B. đường thẳng  x - y = 0         

C. đường thẳng x + y = 0                               D.Đường tròn    22(C) : x y 1 2  

Câu 37: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Cho số phức 2 5z i  . Tìm số phức w iz z   
 A. w 7 3i              B. w 3 3i        C. w 3 7i        A. w 7 7i     

Câu 38: Cho số phức  
1 1

1 1

i i
z

i i

 
 

 
. Trong các kết luận sau kết luận nào đúng? 

A.  z .   B. z là số thuần ảo.  
C.  Mô đun của z  bằng 1 D. z  có phần thực và phần ảo đều bằng 0. 

Câu 39: Cho số phức : 2 3z i  . Hãy tìm nghịch đảo của số phức z 

A. 
2 3

11 11
i    B. 

2 3

11 11
i
   

C. 
3 2

11 11
i    D. 

3 2

11 11
i  

 
Câu 40: Số phức nào sau đây là số thực: 

A. 
i iz
i i

 
 

 
1 2 1 2
3 4 3 4

  B. 
i iz
i i

 
 

 
1 2 1 2
3 4 3 4

   C. 
i iz
i i

 
 

 
1 2 1 2
3 4 3 4

  D. 
1 2 1 2

3 4 3 4

i i
z

i i

 
 

 
 

Câu 41: Giá trị của: i105  + i23 + i20 – i34
  là:  A. 2   B. 2   C. 2i   D. 2i  

Câu 42: Tìm số phức w, biết 
            

16 8
1 i 1 i

w
1 i 1 i

  A. w 2i     B. w 2       C. 2z            D. w 2i   

Câu 43: Phần thực và phần ảo của   
2008 2009 2010 2011 2012

2013 2014 2015 2016 2017

i i i i i
z

i i i i i

   


   
 là : 

A. Phần thực 0 ; phần ảo -1     B. Phần thực 1; phần ảo 0       C. Phần thực -1; phần ảo 0      D. Phần thực 0; phần 
ảo 1 

Câu 44: Nghiệm của phương trình 22 3 4 0z z    trên tập số phức  

A. 1 2

3 23 3 23
;

4 4

i i
z z

   
    B. 1 2

3 23 3 23
;

4 4

i i
z z

  
   

C. 1 2

3 23 3 23
;

4 4

i i
z z

  
    D. 1 2

3 23 3 23
;

4 4

i i
z z

 
   

Câu 45: Gọi z1  và  z2  lần lượt là nghiệm của phươngtrình: z z  2 2 5 0 . Tính z z 1 2  

A. 2 5  B. 10         C. 3        D. 6   

Câu 46 : Gọi 1 2z ,z là 2 nghiệm phương trình  2z 4z 5 0   . Tính    2013 2013

1 2A z 1 z 1     

A.  A 2    B.   
1007

A 2i          C.    A i            D.   1007A 2  

Câu 47: Tìm hai số phức có tổng và  tích lần lượt là -6 và 10. 
A. -3- i và -3+ i   B. -3+ 2i và -3+ 8i  C. -5 + 2i và -1-5i  D. 4+ 4i  và 4 - 4i 
Câu 48: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Kí hiệu 0z là nghiệm phức có phần ảo dương của phương trình 24 16 17 0.z z   Trên 

mặt phẳng toạ độ, điểm nào dưới đây là điểm biểu diễn số phức 0w ?iz  

A. 1

1
;2 .

2
M

 
 
 

         B. 2

1
;2 .

2
M

  
 

      C. 3

1
;1 .

4
M

  
 

         D. 4

1
;1 .

4
M

 
 
 

 



Câu 49: Gọi 1z  và  2z  là các nghiệm của phương trình 2 4 9 0z z   . Gọi M, N là các điểm biểu diễn của 1z  và  

2z  trên mặt phẳng phức. Khi đó độ dài của MN là:      A. 4MN   B. 5MN   C. 2 5MN        D. 

2 5MN   
tổng 1 2 3 4T z z z z     

A. 4T         B. 2 3T         C. 4 2 3T          D. 2 2 3T           

Câu 50: ( đề Thử Nghiệm Bộ ) Xét số phức z   thoả mãn   10
1 2 2i z i

z
    .Mệnh đề nào sau đây đúng ? 

A. 3
2.

2
z              B. 2.z        C.   1

2
z           D. 1 3

.
2 2

z   

HD: Đặt z a bi   và 0z c   thì      
2

1010
1 2 2 1 2

a bi
i c i i c

a bi c


      


2 i   

2 2

10 10
2 2 1 0

a b
c c i

c c

 
       

 
   suy ra 

2 2

2 2

10 10
2 0 2

10 10
2 1 0 2 1

a a
c c

c c

b b
c c

c c

 
       

        

 

     2 2
2 2

4 2

10 10
2 2 1 1 1

a b
c c c z

c c


          

 
ĐÁP ÁN 
1A 2D 3D 4B 5A 6C 7B 8A 9A 1C0 
11A 12B 13C 14A 15D 16D 17A 18B 19A 20B 
21A 22C 23A 24C 25A 26B 27C 28B 29B 30D 
31B 32C 33C 34 35B 36A 37C 38D 39A 40B 
41A 42A 43A 44A 45A 46D 47A 48B 49C 50D 
 
                           CHUYÊN ĐỀ : PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN  
 
I/ PHẦN NHẬN BIẾT : 

Câu 1:Cho 3 điểm A(2;1;4),B(-2;2;6),C(6;0;-1).Tích ACAB.  bằng : 
          A.-67                             B.65                           C.67                                  D.33 
Câu 2: Trong không gian Oxyz ,cho mp(P): 2x -3y+4z =2016.Vecto nào sau đây là vecto pháp tuyến của mặt 
phẳng (P):  

         A. )4;3;2( n                B. )4;3;2(n              C. )4;3;2( n                   D. )4;3;2( n    

Câu 3: Trong không gian Oxyz ,cho mặt cầu (S): 0496108222  zyxzyx .Tìm tọa độ tâm I và bán 
kính R của mặt cầu (S). 
         A.I(-4;5;-3) và R=7       B. I(4;-5;3) và R=7     C. I(-4;5;-3) và R=1        D. I(4;-5;3) và R=1 
Câu 4:   Trong không gian Oxyz ,cho mp(P): x -3y+z-1 =0.Tính khoảng cách d từ điểm M(1;2;1) đến mặt phẳng (P). 

        A.
3

15
d                        B. 

3

12
d                            C. 

3

35
d               D. 

3

34
d  

Câu 5: Phương trình mặt cầu đi qua điểm A(5;-2;1) và có tâm C(3;-3;1) là : 
         A. 5)1()3()3( 222  zyx                      B. 5)1()3()3( 222  zyx  

         C. 5)1()3()3( 222  zyx                      D. 5)1()3()3( 222  zyx  

Câu 6: Viết phương trình mặt phẳng đi qua điểm M(1;-2;4) và nhận )5;3;2(n  làm vecto pháp tuyến  
        A. 016532  zyx      B. 016532  zyx      C. 016532  zyx     D. 016532  zyx  
Câu 7: Phương trình mặt phẳng (Oxy) là : 
         A. 0 yx                      B. 0z                   C. 0x                               D. 0y  



Câu 8: Viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua M(2;-1;2) và song song với mặt phẳng (Q): 0432  zyx . 
         A. 01132  zyx     B. 0432  zyx   C. 01122  zyx          D. 01132  zyx  
Câu 9: Xác định m và n để mỗi cặp mặt phẳng sau song song với nhau: 0532  zmyx và  

0268  zynx  

         A.







4

4

n

m
                    B. 







4

4

n

m
                  C. 








4

4

n

m
                       D. 







4

4

n

m
 

Câu 10:Viết phương trình tham số của đường thẳng d,biết d đi qua điểm A(5;4;1) và có vectơ chỉ phương 

)1;3;2( a  

        A.












tz

ty

tx

1

34

25

             B












tz

ty

tx

1

34

25

                C. 












tz

ty

tx

1

34

25

                    D. 












tz

ty

tx

1

34

25

 

 
Câu 11: Viết phương trình tham số của đường thẳng d,biết d đi qua điểm A(2;-1;3) và vuông góc với mặt phẳng 
(P): 05  zyx . 

        A. 












tz

ty

tx

1

34

25

             B. 












tz

ty

tx

1

34

21

               C. 












tz

ty

tx

1

34

25

               D












tz

ty

tx

3

1

2

 

Câu12 : Viết phương trình tham số của đường thẳng d,biết d đi qua điểm A(2;0;-3) và song song với đường thẳng 

 :
43

3

2

1 zyx






. 

       A. 












tz

ty

tx

1

34

25

            B












tz

ty

tx

1

34

25

                   C. 












tz

ty

tx

43

3

22

              D. 












tz

y

tx

34

3

22

 

Câu 13: Viết phương trình tham số của đường thẳng d,biết d đi qua điểm A(1;2;3) và B(5;4;4)  

       A. 












tz

ty

tx

1

34

25

            B. 












tz

ty

tx

1

34

21

               C. 












tz

ty

tx

43

3

22

              D. 












tz

ty

tx

3

22

41

 

Câu 14: Trong không gian Oxyz, cho A(3;2;-4),B(5;-4;4).Tọa độ trung điêm I của AB là 
         A.I(4;2;0)                      B.I(4;-2;0)                   C.I(-4;2;0)                 D.I(-4;-2;0) 

Câu 15: Cho M(0;0;-2) và đường thẳng d:  
13

3

4

1 zyx






  .Viết phương trình mặt phẳng (P) chứa M và vuông 

góc với đường thẳng d. 
      A . 0234  zyx     B. 0234  zyx   C.  0234  zyx        D. 0234  zyx  
Câu 16: Trong không gian Oxyz, cho A(1;-1;1),B(0;1;2),C(1;0;1).Tọa độ trọng tâm G của tam giác ABC là: 

      A.G(2;0;4)                   B.G( )
3

2
;0;

3

1
                      C.G( )

3

4
;0;

3

2
              D.G(- )

3

4
;0;

3

2
  

Câu 17: Lập phương trình mặt cầu có tâm I(2;4;-3) và tiếp xúc với mặt phẳng (P): 0922  zyx  

      A. 25)3()4()2( 222  zyx                    B. 5)3()4()2( 222  zyx  

      C. 25)3()4()2( 222  zyx                     D. 5)3()4()2( 222  zyx  

Câu 18: Cho ba vecto )3;5;2( a , )1;2;0( b , )2;7;1(c .Tính tọa độ điểm  cbae 24   

      A. )3;27;0( e                 B. )3;27;0( e                 C. )3;27;2(e          D. )3;27;0( e  

Câu 19: Cho đường thẳng d: 
12

5

4

8








 zyx

.khi đó vecto chỉ phương của đường thẳng d có tọa độ  

       A.(4;2;-1)                      B. .(4;2;1)                     C(4;-2;1)                     D.(4;-2;-1) 



Câu 20: Viết phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB   ,A(1;1;1) và B(1;3;-5). 
      A. 043  zy                B. 083  zy              C. 06  zy               D. 022  zy  
   
II/THÔNG HIỂU     
Câu 21:Trong không gian Oxyz, cho A(1;0;1) ,B(5;2;3)và mặt phẳng (P) :  0922  zyx  .Phương trình mặt 
phẳng (Q) chứa AB và vuông góc với mặt phẳng (P) là : 
              A. 012  zx         B. 032  zx                C. 032  zx        D. 012  zx  
  Câu 22:  Lập phương trình mặt cầu có đường kính AB với A(4;-3;7),B(2;1;3) 
     A. 9)5()1()3( 222  zyx                      B. 3)5()1()3( 222  zyx  

     C. 9)5()1()3( 222  zyx                       D. 3)5()1()3( 222  zyx  
     Câu 23: Lập phương trình chứa trục ox và điểm P(4;-1;2). 
               A. 02  zx              B. 02  zy               C. 0 zy              D. 04  yx  
    Câu 24: Trong không gian Oxyz cho 3 điểm A(5;1;3),B(5;0;4),C(4;0;6).Viết phương trình mặt phẳng (ABC). 
               A. 01422  zyx    B. 0142  zyx     C. 0142  zyx     D. 02  zyx  
  Câu 25: Trong không gian Oxyz ,cho A(5;1;3),B(1;6;2),C(5;0;4),D(4;0;6).Viết phương trình mặt phẳng (Q) chứa 
AB và song song với CD. 
              A. 0741095  zyx                          B. 0745910  zyx  
               C. 0745910  zyx                         D. 0745109  zyx  

Câu 26:Cho A(1;0;0) và đường thẳng :
12

1

1

2 zyx






.Tìm tọa độ A’ đối xứng với A qua đường thẳng :   

             A.A’(2;0;-1)                     B.A’(2;0;1)                   C.A’(-1;2;0)               D.A’(1;2;0) 
Câu 27: Cho M(1;4;2) và mặt phẳng (P): 01  zyx .Tìm tọa độ điểm H là hình chiếu của M trên mặt phẳng 
(P). 
              A.H(-1;-2;0)                   B.H(1;-2;0)                   C.H(1;2;0)                  D.H(-1;2;0) 
Câu 28:   Cho M(1;4;2) và mặt phẳng (P): 01  zyx .Tìm tọa độ M’ đối xứng với M qua mặt phẳng (P). 
              A.M’(3;2;0)                    B.M’(3;0;2)                  C.M’(3;-2;0)                D.M’(-3;0;-2) 
Câu 29 : Cho mặt cầu (S) có đường kính AB biết rằng A(6;2;-5),B(-4;0;7).Lập phương trình của mặt phẳng ( ) 
tiếp xúc với mặt cầu (S) tại điểm A. 
             A. 06265  zyx        B. 06265  zyx       
               C.  06265  zyx       D. 06265  zyx  
Câu 30: Cho hình chóp A.BCD biết A(-2;6;3),B(1;0;6),C(0;2;-1),D(1;4;0).Tính chiều cao của hình chóp đã cho. 

            A.
77

18
                  B. 

77

36
                   C. 

77

9
                         D. 

77

6
 

Câu 31: Cho mặt phẳng ( ): 0253  zyx  đường thẳng d: 












tz

ty

tx

1

39

412

.Tìm tọa độ giao điểm M của đường 

thẳng d và mặt phẳng ( ). 
             A.M(0;-2;0)                  B.M(0;0;-2)              C.M(-2;0;0)             D.M(-2;-2;-2) 
Câu 32:Cho A(-1;2;0),B(-3;0;2),C(1;2;3),D(0;3;-2).Viết phương trình mặt cầu (S) tâm A và tiếp xúc với mặt 
phẳng (BCD). 
            A. 14)2()2()3( 222  zyx                      B. 14)2()2()3( 222  zyx  

           C. 14)2()2()3( 222  zyx                        D. 14)2()2()3( 222  zyx  

Câu 33: Mặt phẳng ( ) đi qua M(0;0;-1) và song song với giá của 2 vecto )3;2;1( a , )5;0;3(b .Phương trình 
mặt phẳng ( ) là: 
          A. 021325  zyx                      B. 03325  zyx  
          C. 0216410  zyx                     D. 021325  zyx  
Câu 34: Phương trình  mặt phẳng (P) đi qua hai điểm A(4;-1;1),B(3;1;-1) và song song với trục ox là: 



          A. 0 zyx                  B. 0 yx               C. 0 zy              D. 0 zx  
Câu 35:Trong không gian Oxyz ,cho các điểm A(3;-4;0),B(0;2;4),C(4;2;1).Tọa độ điểm D trên trục õ sao cho 
AD=BC là: 
         A.D(0;0;0) hoặc D(6;0;0)                               B.D(2;0;0) hoặc D(8;0;0) 
         C.D(0;0;-3) hoặc D(0;0;3)                              D.D(0;0;0) hoặc D(0;0;-6) 
III/VẬN DỤNG  

Câu 36: Trong không gian Oxyz,cho mặt phẳng (P): 042  zyx  và đường thẳng d: 
3

2

12

1 


 zyx
 

Phương trình đường thẳng :  nằm trong mặt phẳng (P),đồng thời cắt và vuông góc với đường  thẳng d là : 
 

A. 
3

1

1

1

5

1 






 zyx

                                          B. 
3

1

1

3

5

1 






 zyx

 

C. 
2

1

1

1

5

1 






 zyx

                                           D. 
3

1

2

1

5

1 





 zyx
 

Câu 37: Cho điểm M(2;1;0) và đường thẳng :
11

1

2

1







 zyx
.Đường thẳng d đi qua điểm M ,cắt và vuông 

góc với   có vecto chỉ phương  
             A.(2;-1;-1)                         B.(2;1;-1)                        C.(1;-4;2)                   D.(1;-4;-2) 

Câu 38: Cho điểm A(0;-1;3) và đường thẳng d: 












1

2

21

z

y

tx

.Khoảng cách từ A đến đường thẳng d bằng : 

          A. 8                                     B. 3                             C. 14                        D. 6  
Câu 39:Trong không gian Oxyz,cho tam giác ABC có A(1;0;0),B(0;2;0),C(3;0;4).Tọa độ điểm M trên  mặt phẳng 
Oyz sao cho MC vuông góc với (ABC) là : 

        A. )
2

11
;

2

3
;0(                             B. )

2

11
;

2

3
;0(                     C. )

2

11
;

2

3
;0(                D. )

2

11
;

2

3
;0(   

Câu 40: Cho đường thẳng d: 
23

3

1

3 zyx






,mp(P): 03  zyx  và điểm A(1;2;-1).Đường thẳng   qua A  

cắt  d và song song với mp(P) có phương trình : 

         A. 
1

1

2

2

1

1 







 zyx

                                      B. 
1

1

2

2

1

1









 zyx

 

         C. 
1

1

2

2

1

1 





 zyx
                                       D. 

1

1

2

2

1

1 






 zyx

 

Câu 41:Cho mặt cầu (S): 02642222  zyxzyx  và mặt phẳng (P): 0101234  zyx .Mặt 

phẳng tiếp xúc với (S) và song song với (P) có phương trình là: 
         A. 0781234  zyx                    B. 0781234  zyx  hoặc 0261234  zyx  
       C. 0781234  zyx  hoặc 0261234  zyx                 D. 0261234  zyx  
Câu 42: Trong không gian Oxyz,cho hai mặt phẳng (P): 012  yx ,(Q): 01  zyx .Viết phương trình d 
giao tuyến của hai mặt phẳng trên. 

       A. 
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1 






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                                                     B. 
32

1

1 

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       C. 
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Câu 43:Trong không gian Oxyz,cho đường thẳng  :
1
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1 





 zyx
.Tìm hình chiếu vuông góc của  

  trên mặt phẳng (Oxy). 



     A. 
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                    C. 
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        D. 
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Câu 44: Trong không gian Oxyz,cho mặt cầu (S): 02462222  zyxzyx và mặt phẳng (P): 

0114  zyx .Viết phương trình mặt phẳng (Q) song song với giá của vecto )2;6;1(v ,vuông góc với (P) và 
tiếp xúc với (S). 

           A. 






02734

0534

zyx

zyx
                                    B. 






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          C.  





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0143

zyx

zyx
                                     D.   
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

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0322
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Câu 45:Trong không gian Oxyz,cho mặt cầu   (S): 011642222  zyxzyx và mặt phẳng (P): 

0362  mzyx .Tìm tất cả các giá trị m để mặt phẳng (P) cắt mặt cầu (S) theo giao tuyến là đường tròn có 
bán kính bằng 3. 

    A.m=4                     B.m=51                              C.m=-5                         D. 






5

51

m

m
 

IV.VẬN DỤNG BẬC CAO: 
Câu 46:Trong không gian Oxyz,cho 3 điểm A(1;1;1),B(1;2;1),C(4;1;-2) và mặt phẳng (P): 

0 zyx .Tìm trên (P) điểm  M sao cho 222 MCMBMA    đạt giá trị nhỏ nhất .Khi đó M có tọa độ  
     A.M(1;1;-1)             B.M(1;1;1)                       C.M(1;2;-1)                  D.M(1;0;-1) 

Câu 47: Cho điểm M(2;1;4) và đường thẳng  : 
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 .Tìm điểm H thuộc   sao cho MH nhỏ nhất. 

      A.H(2;3;3)                 B.H(3;4;5)                        C.H(1;2;1)                D.H(0;1;-1) 
Câu 48: Trong không gian Oxyz,cho mặt cầu (S): 064222  myxzyx  và đường thẳng d: 

2

1

1

1

2







zyx
.Tìm m để d cắt (S) tại hai điểm M,N sao cho độ dài MN bằng 8. 

      A.m=-24                  B.m=8                              C.m=16                      D.m=-12 

Câu 49:Trong không gian Oxyz,cho hai điểm A(1;4;2),B(-1;2;4) và đường thẳng  :
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Tìm điểm M trên   sao cho  2822  MBMA . 
     A.M(-1;0;4)                     B.M(1;0;4)                C.M(-1;0;-4)              D.M(1;0;-4) 
Câu 50: Trong không gian Oxyz,cho điểm A(2;0;-2),B(3;-1;-4),C(-2;2;0).Điểm D trong mặt phẳng (Oyz) có cao 
độ âm sao cho thể tích của khối tứ diện ABCD bằng 2 và khoảng cách từ D đến mặt phẳng (Oxy) bằng 1 có thể là : 
       A.D(0;-3;-1)                 B.D(0;2;-1)                   C.D(0;1;-1)            D.D(0;3;-1) 
 
                                                           ĐÁP ÁN  

1D 2C 3D 4C 5B 6B 7B 8A 9C 10B 
11D 12C 13D 14B 15C 16C 17A 18B 19C 20B 
21D 22A 23B 24C 25C 26A 27D 28D 29D 30B 
31B 32B 33B 34C 35A 36A 37D 38C 39C 40B 
41A 42A 43B 44D 45D 46D 47A 48D 49A 50D 
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