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HUGNG DAN SU DUNG SACH

M@éi bai hoc thudng cé cac phan nhu sau:
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Goi md van dé, dan dat hoc sinh vao bai hoc.

Hoat déng khdi déng
ﬂ@ Gai y mot 0 van dé gitp hoc sinh tim ra kién thiic mai,
Hoat déng kham pha
w Kién thirc trong tam
Thuc hanh Gfup hoc sinh lam nhiing bai tdp co ban ap dung kién thuc
' vifa hoc.
Vin dung Ung dung kién thic da biét vao mét tinh huéng, diéu kién

mai hodc dé giai quyét van dé.

Cac kién thiic, ki nang hoc sinh dat dugc sau méi bai hoc.

Hay bdo qudn, gitr gin sdch gido khoa
dé danh ting cdc em hoc sinh lop sau!




LGOI NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thay, c6 gido va phu huynh than mén!

Sach Toan 9 thuéc bd sach gido khoa Chan tréi sang tao dugc bién soan
theo Chuong trinh gido duc phé théng nam 2018 ctia Bé Gido duc va Pao tao.

Cau tric sach Toan 9 dugc chia thanh hai tap.
Tap hai bao gém ba phan:

Sé vaPaisé gom mot chuong: Ham sé y = ax” (a # 0) va phuong trinh bdc hai
mét dn.

Mét s6 yéu té Thong ké va Xdc sudt gom hai chuong: Mot sé yéu té Théng ké;
M6t s6 yéu té Xdc sudt.

Hinh hoc va Po luédng gém hai chuong: Tif gidc néi tiép — Pa gidc déu;
Cdc hinh khoi trong thuc tién.

Cau tric mobi bai hoc thudng dugc théng nhat theo cac budc: khai dong,
kham pha, thuc hanh, van dung va cuéi mai bai hoc ¢é ndi dung dé hoc sinh
tu danh gia. Cac bai hoc sé tao nén moi truding hoc tap tuong tac tich cuc;
déng thai khai thac dugc cac iing dung cdng nghé théng tin vao hoc Toan.

Néi dung sach hudng dén muc dich dam bao dé day, dé hoc, gan Todn hoc
vai thuc tién. Cac hoat dong hoc tap dudgc chon loc phi hop vdi lida tudi va
kha ndng nhan thic clia hoc sinh, thé hién tinh than tich hap, gén bé
mén Todn vdi cdc mon hoc khiac, dap (ing dugc nhu cau cla hoc sinh trén
moi mién dat nudc.

Chung toi tin tudng rang vai cach bién soan nay, sach gido khoa Toan 9
sé ho trg gido vién han ché dugc nhimng khé khan trong qua trinh day hoc,
déng thai gitp cac em hoc sinh hiing thu han khi hoc tap.

Rat mong nhan dugc su gop y clia quy thay, c6 gido, phu huynh va cac em
hoc sinh dé sach ngay cang hoan thién hon.

CACTAC GIA
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Phan SO VA DAI SO

Chuong  HAM SOy = ax’ (a = 0] VA
PHUONG TRINH BAC HA
MOT AN

. N

Trong chudng nay, cac em sé tim hiéu vé ham s y = ax’
(a # 0) va cach vé dé thi |a mét duéng cong parabol
cla né. Cac em ciing sé tim hiéu v& phuong trinh bac hai
mot an, cach giai phuong trinh bac hai mét an, méi quan hé
gilfa nghiém va céac hé sé cta phuong trinh, cing nhu
van dung kién thirc do dé giai quyét moét s6 bai toan
thuc tien.

i

Gateway Arch o thanh ph:’i St. Louis (Missourt — Hoa Ky)
co dang do thi cua ham s6 y = ax” (a = 0).



@M@t vét dugc tha roi tu do tir d cao 45 m.
Quang dudng chuyén dong s (m) cla vat . %
theo thdi gian raoi t (giay) dugc cho bai |
cong thiuc s = 5t°. Sau khi tha 2 giay,
quang dudng vat di chuyén duoc 13 bao
nhiéu met?

1.HAM SO y = ax? (a = 0)

P
ﬂ1 Dién tich S cua hinh tron duge tinh boi cong thic S =aR’,

trong do R la ban kinh cua hinh tron va m = 3,14,
a) Tinh dién tich cua hinh tron vé1 R = 10 em.
b) Dién tich S ¢ phai la ham s6 ciia bién s6 R khong?

Hinh 1

Trong @ trén, véi mdi gia tri cia thei gian t (0 <t < 3) xéc dinh duge duy nhit mét
gia tri twong {mg cia s theo cong thirc s = 5t% Do d6 s 12 mét ham s caa bién s t.
Tuwong tu trong 8, dién tich S ciing 12 mét ham s cua ban kinh R

Hai ham s6 cho boi cong thitc s = 5t va S = nR?cd dang y = ax® (a # 0).

Vidu 1.
a) Trong cac ham 50 sau, ham s0 nao ¢o dang y=ax’ (a # 0)?
2
= X
y=2x; y=3x; y=0x; an

Ek 5 3 ¥ [
b) Xac dinh hé so cua x* trong cac ham s sau: y = 2x7; y=—-0.25x"; y = Exz.

Giai
a) Ham s6 y = 3x% ¢6 dang y = ax® vdi a=3.
. A xl ) Fopd I
Hamsoy= a1 codang y=ax" voia= I

Ham sb y = 2x va y = 0x’khéng ¢6 dang y = ax® (a = 0).

. . 1 5 .. |
b) Hé s0 cua x” trong cdc ham so y=2x"; y=-025x"; y= Ex‘ lan lwot 1a 2; —0.25; =



Thuc hanh 1.

a) Xéc dinh hé s6 cua x’ trong cac ham s6 sau: y =0,75x% y=-3x% y= ixz.

b) Vi moi ham s6 di cho & ciu a)tinhgiatricuay khix=-2; x=2.

Van dung 1. Goi x (cm) la chiéu dai canh ctia mét vién gach 1at nén hinh vudng.

a) Viét cong thire tinh dién tich S (cm?) cta vién gach do.
b) Tinh S khi x = 20; x = 30; x = 60.

2.BANG GIATRICUAHAM SO y = ax?(a = 0)

c
2

: 1
Cho ham so y = Eleuanthanh bang gia tri sau:

X -3 -2 -1 0 1 2 3

S i

bé lap bang gia tri cua ham ) = ax’ (a=0) ta lin luot cho x nhén cac gia tri X Xp
X ..o (X4 X5 X, ... tAng dan) va tinh cac gia tn fuong ung cua y roi ghi vao bang sau:

X X

i X X,
M= ’m: ¥ ¥, ¥s

Vi du 2. Lap bang gia tri cua ham s6 y = x* va y = —x° voi céc gia tri x lan Iuot bang
=3; =2; =1; 0; 1; 2;73.

Giai
Bang gia tri cua ham s y = x*:
X -3 -2 -1 0 1 2 3
y=x2 9 4 I 0 1 4 9
Bang gid tri cua ham sb y = —x™
X -3 -2 -1 0 I 2 3
y==x | -9 4 -1 0 % | -4 -9

Nhdn xét: Véi ham sé y = ax® (a = 0), ta co:
— Néu a=0thiy=0voimoix=0; y=0khix=0.
— Néu a<0thiy<Ovoimoix=0;y=0khnx=0.



. g oo o :
Thuc hanh 2. Lap bang gia tr1 cua hai ham so y = % X vay= 4 X~ vo1 x lan luot bang

=24

Véan dung 2. M6t vit roi tw do tir d6 cao 125 m so véi mat dat. Quang duong chuyén
déng s (m) cua vat phu thudc vao thai gian t (gidy) duoc cho bai cong thire s = 5t°.

a) Sau 2 gidy, vat nay cach mit dat bao nhiéu mét? Twong tu, sau 3 gidy vit nay cach
mat dat bao nhiéu mét?

b) Sau bao lau thi vat nay tiép dat?
3. DO THICUAHAM SO y = ax’ (a % 0)

&j

3 Cho ham s6 y =x". Ta lap bang gia tri sau:

X -3 -2 -1 0 1 2 3

y=x 9 4 1 0 | s 9

Tir bang trén, ta lay cac diém A(-3; 9), B(-2; 4),
C(-1; 1), O(0; 0), C'(1; 1), BY(2; 4), A'(3; 9) trén
mat phing toa d6 Oxy. Do thi ciia ham s6 y =x° 1a
mot duong cong di qua cac diém néu trén va c6 dang
nhu Hinh 2.

Tir do thi & Hinh 2, héy tra 161 cac cau hoi sau:

a) Do thi cia ham s6 ¢6 vi tri nhu thé nao so véi
truc hoanh?

b) C6 nhan xét gi vé vi tri ctia cic cip diém A va A’,
B va B', C va C’ so voi truc tung?
¢) Biém nao la diém thap nhat cua do thi?

4
Cho hémsé}r=—%xz.

a) Lap bang gia tri ctia ham s6 khi x 1an huot nhan cac gia tri —2; —1; 0; 1; 2,
b) V& do thi cta ham s6. Cé nhan xét gi vé do thi cua ham sb d6?



Tir €: va ;. mot cach tong quat ta co:

(i:) Pé thi cua ham sb y = ax" (a # 0) la mot duong cong di qua gi':::-c toa do, nhan
truc tung lam truc déi ximg. Pudng cong d6 duoc goi 1a mét parabel dinh O.
e Néu a > 0 thi d6 thi nam phia trén truc hoanh, O 1a diém thap nhat cua d6 thi.
e Néu a <0 thi d6 thi nim phia duéi truc hoanh, O 13 diém cao nhét cua db thi.

Chii y: Dé v& d6 thi ham sb y = ax® (a # 0), ta thuc hién cac bude sau:
— Lap bang gia tri ctia ham s6 vdi mot s6 gia tri cua x (thuong liy 5 gi tri gdbm 0 va
hai cap gia tri d6i nhau).

— Trén mit phing toa dé Oxy. danh dau cac diém (x; y) trong bang gia tri (gém diém
(0; 0) va hai cip diém déi ximg nhau qua truc Oy).

— V& dudmg parabol di qua cac diém vira duoc danh dau.

Vi du 3. V& @6 thi cia ham sd y = —%f.

Giai
Bang gi4 tri cuia ham so:
-2 —1 0 1 2
2 N 0 = 2
2 2
Trén mat phang toa do Oxy, lay cac diém T T xR T

E(-2; -2), F[*l;vé], O(0; 0), F’(l;—%]_-

E(2;-2).
- - . a ) 1 I - .
D6 thi clia ham so y = 3 x la mot duong

parabol dinh O, di qua cac diém trén va cé

dang nhu Hinh 3.

Hinh 3

Nhdn xét: Vi dd thi cua ham s6 y = ax” (a # 0) luén di qua gc toa d6 O va nhan
truc Oy lam truc déi x(img nén khi v& do thi ham s, ta chi can tim mét s6 diém bén phai
truc Oy roi ]5}' céc diém doi xirng véi ching qua truc Oy.

Thuc hanh 3. V& dé thi caa ham s6 y = 2x% S

©



b

Ln

6.

Van dung 3. Ddng nang (tinh bang J) ciia mét qua budi ning 1 kg roi véi toe do v (m/s)
. 1
duoc tinh bang cong thirc K= Ev‘_

a) Tinh dong nang cua qua buoi dat duoc khi no ro1 vo toc do lin luot 1a 3 m/s, 4 m/s.
b) Tinh toc db roi cua qua buai tai thai diém qua buai dat duoc dong ning 32 J.

BAITAP

. Cho ham sb y =—x".

a) Lap bang gia tri ciia ham sd. b) V& db thi cua ham sb.
‘ =
Chohamsoy = Ex*.
a) V& db thi ctia ham sé.
. 2 ; 4

b) Trong cac diém A(-6: —-8), B(6: 8), C(?%J diém nao thudc do thi cua
ham s trén?

: 1, , T y £
Cho hat ham so y = Ex‘ vay= —Er. VE do thi cua hai ham so da cho trén cung mot
mat phﬁng toa do Oxy.
Cho ham s6 y = ax’ (a # 0).
a) Tim a. biét do thi cua ham so6 di qua diém M(2; 6).
b) V& do thi cua ham s6 véi a vira tim duoc.
¢) Tim cac diém thudc do thi trén co tung do y = 9.
Cho mot hinh lap phuong co do dai canh la x (cm).
a) Viét cong thire tinh dién tich toan phin S (cm?) ctia hinh ldp phuong theo x.

- o, e 3 2
b) Lap bang gia tri ciia ham s6 S khi x lan luot nhén cac gia tri: 5; I; 5; 2535

c) Tinh do dai canh cua hinh lap phucmg, biét S = 54 cm™. !

Khi gio thoi vuong goc vao cfs'mh buom cua mot con thuyén thi luc F {N‘! cua {11:':
ti l:.?: tl_'iuén Wfri'binh phuong :*.61: do v (m/s) cua gio, tuc la F = :1\{1 (a I‘ﬁ hang s0).
Biét ring khi toc do cua gio bang 3 m/s thi luc tac dong lén canh buom bang 180 N.
a) Tinh hfing s0 a.

b) Vi a vira tim duoc, tinh luc F khi v= 15 m/s va khi v =26 m/s.

c) Biét rang canh budm chi c6 thé chiu duoc mét huc t6i da la 14 580 N, hoi con thuyén
c6 thé di duoc trong gi6 bio vai the do gié 90 km/h hay khong?

10

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhiing gi?

- Nhan biét dugc ham sé y = ax® (a = 0).

- Ve duoc do thi cia ham séy = ax® (a = 0).

- Nhan biét duoc tinh déi xiing (truc) va truc déi xiing clia d6 thi ham séy = ax” (a = 0).
- Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan vai d6 thi cia ham s y = ax” (a = 0).



PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

@ Sau khi duoc ném theo chiéu tir dudi lén, d6 cao
h (m) cia mét qua béng theo thai gian t (gidy) dugc
xac dinh béi céng thic h = 2 + 9t — 5t°. Théi gian
ti ldc ném cho dén khi béng cham dat la bao lau?

()

1. PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

3 ; 4 ) 5 7
&1 Mot tam tham hinh chit nhét cé chiéu dai hon chiéu rong 2 m. Biét dién tich
tam tham bang 24 m’. Goi x (m) la chicu réng tam tham (x > 0). Hay viét
phwong trinh vii an x biéu thi moi quan hé giira chiéu dai, chiéu rong va dién tich
" i .
cua tam tham.

Tﬁﬂq ta thiét lap dwoc phuong trinh x* + 2x — 24 = 0. Ta goi dé 1a phuong trinh bac hai
mot an.

Téng quat, ta co dinh nghia:

(W) Phuong trinh bdc hai mét an (con goi 1a phirong trinh bac hai) 1a phwong trinh c6 dang
ax-+bx+c=0.
trong do x la an a,b,cla nhimg sb cho trude ool la cac hé sovaa#0,

Vi du 1. Hay xac dinh cac he sb a, b, ¢ cia mbi phuong trinh bac hai sau:
a) x>+ 2x-24=0; b) 3y’ - 25y =0; c)-52+7=0.
Giai
a) Phuong trinh x* + 2x — 24 = () ¢6 cac hé sba=1:b= 2;c=-24,
b) Phuong trinh 3y? — 245y =0co cac hé sba=3: b= —2/5; ¢ =0.
c}Phumlgtrinh—Stz+T=Uoﬁca’lchéséa=—5;h=ﬂ;c=?.
Thue hanh 1. Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao la phuong trinh béc hai
mét an? Chi 16 céc hé sb a, b, ¢ cia mdi phuong trinh béc hai mét an dé.
a)-7x*=0; b) —12x> +7x -3 = 0;
c)x'+5x-6=0; d)x* —(m+2)x +7=0(m la s6 da cho).



2. GIAI MOT SO PHUONG TRINH BAC HAI DANG DAC BIET
8 .
2 a) Bing cach dua vé phuong trinh tich, hiy giai cac phuwong trinh sau:
i) 3x* - 12x=0; ) x* - 16=0.
b) Pé dua cic phuong trinh bic hai dang dic biét trén vé phuong trinh tich ta da

ding cac phép bién déi nao?

Vidu 2. Giai cac phuong trinh:

a)2x*+3x=0; b)Y x> —5=A{).
Griai
a)2x>+3x=0 b)x-5=0
x(2x +3)=0 =5
x=0hodac2x+3=10 x:\f_E hcﬁcx=—\.@.
x = 0 hoiic x:_i‘ Viay phuong trinh ¢6 hai nghiém la
' 2

x=15 va x=—1/5.
Vay phuong trinh ¢ hai nghiém la

x=0wva x=—i.
2

Chu y: Trm:lg mét sé trwomg hop, ta cling c6 thé dwa phuong trinh bic hai vé
dang tich dé giai.
Vi du 3. Giai phuong trinh (x — 3)* -25=0.
Gridi
(x—37-25=0
(x-3y-5=0
(x+2)x-8)=0
x+2=0hodcx-8=10
x=~2 hoacx = 8.

Vay phuong trinh co hai nghiém lax=-2vax= 8.
Chii y: Vi phwong trinh & Vi du 3, ta co thé giai nhu sau:

(x-3)-25=0

(x-3y=25
Xx—3=5hodcx-3=-5
Xx=8 hodicx=-2.

Vay phuong trinh co hai nghiém la x =8 va x=-2.
Thuc hanh 2. Giai cac phuong trinh:
a)3x*-27=0; b) x> - 10x + 25 = 16.

12



3. CONG THU'C NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI

'; Cho phwrong trinh béc hai x* — 4x + 3 = 0.
a) Thay mdi dau | | bang s6 thich hop dé viét lai phuong trinh da cho thanh:
X —dx+4=[7] hayx-27=[71] *)
b) Giai phuong trinh (*), tir d6 tim nghiém phuong trinh da cho.

Téng quat, dé giai phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0), ta bién d6i nhu sau:
Chu},rén hang tu tu do sang vé phai, ta duoc: ax” + bx = —c.
C

5 - & N 4 i3 g 1 h [ ] b
Vi a # 0 nén chia ca hai vé cho hé so6 a, taduge: x” + —x =—— hay x'+2-xv§—=——.
a a a a

Cong vao hai ve cung mot biéu thirc [ZEJ . ta duoc:
a

1 b (bY (b)Y ¢ b)Y b’—dac
X +2:x-—+|— | =| —| —— hay | x+—| = —.
2a \2a 2a a 2a 4a”
Diat A = b’ — dac (A doc la “denta™ va goi la biét thirc cua phuong trinh). Ta co:

3) %
x+—| = —.
2a da-

Tir day ta co cong thire nghiém cua phuong trinh bac hai nhur sau:

%IJ Cho phrong trinh ax” + bx + ¢ = 0 (a # 0) va biét thirc A =b” — dac.
e Néu A > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét:

_—b+JA . b-vJA

X, TR :
2a 2a
£ 5 : . o \ h
e Néu A = 0 thi phuong trinh co nghiem kép X, =x, = —2—;
a
» Néu A < 0 thi phuong trinh vé nghiém.
Vi du 4. Giai cac phuong trinh:
a)x’ - Tx-8=0; b) x2+2-\|"§x+5=ﬂ; ) 5x'-2x+2=0.

Giai
a)Tacoa=1,b=-7,c=-8.
A=b"—4dac=(-T7)-4.1.(-8)=81>0.

Vay phuong trinh co hai nghiém phéan bigt la
o) o T
2.1 R @y
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b)Tacoa=1,b=2v5 c=5.

A=b —4ac= (2v5)’-4.1.5=0.

Viy phuong trinh co nghiém kep la

b 245
L
c)Tacoa=5b=-2c=2.
A=b"—4dac=(-2y-4.5.2=-36<0.
Viy phueng trinh vo nghiém.

Ay

Chii y: Néu phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) ¢6 a va ¢ trai dau, tirc 1a ac < 0,
thi A =b* - 4ac > 0. Khi do, phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét.
Vi du 5. Khong giai phuong trinh, hay nhan xét sé nghiém cia phuong trinh
X’ +3572x-3573=0.
Giai

Tacba=1>0,c=-3573 <0, suyraa vac trai dau.
Do dé phuong trinh c6 hai nghiém phén biét.
Chii y: Trong phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0), khi b = 2b’ thi

A =b"—4ac =(2b')’ —dac = 4(b"” — ac).
Dat A’ =b" — ac, ta duoc A =4A".
Khi do, ta co cdng thiec nghiém thu gon nhu sau:
e Néu A’ > 0 thi phuong trinh 6 hai nghiém phan biét:

_ b VA o b’ JAT

X] 2

a a
e Néu A’ = 0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép x, =x, = —%:
e Néu A’ < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
Vi du 6. Giai phuong trinh 7x” — 12x + 5=0.

Giai

Tacoa=7,b'=—6,c=5A=(-6)-7.5=1>0.
Viay phuong trinh co hai nghiém phan biétla x, = ) =I;x, = ¢ = %
Thuc hanh 3. Giai cac phuong trinh:
a) Tx*-3x+2=0; b) 3x? — 243x +1=0; c) -2+ 5x +2=0.

Thuc hanh 4. Ding cong thirc nghiém thu gon dé giai cac phuong trinh sau:
a) 5x° - 12x + 4 =0; b) 5% —245x + 1=0.

Van dung. Tré 16i cau hoi trong @ (trang 11).



4. TIMNGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN BANG MAY TiNH

CAMTAY

Ta c6 thé sir dung may tinh cam tay dé tim cac nghiém cua phuong trinh bac hai.

Vi du 7. Tim cac nghiém cua phuong trinh 5x% - 6x + 1 = 0 bing may tinh cam tay.

Giai
— An nit ON dé khoi dong may.
— An nit MODE, man hinh may s€ hién ra cac
dong nhur hinh bén:

— An nit 5, man hinh s€ hién ra cac dong nhwr
hinh bén:

— Annit 3. roi nhap cac he so nhu sau:
HE@EEOHEE

Man hinh hién ra két qua nhu hinh bén:

~ An @ két qua nhur hinh bén:
Vay phuong trinh da cho co nghiemlax=1 va
1

Xi=o=

5

¥
1:COMP  2:CMPLX
3:STAT 4:BASE-N
SIEGN _ &:1MATRIX
7: TABLE &:YECTOR

1:ani+bnY=Chn
Z 1 ands+bnY+onZ=dn
S ani+bs4c=0
41 anE+bRZ+Cr+d=0

1=
1

& Hath Wi

Az=

i
3

Chii y: Déi véi cac phuong trinh bic hai ¢6 nghiém kép hodc vé nghiém, sau khi
thue hién tuong tu nhu Vi du 7, ta nhan duoc két qua hién thi trén man hinh nhu sau:

a)dx*+4x+1=0

X=

o]

1
Phuong trinh co nghiem kép x = — 3°

hi=

AE=

b)2x*+3=0
B MatkW
.
=
[} Math Wik

Phuong trinh vo nghiém.

15



Thuc hanh 5. Tim cic nghiém cta méi phwong trinh sau bang may tinh cam tay.
a)3x2 - 8x +4=0; b) 552 - 2J5x +12=0; c)2x* - 8x+8=0.

5.GIAI BAITOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH BAC HAI

&; Mot manh dit hinh chir nhat ¢6 chu vi 100 m, dién tich 576 m’.

16

Goi x (m) la chiéu réng cua manh dat (0 < x < 50).
Hay lap phuong trinh biéu thi méi lién hé giira chiéu rong, chiéu dai va dién tich
cua manh dat.
Pé giai bai toan bing cach 1ap phuong trinh béc hai, ta thuc hién nhu sau:
Buoc 1: Lap phuong trinh:
— Chon an va dit diéu kién thich hop cho an.
— Biéu dién cac dai luong chua biét theo an va céc dai luong da biét.
— Lap phurong trinh biéu thi méi quan hé giita céc dai luong.
Buoc 2: Gial phuong trinh noi trén.
Buede 3; Kiém tra céc nghiém tim duge & Bude 2 ¢6 thoa mén diéu kién cua an hay khéng,
roi tra 1o bai toan,
Vi dy 8. Hai xe 6 t6 khoi hanh cing mot lic ti thinh phé A dén thanh pho B cach nhau
120 km. Toc d6 cua xe thir nhat nhanh hon toc do xe thir hai la 10 km/h nén da dén
sém hon xe thit hai 24 phat. Tinh toc d6 cua mdi xe.

(riai
Goi x (km/h) la toc do cua xe thar hat (x = 0).
Téc do cua xe thir nhét 1a x + 10 (km/h).

Thoi gian xe thit hai di tir thanh phd A dén thanh pho B 13 24 (gid).
X

§ A
(g10o).

Théi gian xe thir nhit di tir thanh phé A dén thanh phé B la E
X

i 2
Vi xe thir nhat dén som hon xe thir hai 24 phat = P 210 nén ta co phuong trinh:
120 120 2

x x+10 5
Bién doi phuong trinh trén, ta duoc:
120.5. (x+10)—-120.5.x=2.x.(x+ 10) hay x> + 10x — 3000 = 0.
Giai phuong trinh trén, ta duoc x, = 50 (thoa man diéu kien x = 0): x,= —60 (loai).
Viy tdc do cua xe thir hai 1a 50 km/h, toc d6 cua xe thir nhat 1a 50 + 10 = 60 (km/h).




Thuc hanh 6. M6t san khau ngoai troi c6 dang hinh chir nhét, chiéu dai hon chiéu rong
2 m, do dai duong cheo la 10 m. Tinh dién tich cua san khau do.

BAITAP

1. Giai cac phuong trinh:

a) 5x*+ Tx=0; b)5x* - 15=0.
2, E!img cong thirc nghiém dé giai cac phuong trinh sau va kiém tra két qua bang may tinh

cam tay.

a)x'—-x-20=0; b) 6x* — 11x - 35=0;

c) 16y + 24y + 9 =0; d)3x*+5x+3=0;

e)x— 23x-6=0; g)x —(2+ Bx+28B=0
3. Giai cac phuong trinh:

a) x(x + 8) = 20; b) x(3x —4)=2x"+5;

c) (x—5) + Tx = 65; d) (2x+ 3)(2x-3)=52x + 3).

4. Quang duong tir thanh pho A dén thanh pho B dai 150 km. Hai 6 t6 khoi hanh ciing
mot lae tir A di dén B. Biét toc do 6 t6 thir nhat 16m hon toc d6 6 t6 thit hai 1a 10 km/h
va 6 to thir nhat dén B trude 6 16 thir hai 1a 30 phit. Tinh toc do cua méi xe.
Mot khu viron hinh chit nhat ¢6 chu vi 280 m. om

Ngudi ta dé mét 16 di xung quanh vuon rong 2 m.
Phén dat con lai ding dé tréng rau c6 dién tich 2 m
4 256 m* (Hinh 1). Tinh chiéu dai va chiéu rong [ m|
cua khu vuon do.

th

jl';r
“hm

Hinh 1

6. Néu do thém 250 g nuée vao mét dung dich chita 50 g mudi thi nong dé dung dich
s& giam 10%. Tinh nong do6 dung dich liic dau.

7. Mot cong ty van tai diéu mot s0 xe tai dé cho 90 tin hang. Khi dén kho hang thi ¢6 2 xe
bi hnng nén dc ch hét s6 hang thi moi xe con lai phai cha thr:m 0,5 tan so véi du dinh
ban dau. Hoi so xe duoc diéu dén cho hang 13 bao nhiéu? Biét rang khoi luong hang cha
& moi xe la nhur nhau.

" Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- Nhan biét dugc khai niém phuong trinh béc hai mét an.
- Giai dugc phuong trinh bac hai mot an.
- Tinh dugc nghiém phuong trinh béc hai m6t 4n bang may tinh cam tay.
- Van dung duoc phuong trinh bac hai vao giai quyét bai toan thuc tién.




@ Khu vuon nha kinh hinh chir nhat cta :
béac Thanh c6 nita chu vi bang 60 m, - -
dién tich 884 m’. Lam thé nao dé tinh
chiéu dai va chiéu réng cua khu vuan?

1. DINH LI VIETE

&€ Cho phuong trinh ax” + bx + ¢ = 0 (a # 0) co hai nghiém x ,x,.
Tinh x, +x, va X,.X,.

Tir @, ta thiy méi lién hé giita céc nghiém va céc hé sé ciia phuong trinh. Méi lién hé
do da duoc phat ién bot nha toan hoc Francois Viete (Phrang-xoa Vi-et, nguoi Phap)
va duoc phat biéu thanh dinh li mang tén éng.

Dinh li Viéte

V Néu phuong trinh béc hai ax? + bx + ¢ = 0 (a # 0) c6 hai nghiém x,, x, thi téng
va tich cua hai nghiém do la:
b c
N R = P=x. %, ==
a a
Vi du 1. Khéng giai phuong trinh, hiy tinh tdng va tich cac nghiém (néu c6) cua cac
phuong trinh:

a)x =Tx+5=0; b)5x*-2x+7=0.
Griai
a)Taco A=(-7y —4.1.5=29> 0 nén phuong trinh cé hai nghiém phan biét x ; x,.
b
Theo dinh li Viéte, ta c6: x, + x,=——=7; X,.x, = — = 5.
A ® R

b) TacoA=(-2)"—4.5.7=-136 <0 nén phuong trinh v nghiém.
Vi du 2. Goi x,, x, la hai nghiém ctua phuong trinh x* - 5x + 3 = 0. Khéng giai
phuong trinh, hay tinh gia tri céc biéu thirc:

11 -
a) —+—: b) x; +x.

3
X] X‘!




Giai
Phuong trinh x* — 5x + 3 =0 c6 A = 13 > 0 nén no co hai nghiém phan biét x,, x,.
Theo dinh li Viéte, ta co:
Xy Xp=—r= 00 % X, =4 3
a a
1 %, +x,

5
a)Taco: —+—= =—.
Xy Xy 2 Xgxy 3

b) Ta cé: (x,+ X, = x; +2X,X, + X3
Suy ra xf+xi =(x, +;v{1‘_ll—2;v:[]:|c1 =5_-23=19.
Nhan xet:

 Néu phuong trinh ax™ + bx + ¢ =0 (a#0) co a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6

mot nghi€ém la x, = 1, nghiém con lai la x, = g
" a
o Néu phuong trinh ax* + bx + ¢ =0 (a# 0) c6 a — b + ¢ = 0 thi phuong trinh cé

A A e C
mot nghiém la x, = -1, nghiém con la1 la x, =——.
a

Vi du 3. Tinh nham nghiém cta cac phuong trinh:

a) 15x"+ Tx-22=0; by 18 = Tx=25=0.
Giai

a) Phuong trinh 15x* + 7x-22=0c6a+b+c=15+T7+(-22)=0.

- 22
Vay phuong trinh c6 hai nghiém la x;,= 1; x, = = =—E.

a
b) Phuong trinh 18x* - 7x-25=0c6a-b+c=18 —(-7) + (-25)=0.
el

Vay phuong trinh co hai nghiém lax=-1:x,=—= izt
a

Thuc hanh 1. Tinh tong va tich cac nghiém (néu co) ciia moi phuong trinh:

a) x> —2Tx+7=0; b) 15" —2x—=T=0: c)35x" - 12x+2=0.

Thuc hanh 2. Cho phuong trinh x* + 4x — 21 = 0. Goi x,. X, 1a hai nghiém cua
phwong trinh. Khéng giai phuong trinh, hy tinh gia tri cua cac biéu thic:
2 2

a) —+
X X

2 2

Thuc hanh 3. Tinh nhdm nghiém cua cac phuong trinh:
a)-315x" - 27x +342=0; b) 2022x* +2023x + 1 =0.

19



2.TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TiCH CUA CHUNG

&1; Cho hai s6 u va v ¢6 tong u + v = 8 va tich uv = 15.
a) Tir u + v = 8, biéu dién u theo v roi thay vao uv = 15, ta nhan duoc phuong trinh
an v nao?
b) Néu biéu dién v theo u thi nhan duoc phuong trinh in u nao?

Tir E;, mot cach trf-ng quat ta co:

('# Néu hai s6 ¢6 tong bing S va tich bing P thi hai s6 d6 1a nghiém cua phuong trinh:
x'-Sx+P=0.

Diéu kién dé c6 hai s do 1a 8"~ 4P = 0.
Vi du 4. Tim hai s6 (néu c6) trong méi truéng hop sau:
a) Téng cua ching bing 23 va tich cua ching bang 120;
b) Té-ng cua chiing l:::;'mg 10 va tich cua chiing b.:'mg 30.

Giai

a) Hai s6 can tim 1a nghiém cta phuong trinh x* — 23x + 120 =0.
TacoA=(-23)7-4.1.120=49; VA =49 =7;

23 [ o 23=17
X, = =15; x,=——=8.
2 2

Viy hai s6 can tim 1a 15 va 8.

b) Taco S = 10; P=30.

S*—4P=10°-4.30=-20<0.

Viy khong c6 hai s thoa man diéu kién da cho.

Thuc hanh 4.

a) Tim hai s6, biét téng cua chiung b;'mg 15 va tich cua ching b&"mg 44,
b) C6 t6n tai hai s6 a va b cé tong bang 7 va tich bang 13 khong?

Van dung. Tinh chiéu dai va chiéu rong cua khu vudn trong @ (trang 18).



BAITAP

1. Khéng giai phuong trinh, hiy tinh téng va tich cac nghiém (néu cé) cua mdi
phuong trinh:

a)3x’ -9 +5=0; b)25x" - 20x+4=0;
)5 -9x+15=0; d) 5x*—23x-3=0.
2. Tinh nham nghiém cta cac phwong trinh:
a) 24x* — 19x — 5 =0; b) 2,5x% + 7.2x + 4,7 =0;
c}%x3+5x+%=ﬂ; d) 2> —(2+3)x +V3 =0,

3. Timhaisbuvav (nf:'“u ¢0) trong moi truomg hop sau:
alu+v=29uv=154; b)utv=-6,uv=-135; cjutv=5uv=24

4. Cho phuong trinh x* — 19x — 5 = 0. Goi x,. X, la hai nghiém cta phuong trinh. Khong giai
phuong trinh, hiy tinh gid tri cua céc biéu thire:
2 2 3 3

a}A=xf+x§; BB =—+—: c)C=

+ "
X X x‘+2 x2+2

5. Mot manh vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 116 m, dién tich 805 m’. Tinh chiéu dai va
chiu réng cuia manh vuon do.

~ Saubai hoc nay, em da lam duogc nhitng gi?

Giai thich dugc dinh li Viéte va iing dung (vi du: tinh nham nghiém clia phuong trinh
béc hai, tim hai s6 biét tong va tich cia chung, ...).

BAITAP CUGI CHUONG 6
CAU HOI TRAC NGHIEM
1. Két ludn nio sau day dang khi noi vé do thi cua ham sé y = ax’ (a # 0)?
A. Véia> 0, do thi nim phia trén truc hoanh va O la diém cao nhit cia do thi.
B. Vi a < 0, d6 thi nam phia dudi truc hoanh va O la diém thap nhat cua dé thi.
C. Vi a=> 0, d6 thi nam phia dudi truc hoanh va O 1a diém thap nhat cua d6 thi.
D. Véi a <0, dé thi ndm phia dudi truc hoanh va O la diém cao nhat cua do thi.
- .t - 1 ¥
2. Diém nao sau day thuoc do thi cua ham so y =EX' ?

A. (4: 4). B. (-4 8). C. (-4;-8). D. (4; -4).



10.

11.

Cho ham s6 y = 2x%. Khi y = 2 thi

Ax=1. B.x=2hodcx=-2.

C.x=1hoacx=-1. D.x=2.

P thi cia ham s6 y = ax? (a # 0) di qua diém A(2; -2). Gia tri cua a bing
1 1

A2 B.-2. C. = D. &y

Nghiém cua phuong trinh x* - 14x+ 13=01a

Ax,=-1;x,=13. B.x;=-1;x,=—13.

Cixy= 1 =13 B =12 x.=13.

Phuong trinh nao dudi day khéng la phirong trinh bic hai mot an?

A.X - Tx+7=0. B. 3x* + 5x — 2=0.

C.2x* -2365=0. D.-Tx+25=0.

Goi S va P lan luot 1a tf}ng va tich cua hai nghiém cua phuong trinh x* + 5x — 10=10.

KhidogiatncuaSvaPla

A.S=5;P=10. B.5=-3; P=14.

C.8=-5;P==10. D.8= 5;P=-10.

Cho phuong trinh x* + 7x — 15. Goi x,, x, la hai nghiém cua phuong trinh. Khi do
gia tri cua biéu thirc X +x3 — x;x, 1a

ALT9. B. 94. C.-94. D.-79.

BAITAP TU LUAN

. Cho hai ham sé: :-,r=-é-x3 va y = —x°. V& d6 thi cua hai ham sé di cho trén cing

mat phﬁng toa do Oxy.

Cho ham s6 y = ax” (a = 0).

a) Tim a dé d6 thi ham s6 di qua diém M(2; 2).
b) V& db6 thi (P) cua ham sb véi a vira tim duoc.

¢) Tim cac diém thude d6 thi (P) c6 tung dé y = 8.

Gial cac phuong trinh:
a)x —12x=0; b) 13x* + 25x - 38 =0;
)3 -4 3x+4=0; d) x(x +3)=27 - (11 — 3x).



12,

13.

14.

15.

16.

| s

18.

Tinh nham nghiém cua cac phuong trinh sau va kiém tra két qua hﬁng may tinh cam tay.

ay M —13%x - Z71=0; b)5.4x* + 8x+2.6=0;
c}%x1+2x—§=l}; d) 3x* —(3+/5)x +V/5 = 0.

Tim hai sb uva v trong moi truong hop sau:

a)u+v=-2;uv=-35; byu+v==8 uv=-105.
Cho phuong trinh 2x* — 7x + 6 = 0. Goi x,, x, la hai nghiém cua phuong trinh.
Khéng giai phuong trinh, hay tinh gia tri cua biéu thitc A = (x, + 2x,)(x, + 2X,) — X;X;.

Mot nguan di xe dap tir A dén B cach nhau 24 km. Khi di tir B tro vé A, nhér xudi 210 nén
téc do lic vé nhanh hon téc dé lic di 1a 4 km/h, vi thé thai gian vé it hon thai
gian di 14 30 phit. Tinh toc d6 cua xe dap khi di tir A dén B.

Mot doi tho mo phai khai thac 216 tan than trong mét thari gian nhat dinh. Ba ngay
dau, mdi ngay khai thac theo ding dinh mire. Sau dé, mdi ngay ho déu khai thac vuot
mirc 8 tan. Do d6 ho da khai thac duoc 232 tin va xong trude thii han 1 ngay. Hoi theo
ké hoach, méi ngay déi tho phai khai théc bao nhiéu tan than?

Miéng kim loai thir nhat nang 585 g, miéng kim loai thir hai ning 420 g. Thé tich cua
miéng thir nhat nho hon thé tich miéng thir hai la 10 cm®, nhung khéi luong riéng cua
miéng thir nhat l6n hon khoi lwong riéng cua miéng thir hai 1a 9 g/em’. Biét cong thire

tinh khoi luong riéng coia mot vatla D = %, trong do: D (g/em’) la khoi luong riéng,

m (g) 1a khoi luong cua vat, V (em’) 1a thé tich cua vat. Tim khéi luong riéng cia moi
miéng kim loai.

Hai dung dich mudi c6 tong khoi luong bang 220 kg. Luong muéi trong dung dich 1
1a 5 kg, lwong mudi trong dung dich 1T 1a 4.8 kg. Biét néng d6 mudi trong dung dich I
nhiéu hon néng d6 mudi trong dung dich 11 1 1%. Tinh khoi luong méi dung dich néi trén.



Phan MOT SO YEU TO THONG KE VA XAC SUAT

Chuong  MOT SO YEUTO
i

Trong chuong nay, cac em sé ti€p tuc tim hiéu
phuong phap mé ta va biéu dién di liéu trén cac
bang, biéu dé cot, biéu dé hinh quat tron, biéu dé
doan thang. Cac em sé lam quen vdi bang tan s6 va
biéu dé tan s6, bang tan s6 tuong ddi va biéu dé tan s6
tuong déi. Cac em sé Ii gii va thuc hién chuyén di liéu
tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac,

dong thoi phat hién va li gidi dugc s6 liéu khong
chinh xac dua vao cac méi lién hé toan hoc don gian.

"

Sir dung céc bang, biéu d6 dé thé hién dir liéu gitp cho viée
thuyét trinh, trao drfii, phan tich dir liéu duoc dé dang hon.



BANG TAN SO VA BIEU DO TAN SO

@ Ban Chau ghi lai diém bai kiém tra, danh gia dinh ki mén Toan cla
mot s6 ban hoc sinh khéi 9 nhu sau:

6 9 9 8 10
8 8 & 9 7
8 8 6 10 9
7 6 9 10 9
7 7 7 9 10
10 7 8 8 7

C6 thé thu gon bang s6 liéu trén duoc khéng?

1. TAN SO VA BANG TAN SO

+3
1 Hay thuc hién kiém dém va hoan thanh | Piémsé | Kiém dém | S6 hoc sinh

bang bén tir s6 liéu méa ban Chau thu thap : J:':III :
dlmccr@ 3 7 3
9 ? ?
10 ? ?

Cac diém s6 ma ban Chau thu thap duoc trong @ tao nén mot mau dir liéu. Trong &’;
ta thay, mau dir liéu nay co 5 gia tri 1a 6; 7; 8; 9 va 10. Cac s6 tim duoc trén cot
*S0 hoe sinh™ cho biét so lan xuat hién (go1 la tan s6) cua moi gia tr1 trong mau so liéu.

Téng quét, ta ¢ dinh nghia:

(ﬁ) Mdu dir liéu 1a tap hop cac dir icu thu thap duoc theo tiéu chi cho trudc.
S6 lan xudt hién ciia mot g1a tri trong mau dir liéu duoc gol la tdn s clia gia tri do.

Khi trong mau dir liéu ¢6 nhiéu gia tri ¢ tan so xuat hién Ién hon 1, ngudi ta thuong
biéu dién dir liéu bai bang tan so.

(gf Bang ran 56 biéu dién tan s6 cua mi gid tri trong mau dir liéu.
Bang gﬂm hai dong, dong trén ghi cac gia tri khac nhau cia méiu dir liéu, dong
duéi ghi cac tan so tuong (g voi moi gia tri do.

Vi du 1. Mot doi bong da thi dau 26 trin trong mot mua giai. S6 ban thing ma déi do
ghi duoc trong tirng trdn dau duoc thong ké lai nhu sau:

2 3| 2 3 | 3 1 0 | 3 1 0 1 1 2
2 |4 lo |0 ]| 2]2]l0]5]|4]|2]|o0o|21]09

.25.



Mau dir liéu trén c6 bao nhiéu gia tr1 khac nhau? Xac dinh tan so cia moi gia tr1 va
lap bang tin sb cua mau dir liéu.
Giai
Mau dir liducocacgiatrila: 0; 1; 2; 3; 4; 5.
Tan s6 ctia cac giatri 0; 1:2; 3;4; Slan luot 1a 7; 4; 8; 4; 2; 1.

Bang tin so:
S6 ban thiing 0 1 2 3 4 5
Tén sb 7 4 8 4 2
Chu y:

~ Khi dir li¢u la céc s6 thi mu dit liéu con duoc goi la mdu s6 liéu.

- 86 cac dir hf:u trong mau duoc goi 1a cd mau, thlmng duoc ki hiéu la N. Co mau N ciing
hang tﬂng céc tan so clia tl.mg gia tr1 khac nhau. Chang han, trong Vi du 1, c&rmiu N = 26.
~Cothé chu}ren bang tan so dang “ngang” nhu trén thanh bang tan so dang “doc™ nhu sau:

S6 ban thing Tén so
7

s |lw |~ |o
= pd | e | 20|

Nhan xér Bﬂng tan s6 giup chﬁng_ ta nhanh ch-;'mg quan sat cac dic diém cia mau di liéu
nhu s6 lin xudt hién cua mm gia tri, gid tri xuat hién nhiéu lin nhit, gia tri xuit hién
it lan nhat, ... . Bang tan s6 cing rat tién loi cho viéc tinh toan véi mau dir liu.

Vidu 2. Ngm:ﬂ ta dém s6 luong ngudi ngdi trén méi chiée xe 6 t6 5 chd di qua mot
tram thu phi trong khoang thoi gian tir 9 gio dén 10 gio sang. Két qua duoc ghi lai
o bang sau:

3 S T CTEZY Y (WL T | 1 L T, 1
1 1 3 N2 1 I 4 1 I | 2 1 A 1
2R3 =2 | 2|3 |2 ]33 1 2 | 3 0.2 2
| 4 13|12 |3 | 3 5 l 2| 3| 3 1 2 1
a) Lap bang tin s6 cho miu sb héu trén.
b) Hay cho biét sé ngudi ngdi trén xe phé bién nhat 1a bao nhiéu.
Griai
a) Bang tan so:
S6 ngudi 1 2 3 4 5
Tan s6 20 17 12 5 6

b) Theo bang tan s6 trén, sb ngudi ngdi trén xe pho bién nhat 1a 1 ngudi.



Thuc hanh 1. Sé cudc goi dén mot tong dai hd tro khach hang mdi ngay trong
thang 4/2022 duoe ghi lai nhur sau:

4 1 2 6 3 6 | 3 2 5 142|543 3 3

3 51414 3 4 16 | 5|3 6 | 3 513 5 5

a) Xac dinh c& mau.
b) Lap bang tan s6 cho mau s6 liéu trén.
¢) C6 bao nhiéu gia tri ¢ tan s6 16n hon 4?

2. BIEUPOTAN SO

!: - L o ¥
ﬁ! Gieo mdt con xiic xic can dbi va dong chat

Tan so

24 lan. Sau méi lan gico, vé thém
mat 6 vuéng Ién trén cot ghi két qua tuong
tng nhur hinh bén.

D6 cao clia mdi cot cho ta biét thong tin gi
vé két qua cua 24 lan gico?

1 2 3 4 3 6
cham cham c¢ham chim chim cham

Ta c6 thé biéu dién tin sb cua mdi mat trong 24 lan gieo trén boi biéu dd cot hoac
biéu d6 doan thang nhur sau:

Tiin so
| _Semm § 2 T
6
T 5
N . | N\
2
| I j IR
0
1 2 3 4 5 i} Mat 1 2 3 4 5 6 Mat

chim chim chim chim chim chim xuét hién chim chim chim chim cham chim xuét hién

Hai biéu d6 trén déu duoc goi la biéu d6 tan so6. Téng quat, ta co dinh nghia:

ﬁ-‘ﬂ Bi¢u do biéu dién tan s6 cua cac gia tri trong mau dir lidu goi 1a hiéu do tan so.
Biéu do tan so thudng co dang cot hodc dang doan thang.
Trong biéu d6 tan s6 dang cot, mdi ¢6t twong ng vai mot gia tri, chiéu cao cua
cot tuong 1rng tan so cua gia tri.
Trong biéu db tan s6 dang doan thang, dudng gap khic di tir trai qua phai
noi cac diem co hoanh do la gia tri so liéu va tung do la tan so6 cua gia tri do.
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Chit y: C6 thé két hop biéu dd cot va biéu do doan thing trén ciing mét biéu do nhur sau:

Tin sb
7

0= b2 e e h O

I 2 3 4 5 6 M
chim cham cham chiam cham cham xuat hién

Vi du 3. Vao dot nghi hé vira réi,

S0 hrgng tir vung tieng Anh mdi

= = S6 2
moi1 ngay ban Binh déu hoc thém ngay! ban Binh hoc duge moi ngay
mot sO tir vung tiéng Anh mai. 14

= bk

S6 tir méi

S6 luong tir virng madi ban Binh 12 12

hoc mdi ngay duge biéu dién o “; = _

biéu do cét nhu hinh bén. - 4,-, e

a) Sé luong tir vung méi ma ban I 4
5 & 2

Binh hoc moi ng:i?r nhﬁ_n nhfmmg I i
gia tr1 nao? Tim tan so cua mol 8 9
gia tri do.
b) Ban Binh da hoc tir vung tiéng Anh méi trong bao nhiéu ngay?
¢) €6 bao nhiéu ngay ban Binh hoc nhiéu hon 7 tir vung méi?
Griai

a) S6 luong tir vung méi ban Binh hoc dwoc moi ngay nhan cac gia tri 1a 5; 6; 7; 8; 9.
Tén sb cua cac gi tri d6 lan lwot 14 12; 8; 5; 4; 2.
b) S& ngay ban Binh hoe tir vimg mdi 1

12+ 8+ 5+4+2=231 (ngay).
¢) Sé ngay ban Binh hoc nhiéu hon 7 tir vung méi 1a 4 + 2 = 6 (ngay).

Vi du 4. Mot khu vui choi danh cho tré em thong ké lai d6 tudi cua mot so tré em
dén chol trong mot ngay o bang tan so nhu sau:

Tudi 3 4 5 6 7 8

Tin sb 4 5 4 5 1 7

a) Hay v& cac biéu d6 cot va biéu dé doan thang biéu dién s6 liéu & bang tan sb.
b) Theo biéu d6 & cau a, trong s céc tré em dén khu vui choi, tré em & d6 tudi nao la
nhiéu nhét?



Giai
a) Biéu do cot:
S0 lwgng tré em phiin theo dj tuoi
Tin sb §
12
10

= o Ch Q0
S
]

| ——
[Ea——— i
4

3 4 ] b X 8 Tum
Biéu do doan thang:
S6 lwgng tré em phin theo di tudi
Tin sb ]
12
10

3 4 5 6 7 8 Tudi
b) Theo biéu db trén, trong sb cdc tré em dén khu vui choi, tré em 7 tudi la nhiéu nhat.
Thuc hanh 2. Bac An théng ke lai s0 cudc goi dién thoai ma minh thue hién moi ngay
trong thang 7 o bang tan s6 nhur sau:

SO cude goi 5 6 7 8 9
A
1;5“ 8 2 5 9 1l 4
(s6 ngay)

Hay vé bicu dé cot va biéu do doan thing biéu dién mau sé liéu trén.

Van dung. Mot dia phuong cho tré em tir 12 thang tudi tro 1én tiém vic xin phong
viem nao Nhat Ban. Bang sau théng ké s6 miii vdc xin phong viém nao Nhat Ban
ma 50 tré em tir 12 dén 24 thang tudi tai dia phuong nay da tiém:

S6 mii tiém 0 1 2 3
So tré 4 ? 26 8

a) Hoan thanh bang tan so trén.

b) Tré em tir 12 dén 24 thang tudi can hoan thanh 3 mii tiém co ban cua vic xin
phong viém ndo Nhat Ban. Hoi co bao nhiéu tre em da duoc thong ké ¢ trén can phai
hoan thanh 16 trinh tiém vic xin nay?

¢) Hay vé& biéu db cot biéu dién miu s6 liéu trén.

5 .



cong tac (theo nam) cua cac y ta o

mot phong kham.
a) Cac y ta cua phong kham co
thon gian cong tac nhan nhing
gia tri nao? Tim tin sb cua mdi

gia tr1 do.

BAITAP

l. Biéu d6 bén thong ké théi gian

b) Phong kham co téng sé bao nhiéu

y ta?

c) Co bao nhiéu y ta da cong tac o

phong khém it nhét 3 nim?

Viét Nam duoe cho o bang sau:

Sé"}’ td 4

S50 lwong v td theo ndm cong tic

L N S PUR S R I

6 7 Sénim
cong tac

. Két qua cua 20 hoc sinh trrong A tham gia vong chung két cude thi Tim hiéu Lich sir

S6 bdo danh | Diém thi | Xép hang | S6 bdo danh | Diém thi | Xép hang

01 9 Nhi 11 7 Ba

02 10 Nhit 12 R Nhi

03 7 Ba 13 7 Ba

04 6 Ba 14 4 Khong dat giai
05 5 Khéng dat giai 15 10 Nhat

06 6 Ba 16 8 Nhi

07 8 Nhi 17 Nhi

08 6 Ba 18 7 Ba

09 5 Khong dat gia 19 Khong dat gia1
10 7 Ba 20 10 Nhit

a) Hay lap bang tin s theo diém sb cua hoc sinh va vé biéu d6 doan thang tuong tmg.

b) Hay lap bang tan sé theo xép hang ctia hoc sinh va vé biéu do c6t twong ing.

Sau bai hoc nay, em da lam ducdc nhifng gi?
~ Xac dinh duoc tan sé clia mot gia tri.
~ Thiét lap duoc bang tan so, biéu dé tan sé (biéu dién cac gia tri va tan s6 cla ching

& dang biéu dd cot hodc biéu db doan thang).
~ Giai thich dugc y nghia va vai tro clia tan sé trong thuc tién.
— Li gidi va thiét |ap dugc dif liéu vao bang, biéu db thich hop & dang: bang théng ké;

biéu db cot; biéu do doan thang.
~ Ligiai va thuc hién dugc cach chuyén dit liéu tirdang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.



Bai \ BANG TAN SO TUGNG BOI

VA BIEU DO TAN SO TUONG DOI

ﬁﬁii mot trai hé thanh thiéu nién quéc té, ngudi ta tim hiéu xem moi dai biéu tham du
6 thé si dung dugc bao nhiéu ngoai ngil. Két quéa dugc biéu dién nhu bang sau.

Songoaingif | 1 2 | 3| 4| =5

Sodaibiéu | 84 | 64 | 24 | 16 | 12

Hay tinh ti & phan tram dai biéu sif dung duoc
it nhat hai ngoai ngir.

0

1. BANG TAN SO TUONG DOl

] ; ] : : F
%1 Biéu tra vé “Loai nhac cu ban muon choi nhat™ doi véi cac ban trong lop, ban Duong
thu duoc ¥ kién tra 101 va ghi lai nhv dudi day:

Dan piano Trong Pan béu Dan piano Dan guitar
Dan guitar Sao Dan guitar Ban guitar Dan piano
Sao Dan piano Sao Keén harmonica | Dan violin
Tréng Ban guitar Dan bau DPan piano Dén piano
Ban violin Dan piano Pan violin Sao Trong
Kén harmonica | DPanviolin | Dan piano Dan piano Dén guitar

a) C6 bao nhiéu loai nhac cu duoc cic ban néu ra?
b) Hay xac dinh ti 1& phén triim hoc sinh chon méi loai nhac cu.
Ti 1& phén trim hoc sinh chon dan piano con duoc goi la tan sé twong doi cua
“dan piano” trong mau so liéu trén.
'}9 Tan 56 twong doi cria mét gid tri x trong mau dir liéu duoc tinh theo cong thirc
f:%.lt}ﬂ%, trong dé m 12 tan s6 cua x va N 1a ¢ mau.
Bdng tan 56 tuwong doi biéu dién tin s6 twong ddi cua méi gid tri trong mau dir lidu.
Bang gom hai dong (hodc hai cét), dong (hodic c6t) thir nhat ghi cac gia tri khac

nhau ctia mau dir liéu, dong (hodc c6t) thir hai ghi céc tan s6 tuong doi twong tmg
voi moi gia tri do.
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Bang sau ghi lai tan s6 tuong dbi cua tat ca cac loai nhac cu trong mau s6 liéu trén.

Nhac cu Tén sb twong dbi
Dan piano 30,0%
Pan guitar 20,0%
Dan bau 6,7%
Pian violin 13.3%
Keén harmonica 6,7%
Sao 13,3%
Tréng 10.0%

Vi du 1. Sau bai th1 mon Ngir vian, co giao ghi la so 16i chinh ta ma mot sb hoc sinh
mac phai vao bang thong ke sau:

2 51201240034 031235 a2 L5 041
4 12114131312 |0|4|5|4|5|1|4|L]1]0}]3]|1|4

a) Méu s6 liéu trén g&"}m nhiing gia tr1 khac nhau nao?

b) Hay lap bang tan s6 va bang tan so twong doi cua sé 161 chinh ta ma hoc sinh méic phai.

c) Tm!Jg S0 hoc sinh duoc khao sat, ¢6 giao n}ué-n chon ra 35% SO hqc sinh méc nhiéu

lo1 nhat dé huong dan cach swra. Hoi ¢6 giao can chon cac hoc sinh mac bao nhiéu loi?
Giai

a) Cac gia tr1 khac nhau cua mau so héula: 0; 1; 2; 3; 4; 5.

b) Kich thudc mau N = 40.

Bang tin so:

S6 16i chinh ta 0 1 2 3 4 5
Tén sb 10 7 5 8 6

Vi tan s6 cua gid tri 0 13 4 nén tan so trong déi cua gia tri 0 la % . 100% = 10,0%.

i . ; 10
Vi tan so cua gia tri 1 1a 10 nén tan so twong d6i cua gia tri 1 la 0 100% = 25,0%.

Tuong tu. ta tinh duoc tan s6 twong ddi cua cac gia tri 2; 3; 4; 5 lan luot 1a 17,5%;
12,5%; 20,0%; 15,0%.
Ta thu dugc bang tan s6 twong doi nhu sau:

S 15i chinh ta 0 I 2 3 4 5
Tén sb twong dbi 250% | 17.5% | 12,5% | 200% | 150%

10,0%

c) Vi 20,0% + 15,0% = 35% nén co gao cin chon cac ban miic 4 16 hoic 5 16i.



Nhdn xet: Bang tin s6 tuong doi gitp chiing ta nhanh chong quan sat duoc dac diém
ctia mau dit liéu nhur tin sé tuong d6i cia mdi gia tri, gia tri xuat hién thudng xuyén nhat,
gia tr1 xuat hién it thuong xuyén nhat, ... . Bang tan s6 tuong do1 cung giap chung ta
s0 sanh mirc do xudt hién thuéng xuyén cua mot gia tri trong nhiéu mau sb licu khac nhau.
Chui y:

— Tong tin s6 twong doi cua tat ca cac gia tri luén bang 100%.

— C6 thé ghép bang tan sb va bang tan sb twong doi thanh bang tan so — tan so tuong doi
nhu sau:

S6 16i chinh ta 0 1 2 3 4 5
Tin sb 4 10 7 5 8 6
Tan so twong déi | 10.0% | 25.0% | 17.5% | 125% | 20,0% | 15.0%

Vi du 2. Ban Linh gico mot con xic xdc can doi va dérng chét mot so lan va ghi lai tin so
tuong doi s6 lan xuat hién cia moi mat trong bang thong ké sau:

Mt | chdm | 2cham | 3chim | 4chim | 5chim | 6chim

Tin so twong dbi| 15% 18% 12% 21% 16% 13%

S6 lidu trong bang tan sé twong d6i trén ¢ hop li khéng? Tai sao?
Giai
Taco: 15% + 18% + 12% + 21% + 16% + 13% = 95%.
Nhur vay, 56 liéu trong bang tan s6 turong doi la khong hop li vi tong tan s6 tuon g ddi cua
tat ca cac gia tri nho hon 100%.

Thuc hanh 1. Trong bang s6 liéu sau ¢6 mét so liéu khong chinh xac. Hay tim s6 lidu
do va sira lai cho ding.

Tén sb 4 9 7 5
Tén s6 twong doi 16% 46% 28% 20%
Van dung 1.

a) Hay lap bang tin sb tuong d6i cho bai toin & @& (trang 31).

b) Tai trai he thanh thiéu nién quf}l: té t6 chirc 1 ndm trude do, co 54 trong tﬁng s0
220 dai biéu tham du c6 thé sir dung duoc tir 3 ngoai ngir tré 1én. Cé ¥ kién cho ring;
“Ti 1& dai biéu su dung duoc tir 3 ngoal ngir tro lén co tang gita hai nAm do”.
Y kién do dang hay sai? Giai thich.
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2. BIEUDPOTANSOTUONG DOI

?

hinh bén.

Hay cho biét nhom mau nao pho bién

2 Khao sat ngau nhién 200 ngudi vé
nhom mau cua ho. Két qua thu duoc
thé hién & biéu d6 hinh quat tron nhu

nhat, nhém méau nao hiém nhat.

- | r4 . 4 o i - -
I'an so twong doi cua ¢dc nhém mau

mO

HA

HB

B AR

Pé biéu dién truc quan tan s tuong déi cua cac gia tri trong mau dir liéu, ngudi ta
thuong dung biéu do hinh quat tron hoac bicu do cot.

‘g,) Biéu dé biéu dién tan s6 twong doi cua cac gid tri trong mau dir lidu goi 1a biéu do

tuin 1& doc sach va ghi lai trong bang duoi day:

tan so tuong doi.

Biéu db tin s6 tuong doi thudng cé dang hinh quat tron hodc dang ct.

Trong biéu dé hinh quat tron, hinh quat tron bicu thi tan so tuong doi a% co s6 do

cung tuong umg la a% . 360° = 3 6a".

Trong biéu do cot, d6 cao cua moi cot twong tmg voi tan s6 twong doi cua timg

gid tri.

Vi du 3. Ban Minh th{"ing, ké lai sb qu}rén sach ma mdi ban trong 16p di doc sau

Sb quyén sich 0 1 2 3
S6 hoc sinh 2 8 16 4 2
a) Lap bang tan sb fuong doi biéu dién s6 liéu trén.
b) V& biéu do tan so twong do1 dang hinh quat tron bicu dién so liéu trén.
a) Tongsd hoc sinh 1a: 2+ 8+ 16 +4 +2 =32,
Sb quyén siach 0 | 2 3 4
Tan s6 twong doi 6.25% 25% 50% 12,5% 6,25%

b) S6 do cung tron twong tmg véi cac hinh quat tron biéu dién tin s6 tuong déi cua cac
gia tri nhu sau:

S6 quyén sach

S6 do cung

22.5°

90"

180°

45"

22.5%




Ta vé duoc biéu d6 hinh quat tron nhur sau:

Tan so twong doi cia so hoc sinh theo so lirong sich di doc

Vi du 4. Dau nam 2022, mét cong ty van tai khao sat ngau nhién mét s khach hang vé
mirc do hai long khi sir dung dich vu cua cong ty. Trong nim 2022, cong ty da tién hanh
mét sb cai tién va dén cudi nam 2022, cong ty lai tién hanh khao sat.

Dir lidu :vé so lwong phan héi theo céc mitc d6 cta khach hang trong hai dot khao sat
duoc thong ke lai & bang sau:

Mire d¢ hii 1o | .
= OV RORE | Khong hailong |  Hailong R4t hai long
Dot khio s:it
Diu nim 2022 24 60 16
Cudi nam 2022 18 84 48

a) Hay lra chon va vé biéu d6 phu hop dé so sanh mirc d6 hai long ctia khach hang trong

hai dot khao sat.

b) C6 ngudi cho ring cic cai tién cua cong ty khong hiéu qua do ti 1é khach hang

danh gia & mirc *“Hai long” giam. Theo em nhan dinh do6 cé chinh xac khong? Tai sao?
Giai

a) Bc 50 sanh muc d6 ‘hfti }i’mg cua !{héch hang trong hai dot khao sat, ta s sir dung

bicu do cot kep mo ta tan so twong doi cua cac muc do hai long sau hai cuoc khao sat.

Trudc tién, ta lap bang tan s6 twong doi:

Miic d§ hai long . — — £ goueya
i Khong hai long Hai long Rat hai long
Dot khio s:it
Dilu niim 2022 24% 60% 16%
Cudi niim 2022 12% 56% 32%




Tén sb tuong d6i cua s6 khach hang phan theo mire do hai long
Tén sé.
tuong doi

%
70}
60
50
40

30
20

10
0

Rit hai long Mirc dd
hai long

Khéng hai long Hai long

B Déu nim 2022 ® Cu6i ndm 2022
b) Nhan dinh trén 1a khong chinh xac vi ti lé khach hang danh gia ¢ mirc “Hai long”
giam 4% nhung ti 1¢é khach hang danh gia ¢ mirc “Khong hai long™ giam mét nua,
tir 24% xubng con 12% va ti 1 khach hang danh gia & mirc “Rat hai 1ong” ting gap doi,
tir 16% lén dén 32%.

Thuc hanh 2. Ban Mai phong van mét so ban hoc sinh cung trurong vé mau muc
mdi ban yéu thich nhat. Két qua duoc cho o bang sau:

Mau mue Xanh den DPen Tim dam Tim héng

Tén sb 18 6 16 10

Hay vé biéu dé tan s6 tuong dbi dang hinh quat tron dé biéu dién mau sé liéu diéu tra
cua ban Mai.

Van dung 2. Mt cita hang théng ké lai s6 dién thoai di dong ban duwoc trong thang
4/2022 va thang 4/2023 & bang sau:

Thwong hiéu A B 9 D Cac thuong hi¢u khac
Thing 4/2022 54 48 32 96 20
Thing 4/2023 60 56 60 120 24

a) Hay lua chon va vé biéu do phu hop dé thf;y duoe xu thé thay ddi lra chon thuong hiéu
dién thoai giira hai dot thong ké.

b) Hay cho biét trong cac thuong hiéu dién thoai A, B, C, D, thuong hi€u nao tang truong
cao nhat, thuong hiéu nio tang truéng thap nhit.



BAI TI}P
1. Bang sau thong ké s6 lwot nhay chuét vao quang céo & mét trang web véo thang 12/2022.

S$6 lugt nhdy chudt | 0 1 2 3 4 5

S6 ngudi ding 25 56 12 9 5 3

a) Lap bang tin s6 twong d6i cho mau sé liéu trén.
b) V& biéu db tan s6 twong dbi dang hinh quat tron biéu dién mau sb liéu trén.

2. Biéu d6 hinh quat tron dudi day biéu dién tan sb twong ddi ctia cac ngdn ngit lp trinh
duroc sir dung khi viét 200 phan mém ciia mot cong ty cong nghé. Biét ring, mdi phin mém
dwoc viét bang ding mot ngon ngir lap trinh.

Tén so twong doi ciia cic ngén ngir lap trinh

B Python
B JavaScript
© Java
W+

B Céc ngon ngir khic

a) Ngén ngit lap trinh nao dwoc sir dung phd bién nhat khi viét 200 phan mém da?
b) Hay lap bang tan s6 biéu dién s6 liéu cho bai biéu do trén.

3. Ngudi ta thuong dat twong (ng cic mirc do hai long cua khach hang véi diém sb
danh gia nhu sau:

Diém 1 2 3 4 5

Mire dd | Raitkhong Khéng | Chap nhan

hai long hai long hai long duoc Hailong | Rat hai long

Chi s6 mirc d6 hai long CSAT (Customer Satisfaction Score) 1a mét chi s6 do luong
sir hai 16ng cuia khach hang vé mét dich vu nao dé. Chi s6 nay duoc tinh theo cong thic:
Sé danh gia hai long va rat hai I¢

g1a hai long va rat hai long 100%.

CSAT = - : -
Tong so danh gia
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a) Bang sau cung c:?".p diém danh gia ciia nguéi ding danh cho cira hang A.

Diém 1 2 3 4 5
S0 ngudi ding 2 4 2 9 25
Hay tinh chi s6 CSAT cua cira hang A.
b) Bang sau cung cap diém danh gia cua nguai ding danh cho cia hang B.
Diém 1 2 3 4 5
S6 ngudi ding 32 12 10 15 139

Hay lua chon va v& bicu d6 phi hop dé so sanh mirc d6 hai long ctia ngudi ding danh
cho cira hang A va ctra hang B. C6 thé néi cira hang B duoc yéu thich hon do c6 s6 luot
danh gia 4 diém tro 1én nhiéu hon so voi cira hang A hay khéng?

4. Trong bang s6 liéu sau c6 mot s6 liéu khong chinh xac. Hay tim so liéu d6 va sira lai

cho diung.
Téhn so 12 17 15 9
Tén s6 twong dbi 24% 34% 24% 18%

Sau bai hoc nay, em da lam dudc nhifng gi?

~ Xac dinh dugc tan s6 tuong doi ctia mot gia tri.

~ Thiét |ap duoc bang tan sé tuong déi, biéu dé tan s6 tuong déi (biéu dién cac gia tri
va tan so tuong doi cla ching & dang biéu dé cot hoac biéu do hinh quat tron).

~ Giai thich dugc y nghia va vai trd clia tan sé tuong ddi trong thuc tién.

— Li gidi va thiét lap dugc di liéu vao bang, biéu d thich hop & dang: bang théng ké;
biéu db tranh; biéu dé dang cot; biéu d6 hinh quat tron.

— Ligiaiva thuc hién dugc cach chuyén di liéu tirdang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

~ Phat hién va li gidi duoc s6 liéu khong chinh xac dua trén mai lién hé toan hoc dan gian
gitia cac s6 liéu da dugc biéu dién trong nhiing vi du don gian.



BIEU DIEN SO LIEU GHEP NHOM

L(09)
Sau mét khoa tap hudn, hoc vién dugc xép loai A, B, C, D theo diém kiém tra ma mdi ngudi

dat dugc nhu sau:
Diém kiém tra (X) 0<X<25 25<X<5 5<X<75 75<X<10
Xép loai D '3 B A

Diém kiém tra clia cac hoc vién dugc ghi lai & bang sau day:

6,5 1.4 35 6,8 9,2 76 7,8 9,3 5.6 9,5
83 8,2 6,3 9,1 7.2 4,7 7 74 9.1 9,9
85 75 6,7 1.7 9 8,7 7,2 3,2 8,1 6,4

Hai c6 bao nhiéu hoc vién dugc xép loai A?

1. BANG TAN SO GHEP NHOM

§1 Bac Mai cén cac qua dua tmng ctra hang
va ghi lai can nang (don vi: kg) cua
tirng qua nhu sau:

44 | 51 | 43 | 42 5,1
56 | 41 | 48 | 5.1 4.6
56 | 40 | 47 | 4.1 5.6
54 | 43 o7 4.l 4.9

Dé thuan tién cho viéc kinh doanh, bic Mai chia dua thanh 4 nhém theo cin ning

(ki hiéu la X):

4<X<4545<X<55<X<55:55<X<6.

Hay hoan thanh bang s6 liéu sau:
Cﬂ&ggfx] 4<X<45 | 45sX<5 | 5sX<55 | 555X <6
S6 qui dwa 8 ? ? ?

Trong 31 cac gia tri cua mau s liéu duoc chia thanh 4 nhom. Chﬁng han,
nhom4<X <45 gf}m cac gia tri lon hon hoac bfmg 4 va nho hon 4.5 con duoc ki hiéu
1a [4: 4,5). Nhém nay c6 8 gia tri, ta néi nhom co tan so la 8.

Bang 50 liéu nhén duoc trong a1 gol la bang tan s6 ghép nhom.



Ki hicu [a; b) la nhom chira cac gia tr1 X cua mau sb héuthoamiana<X<bh. Hicub-a
a+b

duoc goi la do rong ciia nhom [a; b), gia tri duoc goi la gia tri dai dién cua nhom.
“'g{ - Sé luong cac gia tri cua mau so li¢u thudc vao mot nhom duoc goi la tan so6
cita nhom do.
— Bang tan so ghép nhom biéu dién tan sb cua cac nhom sé liéu, Bang gf]m
hai dong (hoac hai cot), dong (hoac cot) thir nhét ghi cac nhom 56 licu, dong
(hodc cot) thir hai ghi cac tan s6 twong img véi mdi nhém dé.

Vi du 1. Xét miu sb liéu vé diém sé & @ (trang 39).
a) Hay chi ra céc gia tri thuéc nhom [0; 2.5) va tan s6 cua nhom nay.
b) Lap bang tan sé ghép nhém cuia miu sé liéu.
Giai

a) Nhém [0; 2,5) gdbm hai gid tri 1a 1.4 va 1.7. Tan s6 clia nhom nay 13 2.
b) Bang tan s ghép nhom cua mau so liéu:

Diém kiém tra [0; 2,5) [2.5:5) [5:7.5) [7.5: 10)

Tin so 2 3 10 15

Chu y:
— Trong vi du trén, cac nhom dir lidu déu co do rong 1a 2.5 diem.
— Céc nhom s6 liéu phai chira tit ca cac gia tri ciia mau s6 liéu,
— Cac nhom so liéu thuong duoe chon sao cho co do rong bz"mg nhau. thuan tién cho
viéc tinh toan va phu hop vor mue dich cua viéce théng ke.
— Trong chuong nay, ta luon su dung cac nhom co do rong bﬁng nhau.
Thuc hanh 1. Bang sau ghi lai thoi gian mat bac si kham cho mét s6 bénh nhan
(dom vi: phut):
10.0 7.7 9.4 9.1 6.7 5.9 6.7 11,7 6.9 54
6.0 5.8 8.7 6.4 5,3 12,3 1.4 9,1 11,8 6.5
a) Hay chia S0 liéu thanh 5 nhom, vé1 nhom thir nhat la cac bénh nhan co thoi gian kham
tir 5 phut dén dudi 6,5 phut va 1ap bang tin s ghép nhom.
b) Xac dinh nhom co tan so cao nhat va nhom co tin s6 thfip nhit.

2. BANG TAN SO TUONG POI GHEP NHOM

& i Béc Quang ghi lai thai gian truy cap Internet cia minh méi ngay (don vi: gity) trong
vong | thang nhu sau:

1.2 3,2 24 2,7 0.5 2,6 4.8 24 | 42 24

3.7 23 35 4.9 0.4 0,6 1.5 4.6 1,7 34

3.9 2,1 34 2,7 15 1.8 2.9 T oy 3.9 1.6

Bac Quang danh gia mirc do sir dung Intemet moi ngay cua minh theo bang tiéu chi sau:

Thaoi gian : ; : . ;
(gi%) [0; 1) [1;2) [2; 3) [3:4) [4; 5)
Mire dé Rit it It Binh thuong | Nhiéu | Rat nhiéu
Hay xac dinh ti 1€ cac ngay trong thang bac Quang truy cdp Internet ¢ mirc dé
“Rat nhiéu”.



Tén s6 twong doi ciia mét nhom duoc tinh theo cong thitc f = — . 100% trong d6
S : R N

m la tan so ciia nhom va N la c¢& mau.

Bang ghi lai tan s6 twong déi cua cac nhém s6 lidu duoc goi la bang tdn so

fwong doi gﬁép nhom.

Bang tan s6 tuong doi ghep nhém gom hai dong (hodc hai cét), dong (hodc cﬂt}

thir nhat ghi cac nhom s6 liéu, dong (hoac cot) thir hai ghi cac tan so tuong doi
tuong (mg véi moi nhom do.

Vi du 2. Hay lap bang tan sb ghép nhém va bang tan s6 twong déi ghép nhém cho dir lidu
vé thoi gian truy cap Internet cua bac Quang, trong do cac nhom duoc phan theo
mirc do sir dung nhir bang tiéu chi o &i-

Giai
Bang tan so ghép nhom:

Thoi gian
(g10)
Tén sb 3 6 9 8 4

[0; 1) [1;2) [2:3) [3: 4) [4: 5)

Bang tan sb twong doi ghép nhom:

Thoi gian
(g10)
Tén sb twong doi

[0; 1) [1:2) [2: 3) [3: 4) [4: 5)

10,0% 20,0% 30,0% 26.7% 13.3%

Chu y: Tuong tu nhu bang tan s6 — tan sb turong doi, ta co thé ghép duoc bdng tan so
ghép nhém — tan s6 twong doi ghép nhom nhu sau:

Thoi gian
B 0: 1) 1;2) 2;3) 3. 4) 4. 5)
(gid) [ [ [ [ [
Tin sb 3 6 9 8 4
Tén so twong d6i | 10,0% 20,0% 30.0% 26,7% 13,3%

Thuc hanh 2. Co Loan ghi lai chiéu cao (don vi: cm) cua céc cay bach dan gié-ng
vira duoc chuyén dén nong truomg & bang sau:

16,4 19 296 | 183 | 21,8 | 206 | 222 | 271 23,3 19.5
21,2 15,9 | 28.6 18 298 | 272 18,1 284 188 | 235
292 | 238 | 296 25 244 154 | 238 16 17,2 | 23,5
232 17 17.8 19,8 16.8 184 | 219 | 243 | 273 21

Hay chia dir liéu trén thanh 5 nhém, véi nhém déu tién gdém cdc cay co chiéu cao
tir 15 em dén duotn 18 cm va lap bang tan s6 twong dor ghep nhom tuong tng.
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Van dung 1. Bac Minh thong ké chiéu cao cia mét sb cay bach dan 5 nam tudi &
moét 1am truémg vao bang dudi day (don vi: mét). Do so suit nén bac Minh ghi thiéu
mét s6 s6 lidu. Hay gitip bac Minh hoan thanh bang thng ké.

Chié :
{"n':}“““ [7: 8) ? [7: 10)
Tén s6 ? 24 8
Tén s6 twong dbi ? 30% ?

w

J

khoang da?

. BIEUDO TAN SO TUONG P01 GHEP NHOM

3 Khao sat ngau nhién 150 ngudi vé thai gian
st dung dién thoai di dong trung binh moi
ngay cua ho (don vi: phitt), Két qua duoc thé
hién & biéu do bén.

Hay chi ra khoang thoi gian sir dung dién thoai
di dong phd bién nhat. Xac dinh s6 nguoi
duoc hoi co thoi gian si dung dién thoai thude

Tin scr
tuong déi
(%)

45

40

35

an

25

20

15}

10
5

Tin s turorng dii ciia sb R
theo thii gian sir dung
dién thogi trung binh

40%

24 Ei:EE-"XI:

%

Eu:"u

] -
0 30 60 90 120 150 Tho gian

(phat)

Biéu db trén doc got la biéu do tan sé fieong doi ghep nhom dang coi.

L

Bicu do tan s6 twong doi ghép nhém dang cot gdm cic cot ké nhau, méi cot
twong tmg vai mot nhom. Cot biéu dién nhﬂm [a: b) ¢6 ddu mut trai 1 a, dau mat
phai la b va co chiéu cao tuong tmg voi tin s6 tuong déi cua nhom.

Vi du 3. Thuy thérng ké lai do dai quing duong (don vi: km) minh di b6 méi ngay
trong thang 6 o bang sau:

Quiing dudng , : : , :
(km) [4:5) [5; 6) [6:7) [7;8) [8:9)
Tén s (s0 ngay) 6 12 8 3 |

Hay v bicu do tan so twong doi ghép nhom dang c6t biéu dién mau sé liéu trén.



bo1 mot doan thang thi nhan dugc mot duong gap khic nhu hinh dudi day.
Tén so tur ong doi cua sb ngay
\ theo do dai guing duong di dugye mbi ngay

v

Bang tan s6 tuong d6i ghép nhom:

Giai

Quile ™ | s | 156 | 67 | Iy | &9
Tén s6 twong déi | 20,0% 40,0% 26,7% 10,0% 3.3%

Biéu do tan s tuong déi ghep nhom dang cot biéu dién mau s6 liéu:

Tanso
tuong d6i . theo do dai quang dwong di duwoc mébi ngay

(%) 4
45
40
35
30
=
20
15
10

5
0

Tin so twong doi cua so ngay

40,0%

.5

26,7%

10.0%

3. 3%

-

P

4 5

b 7

8 9

Quing dwong (km)

Chii : Trong biéu do trén, néu ta ndi trung Eiém céc canh phia trén cua cac cot ké nhau

Ta.nsp

tuemng dion |

(%a)
45
40
35
30
23
20

I5

10

1S

0

‘j

45 55

6.5

1.5

85 Quing dudng (km)

Biéu dé trén duoc got la biéu do tan so twong doi ghep nhom dang doan e‘ha':ng.

Biéu do tan sb tuong doi ghep nhom dang doan thang la duong gap khuc di
tir trai qua phai, noi cac diém trén mat phang. mdi diém co hoanh do la gla tri
dai dién ctia nhom SO liéu va co tung d6 tuong tng voi tin s6 tuong déi cua

nhom s6 liéu do.
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Vi du 4. Bang sau thong ké chiéu cao (don vi: mét) cua cac cay keo 3 nam tudi & mot

nong truong.

-k

o | 8587 | 87:89) | 8591 | DL93) | 9399
Tin s6 twong doi 15% 25% 25% 20% 15%

Hay v& biéu d6 tan s tuong dbi ghép nhém dang doan thing biéu dién s6 lidu trén.
Gidi

Gia tri dai dién cua cac nhom dir liéu lan luot 1a 8.6; 8.8; 9.0; 9.2; 9.4.

Biéu d6 tan s6 twong d6i ghép nhom dang doan thang biéu dién sb liéu da cho:

.Y £ i £ -
I'an so twrong doi cua so cay

Tanscn Y
theo chiéu cao

turom g dii

(%a)
o =

25 \

20

E

15
10

8.6 8.8 9.0 9.2 94 Chitucao (m)

Chit y: Tlmrng tu nhu biéu d6 tan sé twong doi ghep nhom, nglmfi ta cung str dung
biéu dé tan sé gﬁiep nhom dang cot dé biéu dién truc quan cho bang tan so gheép nhom,
trong do chiéu cao cua cot co ddu mat trai 1a a va dau mat phai la b trén truc hoanh
turong ing voi tén so cua nhom [a: b).
Vi du 5. Biéu do dudi day biéu dién két qua khao sat thanh tich chay 100 m ctia mot sb
hoc sinh.
Tén s6 ciia so hoc sinh theo thoi gian chay
Téan so A .

7

[ P -

0 11 12 13 14 15 16 Thﬁfgiﬂn chay (gidy)
a) Co bao nhiéu hoc sinh chay hét 100 m trong thot gian it hon 12 giay?
. b) C6 tong s6 bao nhiéu hoc sinh tham gia khao sat?
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Gidi
a) S6 hoc sinh chay 100 m hét it hon 12 giay 1a 3.
b) So hoc sinh tham gia khao sat la
3+6+4+2+ 1= 16 (hoc sinh).

Thuc hanh 3. Biéu d6 cot bén mé ta Tin sb twong déi ciia s6 bong dén
tudi tho (don vi: nghin gi®) cua 100 chiéc ~ Tansd theo tudi tho
bong den day toc trong mot 16 san Xudt, ‘“"“g;ii;“

a) Hay lap bang tan s6 mo ta dir liéu & 60 -

biéu do bén. sl

b) M{jt_ bong fi:‘:n duoc cho la thudc il

loai I néu c6 tudi tho tir 1500 gié tro 1én.

Hoi c6 bao nhiéu béng dén thude loai | 30 e

trong sé cac bong dén duoc thong ké? 20—18%

c) Hay vé biéu dé tan sb tuong doi 10 505
ghép nhom dang doan thang biéu dién 0 ]

i R 1 125 1,5 1,75 2 Tudi tho (aghin gi
dir iéu & bicu do bén. Tt th (aghin gic)

Thuc hanh 4. Bang tan s6 ghép nhém sau biéu dién két qua khao sat can ning
(don vi: kg) cua mot s6 tré so sinh o mot khu vue.

Cﬁl(!k;;.iﬂg [2,9:3,1) | [3,1:3.3) | [3.3:3,5) | [3.53.7) | [3.7:39
Sb tré so'sinh 3 7 5 3 2

a) Hay lap bang tin s6 tuong doi ghép nhom cho mau s0 liéu trén.

b) Hiy vé cac biéu do tan s6 tuong doi ghep nhom dang cot va dang doan thﬁng
bicu dién s6 liéu trén.

Véan dung 2. Hai ban Ha va Hong thdng ké lai chi s chit luong khong khi (AQI)
noi minh o tai thoi diém 12:00 moi ngay trong thang 9/2022 ¢ bang sau:

Chi sb [50; 100) | [100; 150) | [150; 200) | [200; 250)
200 250
T 150 50
CAIT@EG 12 8 6 4 100
cua Ha 4
Tainoi & 0 500
cua Hﬁng 16 6 3 3

a) Hay vé trén cung mot hé truc hai biéu dé dang doan thﬁng biéu dién tan s6 tuong dodi
cho bang chi s6 chit lwong khong khi tai no1 o cua ban Ha va tai noi o cua ban Hf‘mg.
b) Chi sd AQI tir 150 tr 1én duoc coi 1a khéng lanh manh. Dua vao biéu dé tan sb
twong ddi trén, hidy so sanh ti 1 sé ngay chat luong khéng khi duoc coi 1a khéng
lanh manh & mai khu VIIC.

45



BAITAP

1. Ban Giang ghi lai cv li nhay xa cua cac ban trong ciu lac bé thé thao & bang sau
(don vi: met):

54 36 47 42 44 48 34 47
42 38 42 44 46 48 53 47
5.4 4.1 3.5 47 5,1 4,1 44 5.4
45 54 44 43 36 44 48 48

a) Dé thu gon bang dir liéu thi nén chon bang tin s6 khong ghep nhom hay bang tan s6
ghép nhoém dé biéu thi dir liéu trén? Tai sao?

b) Hay chia sé liéu thanh 4 nhém, trong d6 nhém dau tién 13 cu li tir 3,5 m dén duéi 4 m;

lap bang tin s6 va tan sb firong doi ghép nhom.

2. Két qua do toc do cua 25 xe 0 to (don vi: km/h) khi di qua mot tram quan sat duoc
ghi lai & bang sau:

48.6

X

54,2

»

333

¥

453

48,2

¥

46,3

¥

574

62,6

a

614

55

409

455

a

54,3

X

498

»

60 | 589

7

53

33|62

494

1

484

a

478

412

)

428

488

a) Hay lap bang tan so tuong doi ghep nhom cho bang sd liéu trén, trong do nhom
dau tién la cac xe co toc do tir 40 kmv/h dén dud 45 km/h.
b) Hay xac dinh nhém co tan s6 tuong doi cao nhat va nhom co tan s6 twong doi
thap nhat.
3. Thai gian hoan thanh mét bai kiém tra truc tuyén cia mét s6 hoc sinh duoc ghi lai

o bang sau (don vi: phut):

Théi gian _ 5 .
(o) [10; 12) | [14: 16)

Tén sb 25 5
Tién so twong doi ? 12,5%

a) Hay xac dinh ) hoc sinh tham gia kiém tra.

b) Hoan thanh bang trén vao vo.



4. Biéu d6 bén biéu dién ti 1& dai biéu

tham du héi nghi theo d6 tudi. Biét ring
c6 54 dai biéu tir 25 dén dudi 35 tudi.
a) Co bao nhiéu dai biéu tham du hoi ngh1?
b) Lap bang tan s6 gheép nhom twong tng.
c¢) Mét ngudi cho ring co trén 50% so
dai biéu tham du héi nghi dudi 45 tudi.
Nhan dinh do ding hay sa1? Tai sao?

tn

Ti 1¢ dai biéu theo d# tudi

Tan so

turong doik

(%)

40
35
30

33,75%
28.75%.

23

26.25%

2[} | I -

15

10

11.25%

S

25 35 45 55 65 Dotudi

. Thon gian di tir nha dén truvong (dom vi: phut) cua cac ban hoc sinh lop 9C duoc ghi lai

o bang sau:
9.5 | 139 | 86 1132 | 1037 151 | 195 | 141 | TE44 19,7 (F15,1 | 11,1
16,6 | 7,2 I8 |16 62 | &2 | 167 | 78 |35 BT D.TLT| 5.5
18,2 74 (198 | 19 | 5.2 | 183 | 147 | 141 | 196|104 | 7.2 | 12,5

a) Hay chia s6 liéu thanh 4 nhém, v&i nhom thir nhat 1a khoang tir 5 phat dén dudi 9 phat
va lap bang tan s6 gheép nhom va tan sb turong dbi ghép nhom.

b) V& biéu da tan so tuong doi ghép nhém dang cot va dang doan thing mé ta bang

tan so tuong doi ghep nhom.

0

Sau bai hoc nay, em da lam dudgc nhiing gi?

- Thiét lap dugc bang tan sé ghép nhom, bang tan s6 tuong déi ghép nhom.
~ Thiét lap duogc biéu db tan sé tuong déi ghép nhém & dang biéu do cot va dang biéu dd

doan thang.

— Li gidi va thiét lap dugc dit liéu vao bang thich hop.
~ Li giai va thuc hién dugc cach chuyén diiliéu ti dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.
- Nhén biét dugc mdi lién hé gila théng ké véi nhirng kién thifc clia cdc mbn hoc khac

trong Chuong trinh 16p 9 va trong thuc tién.
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BAITAP CUOI CHUONG 7

CAU HOI TRAC NGHIEM
1. Mot doanh nghiép san Xudt xe o to Ti 1€ logi xe & td theo lugng xing

khao sat lugng xang tiéu thu trén Tin sb ti¢u thy trén 100 km
100 km cia mét so loai xe & 10 ‘"ﬂ'ﬂgg,j; 4
trén thr truong. Ket qua khao sat 40
100 chiéc xe duoc biéu dién trong 35 34%
hinh bén. 0 -

25 24%

20

15 15%

10

5

0

e

LSS ST 6 Lime xiing
tiéu thu (lit

a) Téan s6 tuong doi cua so hrong xe 6 t6 tiéu thu dudi 5 lit xdng cho 100 km 1a

A. 24%. B. 39%. C. 61%. D. 76%.
b) Khoang tiéu thu xing phé bién nhat la

A. Tir 4 dén duéi 4.5 lit. B. Tir 4,5 dén dudi 5 lit.

C. Tir 5 dén 5.5 lit. D. Tir 5,5 dén 6 lit.

c) Trong tat ca nhimg chiéc xe duoc khao sat, cé bao nhién chiéc xe tiéu thu hét tir 5 dén
duéi 5.5 lit xang khi di hét quang dudng 100 km?
A. 34 B:: 27 C. 15, D. 24.

Két qua khao sat thot gian su dung lien tue (don vi: gio) tir le sac day cho dén khi hét
pin ciia mot s6 may vi tinh cling loai duoc thong ké lai o bang sau:

Thii gian
sir dung pin [7.2:74) [7.4;:7.6) [7.6; 7.8) [7.8; 8)
(g10)
Tén so 2 4 7 6

a) C& mau cua cuoc khao sat la

A. 18 B. 19. C. 20. D.22.

b) S6 lvong may tinh c6 thoi gian st dung tir 7.4 dén dudi 7,8 gio la

A1l B. 12. 13 D. 14.

c) Ti 1€ may tinh co thor gian su dung tir 7,6 gio tro 1én la

A.27,7%. B. 68,42%. C. 33,3%. D. 72,3%.



3. Bang dud day ghi lai cu i ném ta (don vi: met) cua mot van dong vién trude va sau mot
dot tap huan dac biét.

Culi

m) | [20:202) [[202:204)|[20,4; 20.6)([20,6; 20.8)( [20,8:21) | [21:21.2)

Tin sb
trudc dot 3 5 5 2 1 0
tip huin

Tén sb
sau d 1 2 4 5 3 1
tip hu

a) Tén s6 tuong doi cia s6 lan van dong vién ném dudi 20,4 m trude khi tap huan la

A. 18,75%. B. 25%. C. 31,25%. D. 50%.
b) Tan sb twong dbi cua sé lan vén déng vién ném tir 20.8 m tro 1én sau khi tap huén la
A. 20%. B. 25%. C. 30%. D. 35%.

¢) Tan s6 twong d6i caa sb lan van dong vién ném tir 20.8 m tror 1én sau khi tip huan
tang them

A. 18,75%. B. 30,5%. C. 35%. D. 37.5%.

d) Tén s6 twong d6i caa s6 1an van dong vién ném dudi 20,2 m sau khi tip huan giam di
A. 12,5%. B. 15,5%. C. 35%. D. 37.5%.

BAITAP TU LUAN

4. Khao sat cac hoc sinh lép 6 ciia mét Tén si tromg d6i ciia 6 hoe sinh

truome Trune hoc co si ve thoi vian  1Ans0  theo thii gian sir dung mang xi hji

. y F - : 8 womg doig moi ngiy
sir dung mang xa ho1 trung binh trong (%) !
mét ngay (dom vi: gity), két qua thu 30 [46.7%
duge nhur hinh bén. o A

i ; A 40 :
a) Co bao nhiéu ban tham gia cudc 55
khao sat, biet rﬁng co 4 ban su dung 30
mang xa ho1 tir 4,5 gio tro lén? 25
b) M{.jt nguol -:h_u rang co trén 50% 20
hoc sinh tham gia khao sat sur dung 15
mang xa hoi tir 3 gior tra 1én méi ngay. 10 il
Nhién dinh cua ngudi do cd hop li khdng? 5 3.3%
¥ o -

Ja sl %15 3 45 6 Thoi gian(gio)
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Mot cira hang gha lai & cua cac do1 giay da ban trong mot ngay o bang sau:

42 38 39 42 39 41 43 41 41 40
37 38 37 38 40 39 38 39 44 43
42 37 40 40 44 41 41 40 42 39
43 41 37 41 40 38 40 41 40 39

a) Hay xac dinh c& mau, lap bang tan s6 va tan so tuong d6i cho mau s6 liéu trén.

b) Hay vé biéu d6 dang ¢t mé ta bang sb lidu trén.

c) Cira hang nén nhap vé dé ban c& giay nao nhiéu nhat, c& giay nao it nhat?

S6 ban thiang mét ddi bong ghi duoc trong 26 trin déu cua Giai vé dich quéc gia
duoc ghi lai o bang sau:

1 2 0 4 0 3 0 I 0 0 3 3 0

0 3 0 2 2 3 3 4 3 1 0 0 £

a) Hay lap bang tan s6 va tan so fuong déi cho bang sd liéu trén.

b) Hay vé bicu dd hinh guat tron mo ta tin s6 tuwong doi cua bang so liéu trén,

. Mot bac lai xe muédn ghi lai tong dé dai quang duomg (don vi: km) minh lai xe mdi ngay

trong vong | thang.
a) Hoi bac lai xe co thé thu thap dir licu bﬁng cach nao?

b) Dud day la so ligu bac lai xe da ghi lai duoc.

239 | 1927 | 1378 | 1253 | 1475 | 102,8 | 1059 | 60,1 | 186,7 | 129,5

316 | 1684 | 974 | 1447 | 129 | 1973 | 113,7 | 10,2 | 1103 | 864

779 | 38.6 | 1247 | 1998 | 228 | 969 | 30,7 | 851 | 188.1 | 122,5

Hay chia so liéu thanh 5 nhém, véi nhom thir nhit 1a tir 10 km dén dudi 50 km va
lip bang tan s6 ghép nhém va tan sb twong doi ghép nhém. VE biéu dé tan so twong dbi
ghép nhom dang c6t biéu dién bang tan so6 twong d6i ghép nhom.

Trong bang s6 liéu sau c6 mét s6 lidu bi dién sai. Hay tim so lidu d6 va stra lai cho diing.

Tan so 24 16 6 4

Tén s6 twong dbi 48% 32% 15% 8%




Chuong  MOT SO YEU TO NAC SUAT

4 e
Trong chudng nay, ching ta sé tim hiéu vé khéng gian mau
cta phép thif ngau nhién, tinh xac suat cba bién c6 bang cach
kiém dém sd truang hgp thuan lgi trong mét sé mo hinh
xac suat don gian.

\

e

Xic sudt la mét cong cu quan trong trong viéc xay dung mé hinh
toan hoc cho céc dai lwong bién déi mét cach ngau nhién theo
thoi gian, vi du nhu gia co phiéu, ti gia trao d6i ngoai té hay
s6 lwong ca thé trong mét quén thé, ...



KHONG GIAN MAU VA BIEN ¢

@ Mat tui chifa 4 vién bi dugc danh s6 nhu hinh bén.
Lay ra ngau nhién 1 vién bi tir tii. Ban Long va ban Ha
c6 y kién vé sb cac két qua co thé xay ra nhu sau: /

K
: ..
C6 2 két qua la lay duac

vién bi mau xanh va Iﬁy
dugc vién hl mau do. ( C6 nhiéu hon 2 két qua tﬁ)dj

Theo em, ban nao noi diing?

1. KHONG GIAN MAU
8
1 Hop thir nhat c6 1 vién bi xanh. Hop thit hai ¢6 1 vién bi xanh va | vién bi do.
Ban Xuan lay ra | vién bi tir hop thit nhat. Ban Thu lay ra 1 vién bi tir hop thir hai.
a) Phép thir cua ban Xuén c6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra?
b) Phép thir ciia ban Thu c6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra?

Trong E1 ta c6 thé biét chic chan vién bi ban Xuén lay ra ¢c6 mau xanh vi trong hop
thr nhat chi c6 1 vién bi xanh.

Vién bi ban Thu lay ra c6 thé c6 mau xanh hodc mau do. Do dé. ta khong thé biét
chéc chin vién bi ban Thu lay ra 6 mau gi. Tuy nhién, ta biét chi c6 2 két qua xay ra
la *Ban Thu Iﬁ}f duoc vién b1 mau xanh™ va “Ban Thu lﬁ}' duoc vién bi mau do”.
Ta noi ban Thu thuc hién mét phép thir ngiu nhién.

gﬁf Cac hoat dong ma ta khong thé biét trudc duoc két qua cua né, nhung biét tat ca
cac két qua c6 thé xay ra duoc goi 1a phép thir ngau nhién (con goi 1a phép thir).

Khéng gian mau, ki hiéu O, 14 tap hop tit ca cac két qua c6 thé xay ra cua phép thu.

Vi du 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nio la phép thir ngau nhién? Tai sao?
a) Gieo 2 khéi gﬂ hinh lap phm:rng, moi khéi durroc son mét mau nhu Hinh la va
quan sat mau sic cua mat xuat hién bén trén.

b) Chon bat ki 1 cay bt bi tir dng bit c6 4 cay bat bi nhu Hinh 1b.



¢) Chon ra dé-ng thoi 2 que gd tir hdp 6 2 que go nhur Hinh lc.

Giai
a) Hoat dong gico 2 khéi gd hinh 1ap phuong khéng 1a phép thir ngau nhién vi ta biét
trude chi cé mot két qua xay ra la xuat hién 1 mat mau xanh va 1 méit mau vang.
b) Hoat dong lay 1 cay bat bi la phép thir ngau nhién vi ta khong thé biét trudc duoc
két qua cua nd, nhung biét tat ca 4 két qua co thé xay ra.
¢) Hoat déng lay ra dong thoi 2 que gd khong la phép thir ngau nhién vi ta biét chi
c6 mot két qua xay ra la léy duoc 1 que gb mau xanh va 1 que g6 mau do.
Vi du 2. Xac dinh khéng gian mau cia cac phép thir ngau nhién sau:
a) Gieo 1 con xiic xdc cin doi va dong chat hai lan.

b) Lay ra lin luot 2 qua béng tir mot hép chita 3 qua bong dwoc dénh s6 1; 2; 3.

@

b)
Hinh 2
Giai
a) Ki hiéu (i; J) 1a két_qué lan gico thir Qhﬁi xuat hién mat ¢6 i cham, lan gico thir hai
xuat hién mat co j cham. Khéng gian mau cua phép thur 1a
Q= {(1; 1); (1; 2); (1; 3); (1; 4); (1; 5); (1; 6);
(2; 1); (2; 2); (2; 3); (2; 4); (2; 5); (2; 6);
(3: 1):(3:2): (3: 3): (3: 4); (3: 5): (3: 6):
(45 1); (4 2); (4: 3); (4; 4); (4 5); (4; 6);
(5; 1): (55 2); (5; 3): (55 4); (5: 5); (55 6);
(65 1); (6 2); (63 3); (6; 4); (6 5); (6; 6)}.
Ta ciing c6 thé viét gon khong gian mau la
Q={(:j)|1<i<6;1<j<6}.



b) Ki hiéu (i; j) 1a két qua bong lay ra lan thir nhat dwoc danh s6 i, bong lay ra lan thir hai
duoc danh sf}j. Khéng gian mau cua phép thir I3

Q= §(1;2); (1;3)(2; 1);(2; 3); (3; 1); (3; 2)}.
Thuc hanh 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nio 1a phép thir ngiu nhién? Tai sao?
a) Chon ra lan luot hai tam thé tir hép c6 2 tam thé nhu Hinh 3a.
b) Chon bat ki 1 quyén sach tir gia nhu Hinh 3b.
c) Chon 1 cay bat chi tir fmg but nhu Hinh 3c.

a) b} c)
Hinh 3

Thuc hanh 2. Xac dinh khong gian mau cua cac phép thir sau:

a) Gieo 2 lan mot &Sng xu co | mat xanh va 1 mat do.

b) Lay ra 1 qua bong tir mét hop chira 3 qua bong duge danh s6 1; 2; 3, xem s, tré lai
hop roi lai lay ra 1 qua bong tir hop do.

Van dung 1. Xic dinh khéng gian mau ctia phép thir trong 7 (trang 52).

2.BIEN cO

&; Xét phép thir gico hai con xiic xdc can ddi va dong chat. Gia sir két qua caa
phép thir 1a con xtic xdc thir nhit xuat hién mat 1 cham, con xiic xic thir hai
xuat hién mat 6 cham. Trong cac bién c6 sau, bién ¢é nao xay ra, bién c6 nao
khéng xay ra?

A: “Téng s6 cham xuat hién 16m hon 17;

B: “Tich s6 cham xuat hién la so chan™;

ey e o TR
C: “Hal mat xuat hién co cling so cham”. Hinh 4

Ta thay két qua cta phép thir thuan loi cho bién c6 A va B nhung khéng thuén loi cho
bién co C.

Tong quét, khi thqc hién phép thir, mot biénl co l.:c'} thé xay ra hodc khéng x':'i}r ra.
Mot két qua co thé cua phep thua lam cho bién c¢o6 xay ra duoc goi la mot kér qua
thudn loi cho bién co do.

Vi du 3. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao sai? Tai sao?

a) Bién c6 khong thé khong c6 két qua thuan loi.

b) Moi két qua cua phép thir déu 13 két qua thuén loi cho bién ¢6 chic chin.

¢) Bién cb c6 it nhat mét két qua thuan loi 14 bién ¢ ngau nhién.



Gidi
Phat biéu a) va b) la ding.
Phat biéu c¢) la sai vi bién c6 chic chin cé it nhat mot két qua thuan loi nhung khéng
phai la bién c6 ngau nhién.
Vi du 4. Mot hop co chita 5 tam thé cing loai dwroc danh sé 1an luot tir 1 dén 5. Lay ra
ngau nhién cung mot lie 2 tam the tir hop.
a) Hay liét ke cac phf‘an tir cia khong gian mau cua phép thir.
b) Liét ké cac két qua thuan loi cho méi bién ¢d sau:
A: “Trong 2 thé lay ra c6 ding 1 thé ghi s6 1&7;
B: “Trong 2 thé lay ra c6 it nhit 1 thé ghi s6 chan”,
Gidi

a) Ki hiéu {x; vy} 1a két qua ldy duoc hai thé, trong d6 mét thé danh s6 x va mot thé
danh so v.
Cac ph;in tir ctia khong gian mau cta phép thir la

{1;2}; {1;3}; {1; 4}; {1;5}; {2; 3}; {2; 4); {2; 5} §3; 4); {3: 5); §4: 5)-
b) Cac két qua thuan loi cho bién ¢d A la

{1;2}; {13435 {2; 315 42; 5}; {3: 4}; {4: 5}.
Céc két qua thuan loi cho bién 6 B 1a

{1:2}; {1:4}; 12: 3}: {2:4): {2:5}; {3; 4} {4 5}.
Thuc hanh 3. Mét hop c6 4 qua bong dwoc danh s6 1an luot tir 1 dén 4. Ban Trong va
ban Thuy lan luot ldy ra ngau nhién | qua bong tir hop.
a) Xac dinh khong gian mau cua phép thu.
b) Xac dinh cdc két qua thuan loi cho méi bién c6 sau:
A: “S6 ghi trén qua béng cua ban Trong 16n hon sé ghi trén qua bong caa ban Thuy”;
B: “Tflmg céc O ghi trén 2 qua bong iéy ra lon hon 77.
Van dung 2. Ba khach hang M, N, P dén quiy thu ngin ciing mét lic. Nhan vién
thu ngan sé lan luot chon ngau nhién timg nguon dé thanh toan.
a) Xéc dinh khong gian mau cua phép thr.
b) Xéc dinh cac két qua thuan loi cho méi bién 6 sau:
A: “M duoc thanh toan cudi cung’’;
B: “N duoc thanh toan truoc P,
C: “M duorc thanh toan™.

55



BAITAP

1. Mot hop chira | qua bong mau xanh, 1 qua bong mau vang va | qua bong mau do.
Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Hiy xac dinh
khéng gian mau cua cac phép thir ngdu nhién do.

a) Lay bat ki 1 qua bong tir hép.
b) Lay dong thai 3 qua béng tir hop.
¢) Ly lan lwot 3 qua bong tir hép mét cach ngau nhién.
2. BanAn viet ngﬁu nhién mot s tur nhién ¢6 2 chii so.
a) Xac dinh khéng gian mau ciia phép thir.
b) Hay xéac dinh cac két qua thuan loi cho mdi bién ¢6 sau:
A: “8é duoc viét 1a s6 tron chuc™;
B: “S6 duoc viét 1a s6 chinh phuong”.

3. Trén gia c6 | quyén sich Ngit van, | quyén sach Mi thuat va | quyén sach Céng nghé.

Ban Ha va ban Thuy lan luot lay ra ngdu nhién | quyén sach tir gia.

a) Xac dinh khéng gian mau cua phép thu.

b) Xac dinh céc két qua thudn loi cho méi bién ¢6 sau:

A: “C6 1 quyén sich Ngir vin trong 2 quyén sach duoc lay ra™;

B: “Ca 2 quyén sich duoc lay ra déu 1a sach Mi thuat”™;

C: “Khong co quyén sach Cong nghé nao trong 2 qu}réﬂ sach duoc l:?i}r ra’.

4. Ban Viét giai mét dé thi gdm c6 3 bai duoc danh sé 1; 2; 3. Viét chon lan luot cac bai dé
giai theo mét thir twr ngau nhién.

a) Xac dinh khéng gian mau ciia phép thu.

b) Xac dinh céc két qua thuan loi cho méi bién c6 sau:
A: “Viét giai bai 2 dau tién”;

B: “Viét giai bai | trude bai 37.

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?
- Nhan biét dugc phép thif ngau nhién va khéng gian mau.

- Nhan biét dugc mot két qua la thuan lgi cho mét bién 6 trong moét sé phép thi
don gian.




XKAC SUAT CUA BIEN CO

@ Ban Duong xoay tdm bia hinh tréon nhu .‘
hinh bén va quan sat xem khi tam bia
ding lai, mai tén chi vao hinh quat tron
ghi s6 nao. Két qua 20 lan quay dugc ghi
lai & bang sau:

1 2 3
2 7 1

Cac két qua 1; 2; 3 ¢6 cung kha ndng xay ra
khéng? Tai sao?

1. KET QUA DONG KHA NANG

af Cac két.quﬁ cia moi phép thir sau c6 ciing kha niang xay ra khéng? Tai sao?
a) Gieo mot dong xu can doi va dong chat.
b) Lay ngau nhién 1 vién bi tir mot hép cd 10 vién bi giong nhau duoc danh s6
tir | dén 10.
¢) Ly ngiu nhién 1 tim thé tir mét hop chira 2 tim thé ghi s6 5 va 5 tam thé ghi
s6 2 va xem s6 cua nd.

Trong phép thur liy bi o trén, do céc vién bi giong nhau nén kha ning duoc lua chon
ctia cdc vién bi la nhur nhau. Ta noi cac két qua cua phép thir trén la dong kha nang.
Téﬂg quat, trong mot phép thir ngau nhién, hai két qua duoc goi la d{‘.ing kha nang
néu ching c6 kha ning xay ra nhu nhau.

Chui y:

a) Trong phép thir tung dong xu (hodc gico xiic xdc), néu co gia thiét dong xu, xic xdc 1a
cdn doi va déng chat thi cac mét cua dong xu hay xtc xéc s& c6 cing kha ning xuét hién.
b) Trong phép thir lay vat (qua bong, vién bi, ...), néu co gia thiét cac vit c6 clng
kich thudc va khoi luwgng thi moi vat déu co cung kha nang duoc lua chon.

Vi du 1. Két qua ciia mdi phép thir sau c6 dong kha nang khong? Tai sao?

a) Tung hai dﬁng xu cin doi va di;jng chat.

b) Gieo con xiic xic & Hinh 1b,

¢) Chon ngau nhién lan luot 2 qua bong ban tir mot hép chira 7 qua bong ban ¢o ciing
kich thuée va khéi luong.
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a) b) c)
Hinh I
Giai

a) Do hai dong xu can d6i va dong chat nén cac mit déu cé cing kha nang xuat hién.
Cac két qua cua phep thur la dong kha nang.

b) Do con xiic xdc khong can d6i nén kha ning xudt hién cia cac mat khong nhu nhau.
Céc két qua cua phép thir khong dong kha ning.

¢) Do cic qua bong bin ¢o cing kich thudéc va khéi lwong nén cé cung kha nang duoc
chon. Cac ket qua cua phep thir la dong kha nang.

Thuc hanh 1. Két qua cia mdi phép thir sau c6 déng kha nang khong? Tai sao?

a) Rit ngau nhién 1 tim thé tir 10 tim thé cing loai duoc danh s6 lan luot tir 1 dén 10.
b) Chon ngau nhién | hoc sinh tir danh sach lap.

¢) Lay ra ngau nhlen 1 vién b1 tor mot hnp chua | vién b1 xanh, | vién b1 do va

8 vién bi trang roi quan sat mau cua no, biét rang cac vién bi co cung kich thuoc
va khéi lwong.

Van dung 1. Két qua cua cac phép thir sau co cung kha nang xay ra khong? Tai sao?
a) Giip ngau nhién | ngudi & Dong Thép va hoi xem ngudi d6 sinh & huyén/ thanh phé nao.
b) Rat ngau nhién 1 14 bai tir b bai tay 52 1.
2. XAC SUAT CUA BIEN CO
e
2 Ban An gieo mot con xtic xdc cin déi va dong chét. Ban Trang tung mét dong xu
can doi va dong chat. So sanh kha niang xay ra cua cac bién co sau:
A: “An gieo duoc mit c6 chin cham™:
B: “An gieo duoc mat co 2 ché'im“;
C: “Trang tung dwoc mit sip”.

Nguoi ta c6 thé sir dung xéc suat dé so sanh kha niing xay ra cta cac bién c¢6 ngau nhién.
Bién ¢d nao ¢ kha nang xay ra cao hon sé& ¢é xdc suat 16n hon.

Khi cac két qua cua phép thir 1a dong kha nang, ta c6 thé tinh xdc suat cua bién cb bang
cach kiém dém s6 két qua thuan loi cho bién c6 do.



%2 Gia sir mot phv:p thl.r co khnng glan mau Q gém hitu han cac két qua dong kha ning
va A la mot bién cb. Xdc suét cia bién cd A, ki hiéu P(A), duoc xac dinh bai céng thite

p(A)=24) (*)
n(Q)

trong d6 n(A) 1a s6 cac két qua thuin loi cho A; n{Q) 13 s6 céc két qua co thé xay ra.

Chu y: Dé tinh x4c suat cua bién cb A, ta thuc hién cac budc sau:
Bude 1: Xac dinh n(Q) 1a s6 cac két qua co thé xay ra.
Bude 2: Kiém tra tinh ddng kha ning cua céc két qua.
Bude 3: Kiém dém sé cac két qua thuan loi cho bién co A.
Bude 4: Tinh xé4c suat cua bién c6 A bing cong thire (*),
Vi du 2. Hop tha nhit dung l qua bong tréng_. | qua bong do. Hop tha hai dung 1 qua
bong do, | qua bong vang. Lay ra ngau nhién tir mo1 hop 1 qua bong.
a) Xéc dinh khéng gian mau va sb két qua co thé xay ra cua phép thu.
b) Biét rﬁng cac qua bong co cung kich thuoc va khoi lrong. Hay tinh xac suat ciia moi
bién co sau:
A: “2 qua bong lay ra c6 ciing mau™;
B: “Cé ding 1 qua béng mau do trong 2 qua bong lay ra”.
Giai

a) Ki hiéu T 12 mau trang, P la mau do va V la mau vang.
Ki hiéu XY la két qua bong lay ra & hép thir nhit c6 mau X, bong lay ra & hép thir hai
co mau Y.
Khong gian mau cua phép thir la

={TD; TV: Db; bV}.
S6 két qua c6 thé xay ra 1a n(Q) =4,
b) Vi cac qua bong c6 cung kich thudc va khéi lwong nén 4 két qua trén c6 cing
kha nang xay ra.
Chi ¢6 mét két qua thuan loi cho bién ¢6 A 12 PP nén n(A) = 1.
n(A) 1

=—=0,25.
n(Q}) 4

Xac suat cia bién cd Ala P(A) =

Céc két qua thuan loi cho bién ¢d B 1a TP va BV nén n(B)=2.

Xéc sudt ctia bién co B la P(B) = oL P =10,5.
n(Q) 4
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Vidu 3. Mot hop chira 5 qua bong mau do va mot sd qua bong mau trsiﬂg. Cac qua bong
co cung kich thuoc va khéi lrong. Lsiy ra ngau nhién mot qua bong tir hp, xem mau
roi tra lai hop. Biét x4c suat cua bién ¢b “Lay dwoc qua bong mau do” 1a 0,25.
Hoi trong hdp c6 bao nhiéu qua bong mau Eéng?

Giai
Goin la so qua bong mau !:r:z"lng co trong hop.
Sé cach chon ra ngau nhién 1 qua béng tir hop lan + 5.
Do céc qua béng co cing kich thuée va khéi lwong nén céc qua bong co ciing kha nang
duoc chon.

Sé két qua thuan loi cho bién cd “Liy duoc qua bong mau do” 1a 5 nén xéc suét cua

bién co nay la

n+s5
Giar phuong trinh

=025 hay n+5=20
n+s i

ta duoc n = 15. Vay co 15 qua bong mau tréng trong hop.

Thuc hanh 2. Mot hop chira 4 tim thé cung loai duoc danh S0 1: 4: 7: 9. Ban Khué
va ban Huong lan lugt moi ngudi lay ra | tim the tir hép. Tinh xdc suat cua mdi
bién cb sau:

A: “Tich cac s6 ghi trén 2 tim theé 1a s6 1&7;

B: “Téng céc so ghi trén 2 tam the 1a s6 1&”;

C: “S6 ghi trén tam thé cua ban Khué nho hon s6 ghi trén tam thé cua ban Huong”,
Van dung 2. Ban Thing c6 n tim thé cing loai dwoc danh s6 tir 1 dén n. Ban Thing

riit ngu nhién | tam thé. Biét ring xac suét cua bién c6 “Lay duoc tim thé ghi s6 c6 mot
chit s6” 14 0,18. Hoi ban Thiing c6 bao nhiéu tim the?

BAITAP

. Gieo hai con xlic xdc can do1 va dong chat. Xeét hai bién ¢o sau:

A: *Xuat hien hai mat co cung so cham™;
B: *Tong s6 cham trén hai con xtc xac lon hon 8”.
Bién co nao co kha nang xay ra cao hon?

Mot chiéc hop c6 chira 5 tam thé cung loai, duoc danh sé lan lwot 1a 3; 5; 6: 7; 9.
Lay ra ngiu nhién dng thoi 2 tam thé tir hop.

a) Xac dinh khéng gian méau va sé két qua cé thé xay ra cua phép thr.



b) Tinh xéc suét ctia mdi bién 6 sau:
A: “Tich céc s6 ghi trén 2 tam thé chia hét cho 37;
B: “Tong cac s6 ghi trén 2 tam thé lén hon 137

3. Mét chiée hop chrl.ita 1 vien bi xanh 1 vié:} bi do6 va 1 vién bi tr::mg. Cac vien b1 co cung
kich thuéc va khoi luong. Dung lan lugt lay ra ngau nhién timg vién bi tir trong hop cho
déen khi hét bu.
a) Xac dinh khéng gian mau cua phép thir.
b) Tinh xéc suat cia mdi bién cd sau:
A: *Vién bi mau xanh duoc Ifi‘}r ra cudi cung’’;
B: “Vién bi mau tring duoc ldy ra trudc vién bi mau do™;
C: “Vién bi lay ra dau tién khong phai Ia bi mau tring”.

4. Mot tii chira 3 vién bi mau xanh va mot so vien bi mau do cé cung kich thuoc
va khéi lrong. Ban Ludn lay ra ngau nhién 1 vién bi. Biét ring xac suat cia bién cd
“Léy duoc vién bi mau xanh” 13 0,6. Héi trong tii ¢6 tong s6 bao nhiéu vién bi?

 Saubai hoc nay, em da lam dugc nhifng gi?
- Nhan biét dugc khai niém dong kha nang.
- Tinh dugc xac suat cla bién cd bang cach kiém dém sé trudng hop co thé va s
trudng hop thuan lgi trong mét s6 mé hinh xéac suat don gian.




BAITAP CUOI CHUONG 8
CAU HOI TRAC NGHIEM

1. Mot hdp chira 1 qua bong mau vang, 1 qua béng mau tring va | qua bong mau cam.
Cac qua bong co cung kich thuée va khéi luong. Ban Anh lay ra ngau nhién lan luot
2 qua bong tir hop.

a) Sé phén tir cia khong gian mau cta phép thir 13

A3 B. 4. C. 3. D. 6.
b) Xac suit cua bién cb “Co 1 qua bong mau vang trong 2 qua bong 1éy ra” la
A0 B. l [ l D. E
3 2 3
¢) Xéc sudt cuia bién cd *Khong co qua bong nao mau xanh trong 2 qua bong lﬁ'j,r ra” la
A D B. 1 [ -% D. 1.
3 3
d) Xéc sudt cuia bién c6 “Qua bong lay ra dau tién la qua bong mau tring” 1a
A D B. l C. E b o =
3 3

e) Xac suit ciia bién c6 “Qua béng lay ra lan thir hai khong phai 13 qua bong mau cam™ la
A. 0. Bt cz D. .
3 3
2. Ban Giang gico mdt con xtic xac cin d6i va dong chat hai lan lién tiép.

a) S6 phan tir cia khong gian mau cua phép tha 1a

A. 6. B. 12. C. 30. D. 36.
b) Sé két qua thuan loi cho bién c6 “Tong s6 cham xuat hién 12 4” 1a
A2 B.3. C.4, D. 5.
¢) Xéc suat cua bién c6 “Lan gieo thir hai xuat hién mat 5 cham” la
AL B, =-. c.2. D2
6 36 3 5
d) Xéc sudt cua bién ¢6 “Cé ding 1 lan xuat hién mat 6 cham” la
a2 B. 2. el D. L.
6 18 36 3
e) Xac suat ciia bién c6 “Tich s chdm xuat hién ciia hai lan gieo la sé 167 1a
& 3, B &, B2
4 3 2 4



6.

BAITAP TU LUAN

. Mot hop chira 3 tam thé cing loai, duoc danh sé lan lwot 1a 5; 10; 15. Trong céac

hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir ngiu nhién? Hiy xac dinh khong gian mau
cua cac phép thir ngau nhién do.

a) Lay bat ki 1 tam thé tir hop.
b) Lay dong théi 3 tim thé tir hop.
¢) Lay lan luot 3 tam thé tir hop médt cach ngau nhién,

. Ban Trang chon ngiu nhién mot s0 tir nhién co ba chir s6.

a) Xac dinh khéng gian mau cua phép thir.

b) Xac dinh tap hop céc két qua thuan loi cho céc bién c6 sau va tinh xac suat cua moi
bién co do.

A: “SH duoc chon la lap phuong cua mot S0 tir nhien™:

B: “Sé dwoe chon nhé hon 5007,

. Gieo hai con xiic xic can do1 va dong chat. Tinh xac suat cua mo1 bieén co sau:

A: “Tich s6 chdm xudt hién trén hai con xiic xdc bang 127

B: “Téng so cham xuat hién trén hai con xtic xdc bing 8.

Mot chié-c_ hop c6 chira 5 tam the cung loai, duoc danh 50 lan luot 13 1; 4; 9; 10; 16.
Lay ra ngau nhién dong thén 2 tam the tir hop.

a) Xéc dinh khéng gian mau va sd két qua co thé xay ra ctia phép thur.

b) Tinh xéc suét ciia moi bién ¢6 sau:

A: “Tich cac s6 ghi trén 2 tim thé chia hét cho 57;

B: “Tong céc so ghi trén 2 tam thé 16m hon 147,

. Mét chiéc hép chira 1 tim thé mau xanh, | tam thé mau vang va | tdm thé mau hong.

Céc tdm thé co eung kich thuéc va khoi lrong. Ban Huong lan luot ifi}-’ ra ngau nhién
timg tim thé tir trong hdp cho dén khi hop hét theé.

a) Xac dinh khong gian mau cua phép thu.

b) Tinh xac suit ctia mdi bién co sau:

A: “Tam thé mau h{;‘:mg duoc If'i},r ra dau tién’;

B: “Té4m thé mau xanh duoc ldy ra trudc tim thé mau vang™;

C: “Tam thé lﬁ'y ra lan cudi cung khong co mau xanh™.
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Phan HINH HOC VA DO LUONG
HINH HOC PHANG

Chugng  TU GIAC NOI TIEP
DA GIAC DEU

Trong chuong 9, ching ta sé tim hiéu vé dudng tnt’.m‘~1I
ngoai tiép va dudng tron noi tiép tam giac, tu giac
noi tiép. Chiing ta cing sé tim hiéu vé cac da giac déu,
cac phép quay git nguyén hinh da giac déu va

l\_l'mg dung cua ching trong thuc tién.

Ll
.
&

"l

"aapan®

i-'-’-.!
o?

Tir gidc néi tiép co nhiéu img dung trong thiét ké, hoi hoa.
Céc tir gidc mau tring trong hinh la cdc tir giac néi tiép.



DUGNG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.
DUGNG TRON NOI TIEP TAM GIAC

Ba cum dan cu A, B, C ndi vdi nhau bdi ba con duang AB, BC, CA
nhu trong hinh dugi day. Ngudi ta mudn tim dia diém O dé xay
mét trudng hoc va dia diém | dé Iap mét tram ciltu hd xe, sao cho
O cach déu ba diém A, B, C va | cach déu ba con duding. Lam thé nao
dé xac dinh hai diém O va I?

=
ACGEDE

1.DUONG TRON NGOAITIEP TAM GIAC

&f Cho ba diém A, B, C khong thiang hing. Goi O la
giao di¢m cua hai duong trung truc cua doan thang
AB va BC (Hinh 1).
a) So sanh do dai cua céc doan thang OA, OB va OC.
b) V& dutmg tron di qua ba diém A, B, C. HR T

Tir 8, ta co:

\/ Duéng tron di qua ba dinh cita mét tam gidc goi A
1 duwong tron ngoai tiép tam gidc, khi do tam gidc
duoc goi la tam gide néi tiép dwong tron.
Pudng tron ngoai tiép tam gidc co tam la
giao diém ctia ba dudmg trung truc cta tam giac
va c6 ban kinh bang khoang cach tir giao diém

. ; B t 1 C
d6 dén mot dinh bét ki cia tam gidc. w



Vi du 1. Cho hai duong tron (I) va (J) cat nhau
tai M, N. Goi E va F (khac M, N) 13 hai diém
lin luot trén (Iy va (J). Tim dudng tron
ngoai tiép tam giac MNE va dudng tron
ngoal tiép tam giac MNF.
Giai

Ta c6 duong tron (I) di qua ba diém M, N, E.
suy ra (I) 1a duong tron ngoai tiép tam gidgc MNE.

Hinh 3

Ta cé duong tron (J) di qua ba diém M. N, F, suy ra (J) 1a duong tron ngoai tiép
tam giac MNF.
Vi du 2. Xac dinh tam va tinh ban kinh cta duémg tron ngoai tiép tam giac déu ABC
cO canh bﬁng a.

Gricii
V& dudng cao AH cia tam gidc ABC, goi O la diém nam trén
doan thiang AH sao cho OA = % AH.
Do tam gidc ABC déu nén O vira la trong tdm cua tam giac
vira la giao diém cua ba duéng trung truc,

Xet tam giac AHB vuong ta1 H, ta co

AH=+AB° -BH’ = 33_1__23‘5‘ Hinh 4

Viy déng tron ngoai tiep tam gidc déu ABC c6 tam O va ban kinh

a3

R= DHLEAH_

&{l Puong tron ngoai tiep tam gidc déu canh a c6 tam la trong tam cta tam gidc va

f

ban kinh bang ——

Vi du 3. Xac dinh tam va tinh ban kinh cua dudmg tron ngoai tiép tam giac ABC vudng
tat Avolr BC =10 cm.

(riai
Goi O la trung diém ctia canh huyén BC. £
Ta co AO la duong trung tuyén ung voi canh hu}rén cua tam giac

BC 0
ABC vuong tai A, suy raOA=0B=0C= ? =R=5cm.

Viy dudng tron tam O ban kinh 5 cm ngoai tiép tam giac ABC. A B
Hinh 5



[Er) Pudng tron ngoai tiép tam giac vuong co tam la trung diém cua canh huyén va
ban kinh bﬁng nua canh huyén.

Thuc hanh 1. Xac dinh tam va tinh ban kinh cua duong tron ngoai ﬁép moi tam giac sau:
a) Tam giac déu MNP c6 canh béng 4 cm;

b) Tam giac EFG ¢6 EF =5 cm: EG=3 cm; FG=4 cm.

Van dung 1. C6 ba t6 dung 1éu & ba vi tri A, B, C

n_l:ur Hinh 6. Ban t6 ci'ti'm dat hef thung co dlimg tich Aﬁ

bang nhau tai mot diem tap két chung. Mo1 to co
sdu ngudi, duoc phat mot chiée gau gidng nhau, cic
thanh vién trong to chia thanh ting cap cong nhau,

mtic nude tir trai cua minh vé d6 vao thung tai diém ST TR
tap két. Thing cia to nio diy trude thi to d6 chién thing. A -~ i
Dé tro choi cong bang, can tim diém tap két cach déu Hinh 6

ba léu. Hay xic dinh diém dé.

2. DPUONG TRON NOI TIEP TAM GIAC

ez; Goi I la giao diém ba duong phan gidc cua
tam giac ABC. Ve ID, IE, IF lan luot vuong goc
vai cac canh BC, AC va AB (Hinh 7).
a) Chimg minh rang IE = IF = ID.
b) V& dudng tron tam [ ban kinh IE. C6 nhan xét
gi vé vi tri cua duong tron nay vl ba canh cua
tam giac ABC?

Tir @, ta co;

E) Puéng tron tiép xic voi ba canh cia tam gidc goi la dwdng tron néi tiép tam gidc,
khi do tam glac duoc goi la fam giac ngogi tiep dieong tron.
Pudng tron ndi tiép tam gidc ¢6 tim 13 giao diém cua ba dudng phan giac trong va
ban kinh bang khoang cach tir giao diém do dén mét canh bat ki cua tam giac.

Vi du 4. Cho goc xOy va duong tron (I) tiép Xuc vol A

hai canh Ox, Oy. V& tiép tuyén d cua (I) sao cho d cit

Ox tai A, cat Oy tai B va I nim trong tam giac OAB.

Tim duong tron no1 tiép cua tam giac OAB. d
Giai

Ta co duong tron (1) tjép xuc vl bacanh OA,OBva

AB cua tam giac OAB nén (I) la duong tron no1 tiép )

tam gidc OAB. Hinle 8 e




Vi du 5. Xac dinh tam va tinh ban kinh cua duong tron noi tiép tam giac déu ABC
c6 d6 dai canh bing a.

Giai
Go1 O la giao diém cua ba duong cao AH, BE va CF cua .
tam giac ABC.
Ta co tam giac ABC déu nén AH. BE, CF la ba duong F E
trung tuyén, dong thoi 1a ba duong phan gidc trong cua
tam giac.
Do dé, O la trong tam, dong théi ld tim dudng tron ndi tiép £ & 3
tam giac ABC voi ban kinh r = OH = OE = OF. Hinh 9
a3

Xét tam giac AHB vuéng tai H, tacé AH=+AB*-BH" = |a’—

| _a\E

dodo r=0H=-AH=—.
3 6

\%f Duong tron no1 tiep tam giac déu canh a co tam la trong tam cua tam giac va

a\3

ban kinh bang ——.

Nhén xér: Tam giac déu cé tam dudng tron noi tiép va tam duong tron ngoai tiép
trung nhau.

Thuc hanh 2. Xac dinh tam va tinh ban kinh
dudmg tron noi tiép tam giac déu MNP co
dd dai canh bang 8 cm.

Van dung 2. Theo go1 y trong Hinh 10,
néu cach xdc dinh hai diém I va O cua

tinh hudng trong % (trang 65).

Hinh 10

BAITAP
. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang 6 cm.
a) Néu cach vé dudmg tron ngoai tiép tam giac ABC.
b) Néu cach vé duong tron noi tiép tam giac ABC.
c) Tinh ban kinh R cua duong tron ngoai tiép va ban kinh r cua duong tron no1 tiép
tam giac ABC.



. Cho tam gise ABC (AC < BC) néi tiép dudng tron (O) c6 AB la dudng kinh. Tir

diém O vé duong th:ing song song vo1 AC va cét duong tron (O) tai | (diém | thudc
cung nho CB).

a) Chirng minh OI vubng goc voi BC.

b) V& tiép tuyén cua dudng tron (O) tai B va cit duéng thing OI tai M. Chimg minh MC
la tiép tuyén cua dudmg tron (O).

Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (I). Go1 D, E, F A

lan lwot la cac tiép diém cua duong tron (I) véi céc canh

AB, BC, AC (Hinh 11). = I

a) Chung minh 2AD =AB + AC - BC. 1

b) Tim cac hé thirc tuong tir nhu hé thire & céu a.

Hinh 11
Tinh dién tich tam gidc déu c6 ban kinh duéng tron néi ticp
bang 1 cm.
MGt trai nuéi gia stc co dang hinh tam giac déu canh 100 m
(Hinh 12). Ngudi ta mudn dat mot tru dén cao ap tai mot diém
cach déu ba dinh cia tam giac. Néu cach xac dinh vi tri dat
dén va tinh khoang céch tir diém dé dén ba dinh cua tam gidc.

Hinh 12

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhifng gi?
- Nhan biét dugc dinh nghia dudng tron ngoai tiép tam giac.

- Xac dinh dugc tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac, trong do co tam va
béan kinh duéng tron ngoai tiép tam gidc vudng, tam gidc déu.

- Vé dugc duding tron ngoai tiép tam giac bang dung cu hoc tap.

- Nhan biét dugc dinh nghia dudng tron noi tiép tam giac.

- Xac dinh dugc tdm va ban kinh duéng tron ni tiép tam giac, trong dé c6 tam va ban kinh
duéng tron noi tiép tam giac déu.

- Vé dugc dudng tron ndi tiép tam giac bang dung cu hoc tap.




@Quan sat hai hinh tf giac ABCD va A'B'C’'D’, hay néu nhan xét su
khac biét vé vi tri cac dinh cla mai hinh déi véi dudng tron trong
hinh dé.

DI’

a)

1. DINH NGHIA TU GIAC NOI TIEP

2 ;
1 Céc tir gidc trong Hinh 1 ¢6 déc diém gi gidng nhau?

88

Hinh I

a) b)

\? Maét tir giac c6 bon dinh nam trén mét dudmg tron dwoc goi la nr gide noi tiép
dwomg tron (goi tat 1a ur gide ngi tiép).
Puong tron di qua bon dinh caa tir giac goi 1a dudng tron ngoai tiép tit giae do.

Vi du I. Tim tir giac ndi tiép trong céc hinh sau;

SIS

Hinir 2
Gidi
Tir gidc trong Hinh 2a c¢6 bdn dinh déu nam trén dudng tron nén la tir gidc ndi tiép.
Con céc tir gidc trong céc hinh con lai khong phai la tir gide ndi tiép.
Tr—
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Thuc hanh 1. V& mét tir gidc ndi tiep dudng tron va mét tir giac khong noi tiép
duong tron.

Van dung 1. Co nhin xét gi vé tir gide trong hinh hoa vin
trang tri mit lung cua chiéc ghé véi duéng tron trong Hinh 3.

Hinh 3
2. TINH CHAT
ﬁi Cho ti gide ABCD néi tiép duomg tron (O) (Hinh 4).
a) Chi ra cac cung chiin béi méi géc néi tiép DAB va DCB.
b) Tinh tong sb do cuia cac cung vira tim duorc. 5
¢) Néu két ludn vé tf:mg‘ sb do cia hai géc ﬁE‘g va DCB. /
d) C6 nhan xét gi vé tong s6 do cua hai goc doi diéncon lai D e
cua tir giac ABCD? C
Hinh 4

T E,‘, mot cach téng quat ta co dinh li vé tinh chét cac goc cua fr giac nol Ijép:
Dinh L

E{ Trong mot tir giac no1 tiép, t{’fmg sd do hai goc d6i nhau bﬁng 180",

Fidu 2. Tim gia tr1 x va y cua tir giac co trong Hinh 5.
Giai
Tir giae trong Hinh 5 1a tir giac néi tiép.
Do do x + 104" = 180°, suy ra x = 180° — 104° = 76";
y+63°=180° suyray=180"-63"=117".

Hinh 5
Thuc hanh 2. Tim sb do cac goc chua biét cua tir gidc ABCD trong Hinh 6.
Van dung 2. Trong hinh v& minh hoa cua hoc sinh cé mét tir giac ABCD néi tiép
dudng tron tim O (Hinh 7). Cho biét ABC = 70°, ODC = 50°. Tim géc AOD.

Hinh 6 Hinh 7 71



3. PUGNG TRON NGOAI TIEP HINH CHU NHAT, HINH VUONG

&_—; Cho hinh chir nhat ABCD va hinh vuéng MNPQ (Hinh B).

M a N
A B
1
0
D C P
a) Q b)
Hinh 8

a) Goi O la giao diém cua hai duong chéo AC va BD. So sanh d6 dai cac doan thang
OA, OB, OC, OD. Néu nhan xét vé tam va duong kinh cua dudng tron ngoai nep
hinh chit nhat ABCD.

b) Xéc dinh tim va tinh ban kinh cua dudng tron ngoai tiép hinh vuéng MNPQ
co canh bi:mg a.
Tir @, ta co:

ﬁ/ Hinh chir nhat, hinh vuéng 1a céc tir giac noi tiép.
Pudng tron ngoai tiép hinh chir nhat, hinh vuéng c6 tdm la giao diém cua hai
duong cheéo va co ban kinh bﬁng nua duong chéo.

/\ M N
A B
8] 1
a
D C
v Q P
a) b}
Hinly 9
Vi du 3. Xéc dinh tam va tinh ban kinh . 4 Q
duong tron ngoai tiép hinh chit nhatva E 4 H
hinh vudng trong Hinh 10. 4
Gidi 3 -
Hinh chir nhat EFGH co J la giao diém
cua hai dudng cheo. F } G S b) R
- a
Ap dung dinh li Pythagore vao tam giac Hinh 10

EFH vuong tai E, ta co
FH =+ EF? + EH? =+/3* +4% =5,

FH
2

Suy ra duong tron ngoai tiép hinh chir nhat EFGH co tam J va ban kinh R = g
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Hinh vuéng PQRS c6 M la giao diém ctia hai duéng chéo.
Ap dung dinh 1i Pythagore vao tam gidac PQR vuéng tai Q, ta c6
PR = /PQ’+QR? =42 +42 =42.

Suy ra ditdng trdn ngoai tiép ink vubng PORS 6 thin M va biikinh R = % =203,

a2

Nhén xét: Ban kinh cua duong tron ngoai tiép hinh vuéng canh a bang —

Thuc hanh 3. Xéc dinh tdm va tinh ban kinh caa dudng tron ngoai tiép hinh vuéng va
hinh chir nhit trong Hinh 11.
A 5 B

a) b)
Hinh 1

Véan dung 3. Mot ngudi mudn thiét ké mot bang hiéu gom
mét hinh vudng néi tiép mét duomg tron ¢6 ban kinh R =3 cm
(Hinh 12). Tinh dién tich hinh vudng do.

Hinh 12
BAITAP
1. Cho ABCD la tir giac no1 tiép. Hay hoan thanh cac gia tri con thiéu cua bang sau vao vo.
Trudng hop
1 2 3 4
Goce

% 90" 7 ? 66"
B 120° 2 75° ?
C ? 80° 89" ?
D ? 70° g 88"
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]

Cho tam giac nhon ABC. Goi A", B, C' lan luot la chan cua ba duong cao ke tir A, B, C
va H 1a truc tim cua tam giac d6. Hay chi céc tir gidc ndi tiép c6 trong hinh.

. Xac dinh tam va tinh ban kinh duong tron ngoai tiép hinh chir nhat ABCD trong

moi truong hop sau:
a)AB=6 cm, BC=8 cm; b) AC=9 cm.

Cho hinh vuéng MNPQ néi tiép duong tron ban kinh R. Tinh dé dai canh va duéng chéo
cua hinh vuong theo R.

Tir mot diém M nim ngoai duong tron (O), vE cat m:,ren MBC va tlcp tu:,r::n Mt t]f:p xuc
v6i (0) tai A. Goi 1 14 trung diém ctia day BC. Chirng minh AMIO la mét tir gidc ndi tiép.

. Cho tam giac ABC vuéng tai A. Lay diém M bat ki trén doan AC, dwomg tron

duong kinh CM cat hai dudng thang BM va BC lan lwot tai D va N. Chimg minh ring;
a) Tir gidc ABCD ni tiép:
b) Céc duong thiang AB, MN, CD cung di qua mét diém.

. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 d6 dai canh bang a. Goc vudng xAy thay doi sao cho tia Ax

cét doan thang BC tai M va tia Ay cit doan thang CD kéo dai tai N.
a) Chig minh hai tam gidc ABM va ADN béng nhau.
b) Goi O la trung diém ciia MN. Chitng minh ABMO va ANDO la cac tir gidc néi tiép.

¢) Chimg minh ba diém B, D, O thang hang.

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Nhén biét dugc t giac ndi tiép dudng trén va gidi thich duoc dinh i vé tong hai goc doi
cla tU giac noi tiép bang 180°.

- Xac dinh dugc tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat, hinh vuéng.



DA GIAC DEU VA PHEP QUAY

@ Trong mai dudng gap khic khép kin néi cac dinh cia méi hinh dudi day,
nhan xét vé:
- d6 dai cac doan thang;
- géc hop bai hai doan thang lién tiép.
B

1. KHAI NIEM PA GIAC DEU
Da gidc ABCDE la hinh gom cic doan thing AB, BC. CD, DE va EA, trong d6 bét ki
hai doan thing nao ¢6 mét diém chung ciing khéng cting nam trén mét duong thing.

M
] ot
P R
Q
a) b) c)
Hinh 1
Trong Hinh 1, ta co cac da gtac ABCDE, MNPQRS, EFGHEK.

Xet da grac ABCDE (Hinh 1a):
~CacdiémA.B.C.D.E oot la cac dinh.
— Céc doan than g AB, BC, CD, DE, EA go1 la cac canh.

e e e,

—Cac goc ABC, BCD, CDE, DEA, EAB got la cac goe cua da giac.

Da giac duoc goi la da giac [6i néu né luén nam vé mot phia cua bat ki duong thfmg
nao di qua mot canh cua da giac do.
Chéng han, Hinh 1a, b 14 da gidc 16i; Hinh 1c khong la da giac 16i.

-| C6 nhan xét gi vé canh va goc cua moi da gidce sau?

ALSC

Hink 2
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Tur a'i, téng quat ta co dinh nghia:
Qﬁf Da gidc 16i ¢6 cac canh bang nhau va céc goc bing nhau goi 1a da gide déu.

Chit y:

— Pa giac déu 6 s6 canh bang n duoc goi 1a n-gide déu.

-Véin lﬁq luot bﬁng 3,‘ 4,5,6,8, - ta co fam gidc sfé:u, hir giac déu (hinh vuong),
ngil giac déu, luc gide déu, bat giac déu, ...

— Tir nay, khi néi dén da gidc ma khong chi thich gi thém, ta hiéu do la da giac 16i.
Vi du 1. Tim va goi tén céc da gidc déu cd trong Hinh 3.

c)
Hinh 3
Griai

Ta co Hinh 3b la ngii~ glac déu; Hinh 3d la bat giac déu; Hinh 3e 1a ti glac déu;

Hinh 3g la luc giac deéu.

Cac Hinh 3a va Hinh 3¢ khong phé’i la da giac déu.

Vi du 2. Cho duong tron (O; R). Lay cac diem A, B, C, D, E, F trén duong tron (O; R)

— — — — 5

Giai
ﬁﬁﬁﬁﬁﬁ A
Cac cung AB, BC, CD, DE, EF, FA chia duong tron (O; R)
thanh sdu cung cé s6 do bang nhau, suy ra mdi cung cosé do B
« 360°
bang = 60°". ‘
6
Tacd AOB la goc & tam chén cung AB, BOC 14 géc 6 taim E C
chin cung BC.

Suy ra AOB =sdAB = 60°, BOC = sdBC = 60°.

Xet tam giac OAB, taco: OA=0B=R; m = 60",

Suy ra tam giac OAB ﬁéu, do d6 AB=0A=R va ABO = 60", (1)
Tutong tu, tam gidc BOC c6 OB = OC =R va BOC = 60",

Suy ra tam giac OBC déu, do 36 BC=0B =R va OBC = 60", (2)
Tir (1) va (2) suy ra AB = BC =R va ABC = ABO+OBC = 60° +60° =120".



Chimg minh twong ty, ta ¢6 da gidc ABCDEF c6 cac canh déu bing R va cac goe déu
bing 120",

Vay ABCDEF la m¢t da giac déu.

Chii ¥ Nguoi ta chimg minh duoc, voi mdi da gide déu cé ding mot diém I cach déu
tat ca cac dinh cua da gide. Piém 1 goi la tim cua da gidc do.

Thuc hanh 1. Cho duong tron (O; R), trén do lﬁy cac diém M, N, P, Q. R sao cho

— e e e e

s6 do cac cung MN, NP, PQ, QR, RM bing nhau. Pa gidc MNPQR c6 1a da gidc
déu khong? Vi sao?

Van dung 1. Cho luc gidc déu ABCDEF ¢6 M, N, P, Q. R, S lan luot 1a trung diém
cua cac canh AB, BC, CD, DE, EF, FA. Pa giac MNPQRS c¢6 la da giac déu khéng?
Vi sao?

2. PHEP QUAY

&2’ V& hinh vuéng ABCD tim O (Hinh 5a). Cat m@t tim bia hinh vuéng (goi 1a #")
cung do dai canh vai hinh vudéng ABCD (Hinh 5b). Bat hinh vuéng -# tring khit
1én hinh vudng ABCD sao cho dinh M cta J# tring v&i diém A, roi ding dinh ghim
cd dinh tim cua .4 tai tim O cua hinh vuéng ABCD (Hinh 5¢). Quay hinh vuéng A’
quanh diém O nguogc chidu kim dong ho cho dén khi dinh M cta 4 tring lai véi

dinh A (Hinh 5d).
B A
M

B A
c

4 # \lp

c)
Hinh 5

a) Khi diém M triing v&i B thi M vach nén mét cung tron ¢é s6 do bao nhiéu?

b) Trong qué trinh trén, hinh vudng ./ triing khit v6i hinh vuéng ABCD bao nhiéu lan
(khéng tinh vi tri ban dau trude khi quay)? Ung véi mdi lan d6, diém M vach nén
cung cé s6 do bao nhiéu?
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Trong €8, khi diém M vach nén cung a° thi cac diém khac cua -# ciing vach nén
cung ¢6 so do a®, Khi do, ta cling n6i hinh .4 da dugc quay theo phép quay a°

tdim O nguoc chiéu kim déng hé.

V Phép quay thudgn chiéu o° ((° < o < 360°) tdm O giir nguyén M
diém O, bién diém M khac diém O thanh diém M’ thuge
duong tron (O; OM) sao cho khi tia OM quay thudn chiéu kim
dong hé dén tia OM’ thi diém M tao nén cung MM’ ¢6 56 do o, &
Binh nghia twong tur cho phép quay nguoc chiéu o tam O. Hinh 6

Phép quay 0° hay 360° giir nguyén moi diém.

Chui y:

a) Ta coi mdi phép quay tim O bién O thanh chinh no.

b) Néu mot phép quay bién cée diém M trén hinh ./ thanh cic diém M’ thi céc diém M’
tao thanh hinh .. Khi d6, ta néi phép quay bién hinh .# thanh hinh .. Néu hinh .#"
tring vai hinh - thi ta n6i phép quay bién hinh . thanh chinh né.

Vi du 3. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép duomg tron (O).
Hay chi ra cac phép quay bién tam gidc ABC thanh chinh no.
Gici

Ba dinh A, B, C cua tam gidc déu ABC chia dudmg tron (O)
thanh ba cung bang nhau, mdi cung ¢6 sb do 120°. Tir d6,
ciac phép quay bién tam gide déu ABC thanh chinh no 14 céce
phép quay 120° 240" hoac 360° tim O cing chiéu kim Hinh 7
dong hé hodc nguge chiéu kim dong ho.

Thuc hanh 2. Tim phép quay bién hinh ngii gidc déu tim I thanh chinh n6 (Hinh 8).

Van dung 2. Mét vong quay may min cé dang hinh da gide déu 10 canh (Hinh 9).
Tim céc phép quay bién da gidc nay thanh chinh né.

Hinh &



3. HINH PHANG PEU TRONG THUC TE
Tuong tu nhl‘: céc da gidc déu, trong tu nhién, san xuat, thiét ké, ... ciing c6 céc
hinh phang déu.
Vi du 4. Cac hinh phing duéi day la cac hinh phing déu.

Hinh 10

Thuc hanh 3. Em hay tim mét vai hinh phang déu trong thuc té.

BAITAP

1. Goi tén da gidc déu trong mdi hinh sau va tim cac phép quay c6 thé bién mdi hinh dudi
day thanh chinh no.

ARG

Hinh 11
Cho da giac déu 9 canh co tam O va AB, BC la hai A
canh cua da gidc (Hinh 12), o

a) Tim s do cac 2oc iﬁﬁ, m, ABC. A (&

b) Tim cac phép quay bién da giac thanh chinh no.

€)

(=]

Hinh 12



Pudng vién ngoai caa chiéc dong hé trong Hinh 13
duoc lam theo hinh da gidc déu nao? Tim phép quay
bién da giac nay thanh chinh no.

-
-

i"

Hinkh 13
Cho duong tron (O; R).
a) V& hinh tam giac déu, hinh vuong, hinh luc gidc déu ¢é cac dinh nam trén (O; R).
b) Tinh cac canh cua cac hinh vira vé theo R.
Tim céc hinh phang c6 tinh déu:
a) Trong tu nhién; b) Trong san xudt, thiét ké, mi thut.
Vong trong cia mai giéng troi hinh hoa sen cua
nha ga Bén Thanh (Thanh ph6é Hé Chi Minh)
co dang da giac déu 12 canh (Hinh 14).
Hay chi ra cac phép quay bién da giac déu do
thanh chinh no.

Hinh 14

O —

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhiing gi?

- Nhan dang duoc da giac déu.

- Nhan biét dugc phép quay. M6 ta dugc cac phép quay gilr nguyén hinh da giac déu.

- Nhan biét dugc nhiing hinh phang déu trong tu nhién, nghé thuat, kién tric, cong nghé
ché tao. Nhan biét duoc vé dep cua thé gidi tu nhién biéu hién qua tinh déu.




BAITAP CUOICHUONG 9
CAU HOI TRAC NGHIEM

1. Cho tam giac déu ABC c6 dudmg cao AH = 9 cm. Bén kinh r cua duong tron noi tiép
tam giac co do dai la
A 6em B.3cm. C.45cm. D. % cm

| ]

Cho tam giac vudng can ABC ¢6 AB =AC =4 cm. Ban kinh R cua dudng tron ngoai tiép
tam giac co do dai la

A. 242 cm. B. v2 cm. C. 4v2 em. D. 82 em.

3. Tu giac o hinh nao duoi day la tir giac néi tlep trong duong tron (O)?

U LR

Hink 1 Hmh 2 Hinh 3 Hink 4
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.

4. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao dung?
A. Moi tir giac luén ndi tiép duoc duomg tron.
B. Trong mét tir gidc noi tiép, tong sé do hai goc do6i nhau bang 90°,
C. Tong s6 do hai goc doi ciia mét tir giac noi tiép luén biang 1807,
D. Tat ca cac hinh thang déu la tir gide noi tiép.
. Cho tir gide MNPQ néi tiép duémg tron (O: R)va M = 60°. Sé docua P 1a
A. 30, B. 120°. C. 180°. D. 907,

n

6. Cho tir gidc ABCD noi tiép dudng tron (0). Biét DAO = 50°,
OCD = 30° (Hinh 5). Sé do cua ABC 1a
A. 80°, B. 90°
C. 100", D. 110°.

. Cho tit gidc ABDC néi tiép cé ACD = 60°. Khing dinh nao
sau day luon dung? Hinh 3

A. ADC = 60" B. ADC = 120"

~3

C. ABD = 60" D. ABD = 120°.

81



8. Cho luc gide déu ABCDEF néi tiép dudng tron ban kinh R. Dé dai canh AB bang
c RV i
2 2

9. Cho tam giac déu ABC ¢6 O la tam duéon g tron ngoat tiép‘ Phép quay nao vor O la tam
bién tam giac ABC thanh chinh na?
AL 90°. B. 100°. C. 1107 D. 120°.

A.R. B. R/3.

BAITAPTU LUAN

1{). Cho tam giac nhon ABC co duong cao AH (H € BC) va
néi tiép duong tron tam O c6 duong kinh AM (Hinh 6).

Chimg minh OAC = BAH.

Hinh 6

11. Cho tam giac ABC vuédng tai A (AB < AC) c6 AH la dudng cao. Lan luot vé dudong
tron (O) duong kinh BH va duong tron (O') duong kinh HC.
a) Xet vi tri tuong doi cua hai duong tron (O) va (O').
b) Pudng tron (O) cit AB tai E, duémg tron (O') cit AC tai F. Chimg minh ring tir giac
AEHF la hinh chir nhat.
c) Ching minh r%'mg EF la tiép tu:-,r'én cua duong tron (O) va df}ng_ thoi la tiép tuyén
cua duong tron (O').
d) Pudng trung tuyén AM cua tam giac ABC cit EF tai N. Cho biét AB = 6 cm,
AC = 8 cm. Tinh dién tich tam giac ANF.

12. Mai nha trong Hinh 7 duoc d& boi khung hinh da giac déu. Goi tén da giac do. Tim
phép quay bién da glac do thanh chinh no.

Hinly 7



HINH HOC TRUC QUAN

Cchuong  CAC HINH KHOI
TRONG THUC TIEN

Nhiing vat thé cé dang hinh try, hinh nén, hinh cau
thudng xuat hién trong tu nhién va doi séng.
Trong chuong nay, cac em sé tim hiéu cdch mé ta
va tao lap cac hinh do, tinh dién tich xung quanh va
thé tich cla ching, van dung cac kién thdc nay
giai quyét mot s6 van dé trong thuc tién.

Khu du lich Ba Na, Da I‘uang

Nhimg céng trinh c6 dang hinh tru, hinh nén, hinh cau da
g6p phan tao nén mét khong gian kién tric doc dao.




—I.E

@ Cubn gidy in trong nha may, -
hép stia, hop dung qua cauléng
nhu hinh bén cé dac diém gi
chung? Trong thuc té c6 dé vat
nao co hinh dang tuong tu?

1. HINH TRU

&? Cho tam bia c6 dang hinh chir nhat AA'Q'O (Hinh 1a). Khi quay tim bia mét vong

quanh canh OO’ ¢6 dinh thi hinh tao ra giong vai do vat quen thude nao?

b
o Hinh 1 )

Tir @1, ta c6 dinh nghia:

w Khi quay hinh chir nhiat AA’O'O mét vong quanh canh OO’

co dinh ta duoc mot hinh nru (Hinh 2). Qi

~ Canh OA, O'A’ quét thinh hai hinh tron c6 cing ban kinh <% e
gol 1a hai ddy cua hinh tru: ban kinh cua day goi la

ban kinh ddy cua hinh tru.

— Canh AA’ quét thanh mat xung quanh cua hinh tru, moi vi bin kinh day

tri cua AA' duoc coi 1a mét dicong sinh. Hinh 2

— Do dai doan OO’ goi la chiéu cao ctia hinh tru. Cac duong sinh
6 d6 dai bang nhau va bang chiéu cao cta hinh tru.

Vi du 1. Quan sat va cho biét ban kinh day, dudng sinh, d6 dai -
dudng sinh va chiéu cao cua hinh tru trong Hinh 3. h

Giai

Hinh tru ¢ Hinh 3 co: r la ban kinh day; AA' 1a duomg sinh; h la A’
do dai duomg sinh va ciing la chiéu cao cua hinh tru do. Hinh 3



Thuc hanh 1. Quan st va cho biét duong sinh, d6 dai ban kinh day
va chiéu cao cua hinh tru trong Hinh 4.

Thuc hanh 2. Tao lap chiéc hép dang hinh tru cé chiéu cao 10 cm,
ban kinh day 3 cm theo huéng dan sau:

Budc 1: Cit mot tam bia hinh chir nhit c6 canh 10 cm va canh 67 cm
(= 19 cm) (Hinh 5a).

Buoc 2: Ghep hai canh 10 cm cua tam bia lai v&1 nhau sao cho
hai canh 67 cm duoc uon cong tao thanh hai dudmg tron nhu Hinh 5b.

o/

Hinh 4

Budc 3: Cit hai tim bia hinh tron ban kinh 3 cm rdi dan véao hai dwéng tron vira tao thanh

& Budr 2, ta duoc chiée hop nhu yéu cau (Hinh Sc).

fmcm < 3o
10 cm . "
a) b)
Hinh §

2. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH TRU

(0 Adiy A

..... Al

o . ; .
ﬁl Hinh khai trién ctia mot hinh tru c6 ban kinh day r, chiéu cao h (Hinh 6a) gom
hai hinh tron va mét hinh chir nhat (Hinh 6b). Dién tich cua hinh chir nhét trong

Hinh 6b duoc goi la dién tich xung quanh cua hinh tru.
Hay tinh dién tich xung quanh cua hinh tru theo r va h.

b)

Hinh 6

a)

Tur ﬂv ta co cong thirc tinh dién tich xung quanh cua hinh tru nhur sau:

%) Dién tich xung quanh S_ cua hinh tru c6 ban kinh day r va chiéu
S,, = 2mrh.

cao h la:

Chii ¥ Dién tich toan phan cua hinh tru bang téng dién tich xung quanh va dién tich hai day.
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Vidu 2. Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru co ban kinh day 2 m va chiéu cao 3 m.
Griai
Dién tich xung quanh cua hinh tru la
S, =2mrh=2mn.2.3=12x (m").

Vén dung. M6t nha may du dinh san xuét thing phuy dung dau nhét
dang hinh tru co dudng kinh day 0,6 m va chiéu cao 0.9 m (Hinh 7).
Bo qua dién tich cac mép thung, hay tinh dién tich thép cin dé
san xuat 100 thung phuy nhu vay (két qua lam tron dén hang
ph:'in tram).

Hinh 7

3. THE TICH CUA HINH TRU

g Cho hai cai binh co cing dién tich day: binh A
co dang hinh hop chir nhat, binh B co dang
hinh tru. Ban diu ca hai binh déu khéng
chita nude. Ngudi ta d6 cung mét lwong nude
viio hai binh thi thiy chiéu cao cua muc nudc o
hai binh bing nhau (Hinh 8). Goi S 1a dién tich
day va h 1 chiéu cao ciia mure nude & méi binh.
a) Tinh thé tich V cua luong nudce trong binh A
theo S va h. Tir d6, du doan thé tich cua luwgng
nudc trong binh B.

b) Goi r 1a ban kinh day cua binh B. Hay tinh thé tich luong nuéc trong binh B
theo r va h.

Tur a!a ta co cong thire tinh thé tich hinh tru nhur sau;

ﬁ,) Thé tich V cua hinh tru c6 ban kinh day r va chiéu cao h la: -
V=S.h=nr’h (S la dién tich day cua hinh tru). h

Hinh 9
Vi du 3. Tinh thé tich cua hinh tru cé ban kinh day 10 m, chiéu cao 15 m.
Gidi
Thé tich cua hinh tru 1a: V= h = 1. 10%. 15 = 15007 (m).



Thuc hanh 3. Phan bén trong ciia mét cai bé hinh tru ¢6 chiéu cao 2,1 m va ban kinh
day 1,5 m. Tinh thé tich luong nudc trong bé biét muc nuéc bing % chiéu cao cua bé
(két qua lam tron dén hang don vi).

BAITAP

1. Trong cac hinh sau day, hinh nao la hinh tru?

g
B wp®

pemenas et e !
. ik e
"' 3 L
. \\_-___-_‘/ ’
-, L ]

a) b) ¢) d)
Hinh 10

2. Tim chiéu cao, ban kinh day va tinh dién tich xung quanh, thé tich cua mdi hinh tru sau:

10 cm
Bem

a) b)
Hinh 11

3. Tao lap hinh tru ¢6 ban kinh day 4 cm, chiéu cao 7 cm.

4. Phan bén trong mét chiée thing c6 dang hinh tru véi ban kinh
day 0.6 m, chiéu cao 0.8 m. Ngudi ta muén son mat bén trong
cua hinh tru (bao gé:-m mot mat day). Hoi dien tich cin son
13 bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phén tram),

Mét bé nudc hinh tru c6 ban kinh day R = 1,2 m (tinh tir
tam bé dén mép ngoai), bé day cua thanh bé 1a b = 0,05 m, Sl
chiéu cao long bé 1a h = 1,6 m (Hinh 12). Tinh dung tich cua Hinh 12
bé nudc (két qua lam tron dén hang phan tram).

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhifng gi?
- M6 ta dugc dudng sinh, chiéu cao, ban kinh day cGa hinh try, tao lap dugc hinh tru.
- Tinh dugc dién tich xung quanh va thé tich cda hinh tru.

Lh

- Gidi quyét dugec mot s6 van dé thuc tién gan vai viéc tinh dién tich xung quanh va
thé tich cta hinh tru.




V6 kem 6c qué, chao dén
trang tri, chiéc non 13 &

hinh bén cé dic diém '

gi chung?

Tim mét s6 vét thé trong -
thuc té c6 hinh dang

tuang tu.

1. HINH NON

D

&1 Cho tim bia c6 dang hinh tam gidc OSB vuéng tai O, canh SO ¢ dinh (Hinh 1a).
Khi quay tim bia mot vong quanh canh SO thi hinh tao ra giéng véi d6 vt
quen thudc nao?

s =
— E
S :
O ,
B 0 = Lo
£}
a) b)
Hinh 1

Tir &;, ta co dinh nghia:

w Khi quay tam gi_:ic vuong SOB mét vong quanh canh
goc vuong SO co dinh ta duoc mét hinh non (Hinh 2).
— S goi la dinh cua hinh non.
— Canh OB quét thanh hinh tron goi la ddy caa hinh non.
Ban kinh cua day got 1a ban kinh ddy cia hinh non.
— Canh SB quét thanh mat xung quanh cua hinh noén.
MGoi vi tri cua SB 1a mét duong sinbh.

] . ban kinh day
— D34 dai SO la chiéu eao cua hinh non. Hinh 2

Chii y: D6 dai duéng sinh / clia hinh nén c6 ban kinh day r va chiéu cao h duoc tinh bai

cong thire:
[= N1’ +h’,



Vi du 1. Quan sat hinh non (Hinh 3) va cho biét:
a) Pinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh non;
b) Trén hinh v& c6 nhirng dudmg sinh nao.

Giai
a) Hinh nén c6 A la dinh, chiéu cao 1a 6 cm, ban kinh
day la4 cm.
b) Cac duong sinh co trén hinh vé la AB, AC, AD.

Thuc hanh 1. Chiéc mii & Hinh 4 ¢6 dang hinh nén. /
Cho biét ban kinh day, chiéu cao va do dai duéng sinh "
P
cua hinh non do. Al
1
f 31

S LT

i

Hinh -if_
Thuc hanh 2. Tao lap hinh non cé chiéu cao 12 cm va ban kinh day 5 cm theo
hudng dan sau:

— Cit tAm bia hinh quat tron ¢6 ban kinh bang dé dai duéng sinh / = /5" +12* =13 (cm),
do dai cung cua hinh quat tron béng 10w em = 31 em (Hinh 5a).

— Cit tam bia hinh tron ban kinh 5 cm,

— Ghep va dan hai mep hinh quat tron lai vol nhau sao cho cung ctia no tao thanh duong
tron, roi dan tam bia hinh tron & trén vao lam day, ta duoc hinh non nhu Hinh 5b.

13cm

31l cm

a) b}
Hinh 5



2. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH NON

ag Cho mét hinh non ¢o6 ban kinh r, d6 dai duong sin'l_:! ! {Hinhl 6a). Cat mat
xung quanh cua hinh nén theo mét dudng sinh cia no6 roi trai phang ra, ta duoc
maot hinh quat tron (Hinh 6b). Tinh theo r va [:
a) Bé dai cung BB';
b) Sé do cung BB';
¢) Dién tich cua hinh quat tron.

Hinh 6

Trong a;, dién tich cua hinh quat tron duoc goi la dién tich xung gquanh cua hinh nén
da cho.

(# Dién tich xung quanh S, cua hinh nén c6 béan kinh day r. I
d6 dai duwrdmg sinh / la:
S,,= nrl.

Hinh 7
Chii y: Dién tich toan phan cua hinh nén bing tong dién tich xung quanh va dién tich day.
Vi du 2. Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén c6 ban kinh déy r= 3 cm, chiéu cao
h=4cm.
Griai
Do dai duong sinh cua hinh non la
=+’ +h? =4/3 +4% =5 (cm).
Dién tich xung quanh cua hinh non la
S=mrl=m.3.5=15n (cm’).

Thuc hanh 3. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phin cua hinh nén cé
dudng kinh ctia day d= 10 m va chiéu cao h= 12 m (két qua lam tron dén hang phén trim).




3. THE TiCH CUA HINH NON

H
3 Lay mét cai gau hinh nén va mét cai binh hinh tru (Hinh 8a) ¢6 cing béan kinh day r
va chiéu cao h. Miic day nude vao cai gau roi d6 qua ci binh. Sau ba lin d6 nude
nhu thé thi cii binh vira day nude (Hinh 8b). Tinh theo r va h:

a) Thé tich cua binh hinh tru;
b) Thé tich ctia gau hinh nén.

Tir két qua cua E;, ta co:

"’) Thé tich V ctia hinh nén c6 ban kinh day r va chiéu cao h 1a;
Vs St ok
e v
3 3

(S la dien tich day cua hinh non.)

Hinh 9

Vi du 3. Tinh thé tich hinh nén c6 ban kinh day 3 cm, chiéu cao 5 cm.
Giai
|

Thé tich hinh nén la: V= %Ttﬁl: = .1.3%.5=15x (cnr).

Thuc hanh 4. Tinh thé tich cua hinh nén c6 ban kinh
day 6 cm, chiéu cao 4 cm.

Van dung. Tir mét khdi gb co dang hinh lap phwong
canh 6 cm, nguoi ta khoét mot hinh non co duong kinh

mat day la 4 cm va dinh cua hinh non cham vao mat day
cuia khdi gd (Hinh 10). Hay tinh thé tich cua phan khoi gé
con lai (két qua lam tron dén hang don vi).

6 em

Hinh 10

9



BAITAP
1. Trong cac hinh sau day, hinh nao 1a hinh nén?

a) b) c) d)
Hinh 11
2. Hay cho biét chiéu cao, ban kinh day, d6 dai dudng sinh va dién tich xung quanh cua
mdi hinh non sau:

b)
Hinh 12

3. Tao lap hinh nén c6 ban kinh day bang 4 cm, chiéu cao bang 7 cm.
4. Tinh thé tich cua hinh nén cho biét:
a) Ban kinh day 6 cm, chiéu cao 12 cm;
b) Buong kinh cua mat day la 7 m, chiéu cao 10 m:
c) Dién tich day 152 cm’, chiéu cao 6 cm:
d) Chu vi day 130 cm, chicu cao 24 cm.

5. MGt cii mi chu hé co kich thude nhu Hinh 13.
Hay tinh tong dién tich gidy lam nén chiéc ma
(khéng tinh phan hao hut, két qua lam tron dén
hang don vi1).

35ecm

Hinh 13

¢
 Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhitng gi?
- M6 ta dugc dinh, dudng sinh, chiéu cao, ban kinh day cha hinh ndn, tao lap dugc hinh non.
- Tinh dugc dién tich xung quanh va thé tich cta hinh non.
- Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan vdi viéc tinh dién tich xung quanh va thé tich
cta hinh non.

ol



HINH CAU

®Céc vat thé quen thubc &
hinh bén c6 dic diém gi
chung? Hay ké tén mét
vai vét thé c6 hinh dang
tuong tu.

F T
1]
¥
~ .
. -

; -
a‘ Cho tam bia c6 dang nira hinh tron tdm O va duong kinh AB c¢6 dinh (Hinh 1a).
Quay tam bia quanh dudng kinh AB thi hinh tao ra giong véi vat thé quen thuée nao?
t

1. HINH CAU

Hinh 1
Tir @, ta c6 dinh nghia:

w Khi quay nira hinh tron tam O, ban kinh R mét
vong quanh dudng kinh AB c¢b dinh ta duoc
mét hinh cau tim O, ban kinh R (Hinh 2).
Khi d6, nira duong tron quét thanh mot mat cdu.
Ta ciing goi O va R lan luot 1a tim va ban kinh
clia mat cau doé.
Poan thing di qua tm cua hinh cau véi hai dau mat
ndm trén mat cau goi la dudng kinh cua hinh cau

(hay mat cﬁu).



Vi du 1. Cho biét tam va ban kinh cua hinh cau &
Hinh 3.

Gidi
Hinh ciu & Hinh 3 ¢6 tim 13 A. ban kinh 14 5 cm.

Thuc hanh 1. Qua dia cau bang pha 1é & Hinh 4
co dang hinh ciu. Quan sat va cho biét tim va
bén kinh cua hinh qua dia ciu do.

Phian chung cua mét phing va hinh cau

» 5 :
&2 Quan sat Hinh 5 va cho biét mat cat qua cam cé
dang hinh gi.

Tu E;, tong quat ta cé:

v Khi cit hinh cau boi mét mat phang thi phin chung
clia mat ciu va mat phﬁng (con goi la mat cﬁt} la mot
hinh tron (Hinh 6).

Hinh 6

Vi du 2. Mot khéi da hinh cau duoc cit d6i dé tao cac vt

trang tri (Hinh 7). Mat cat cua ching c6 dang hinh gi?
Gidi

Mat cit clia cac vat ¢ Hinh 7 co dang hinh tron.

Hinh 7
Thuc hanh 2. Mat twén cua binh gnm (Hinh E}
duoc xem la phan chung cua mat phang vid mit cau.
Mit trén cua binh gdm c6 dang hinh gi?

Hinh 8



Van dung 1. Gap chiéc dén trang tri dang hinh ciu (mét cau) theo huéng dan sau:
— Cit cac manh giﬁ}r hinh chit nhit c¢6 chiéu dai 20 cm, chiéu rong 1 em (Hinh 9a).
~ Puc 15 rbi dung nit gin vao nhau (Hinh 9b),

— Cb dinh hai 16 bang que tre c6 do dai bing 4 (khoang 0,6x) vdi x 1a khoang céach
giita hai céi 13 (Hinh 9c). T
~ Tach céc manh giay ra va trai déu, hinh duoc tao thanh c6 dang hinh cau (Hinh 9d).

2. DIEN TICH CUA MAT CAU

&5_3 Nha khoa hoc ¢6 dai Archimédes da kham pha ra cach tinh dién tich cia mit cau
nhu sau: Lay mat nira hinh cau ban kinh R va mét hinh tru ¢6 ban kinh day R. Ding
soi ddy quén quanh nira mét cau nhu Hinh 10a, rdi ciing doan day dé ngudi ta quin
quanh hinh tru nhu Hinh 10b thi thiy chiéu cao cta phan hinh tru duoc quéin day
béing ban kinh R.

a) Tinh theo R dién tich xung quanh cta phin hinh tru duoc quén day ¢ Hinh 10b.
b) Tir d6 du doan dién tich nira mit ciu & Hinh 10a.

a) b)
Tir thi nghiém & @, tong quét ta co:
Lﬁ) Dién tich S ctia mit cau c6 ban kinh R 1a:
S =4rnR’.
Vi du 3. Tinh dién tich cua mat cau c6 ban kinh 1 m.
Giai
Dién tich cua mat cau la:
S=4aR’=4.xn. 1" =4x (m).

Hinh 11



Van dung 2. Tim dién tich bé mat cua Mat Triang, biét duong kinh cua Mat Tring
la khoang 3474 km.

3. THE TiCH CUA HINH CAU

. . . -

&4 Mt qua cau co ban kinh R ndm khit trong chiéc binh
hinh tru dé day nude ¢6 chidu cao h= 2R (Hinh 12a).
Rut qua cau ra khoi binh nudc, ta thiy chiéu cao cua
muc nude bing % chi¢u cao h (Hinh 12b). Hay tinh |
theo R:
a) Thé tich cua chiéc binh hinh tru;
b) Thé tich ctia nude & trong binh:
¢) Thé tich ciia hinh céu. a)

Tir thi nghiém & &,. tong quat ta co:

: 3 4
The tich cua hinh cau co bankinh R la V =~3—::R3.

Vi du 4. Tinh thé tich ctia hinh cau ban kinh 6 cm.
Gidi
Thé tich ctia hinh cau 1a: Hinh 13

?:%ER” :; .. 6 =288% (cm’).

Thuc hanh 3. Mét qua hc-ng ro (khi bom cing) co dl.rﬂ'ng kinh
24 cm [Hlnh 14). Tim thé tich cua qua bong ro do {ketqua
lam tron dén hang don v1).

Hinh 14
BAITAP

. Db vit nao sau day co dang hinh cau?

@@

Hinh 15

g




2. Quan sét hinh cau & Hinh 16. Hay cho biét tim, ban kinh, dién tich mat cau va
the tich cua hinh cau do.

g

-

Hinh 16 Hinh 17

3. Bé ca ¢ Hinh 17 12 mét phan cua mét hinh cau, Hoi mit nuéc trong bé ca co dang
hinh gi?

4. Cat mét hinh cau c6 ban kinh 5 cm bang mét mat phang di qua tdm ta s& duoc hai nira
hinh cau. Nam cdn son tat ca cdc méat cua mét nira hinh cau nay (Hinh 18). Hoi dién tich
Nam cén son la bao nhiéu (két qua lam tron dén hang don vi)?

Hinh 18 Hinh 19

5. Phén bén trong cta mot cai li cd dang hinh nén cé ban kinh day 2 cm, d6 dai
dudng sinh 8 cm. Ngudi ta dung day kem trong li va thém mot nira hinh cau kem
phia trén (Hinh 19). Tinh thé tich ciia phan kem (két qua 1am tron dén hang don vi).

' Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?
- M6 ta dugc tam, ban kinh cta hinh cau, tao lap duogc hinh cau, mat cau. Nhan biét dugc
phéan chung ctia mat phang va hinh cau.

- Tinh duogc dién tich cia mat cau, thé tich cla hinh cau.
- Giai quyét duge moét s6 van dé thuc tién gan voi viéc tinh dién tich cla méat cau va
thé tich cda hinh cau.



BAITAP CUOI CHUOGNG 10
CAU HOI TRAC NGHIEM

1. Trong mot hinh tru
A. do dai cua duong sinh la chiéu cao ctia hinh tru.
B. doan néi hai diém bat ki trén hai day la dudmg sinh.
C. chiéu cao la d6 dai doan ndi hai diém bat ki trén hai day.
D. hai day c6 do dai ban kinh khéc nhau.

b

Dién tich xung quanh cua hinh tru co ban kinh day 4 cm va chiéu cao 8 cm la
A.32n cm’. B. 487 cm”. C. 64n cm’. D. 128n cm’.

3. Thé tich cua hinh tru ¢6 ban kinh day 6 cm, chiéu cao 10 cm 13
A. 3601 cm’. B. 600% em’. C. 720w cm’. D. 1200m cm’.

4. Hinh nén c6 chiéu cao 3 cm, ban kinh déy 4 cm, thi d6 dai duong sinh la
A.3cm. B.4cm. C.7cm. D.5cm.

5. Dién tich xung quanh cuia hinh nén cé chiéu cao 12 ¢m, ban kinh day 5 cm la
A. 130m cm’. B. 60n cm”. C. 65m ey’ D. 90m cm’.

6. Thé tich caa hinh nén cé chiéu cao 9 cm, ban kinh day 12 cm la
A. 4321 cm’. B. 3241 cm’. C.324mcm’. D.432x cm’.

7. D6 dai doan thiang ndi hai diém bat ki trén mét cau ban kinh 20 cm va di qua tam 12

A 40 m. B. 20 cm. C. 40 cm. D. 80 cm.
8. Dién tich cua mat ciu ban kinh 5 em la
A. 251 cm®. B. 501 cm’. C. 100w em®. D. 1251 cm®.
9, Thé tich ciia hinh ciu ban kinh 14 12 cm I3
A, 120m em’. B. 2304 m’. C. 10007 cm’. D. 2304w cm’.
BAI T@P TL_f LU.@N

10. Trong cac do vét sau, d6 vét nao c6 dang hinh tru, hinh nén, hinh ciu?

|
&

Hinh 1



Tir bai 11 dén bai 15: Lam tron két qud dén hang don vi,

11. Ngudi ta cin son mat bén trong cua mét chao dén c6 dang
hinh non (khong tinh day) voi ban kinh day 1a 20 cm,
d6 dai dudmg sinh 13 30 cm (Hinh 1¢). Hoi dién tich cén son
la bao nhiéu?

12. Ban Nam duce tang mot qua bong da co dudng kinh 24 cm
(Hinh 2). Em hay giap ban ay tinh xem cén bao nhiéu
dién tich da dé lam qua béng, gia sur rang dién tich cac mép
noi khong dang ké.

13. Hop pho mai hinh tru co duong kinh day 12,2 cm,
chiéu cao 2.4 cm.

a) Biét r;ing 8 miéng pho mai duoe xép nam sat nhau vira
khit trong hop (Hinh 3). Hoi thé tich mot mién g pho mai la
bao nhiéu?

b) Ngudi ta goi tirng miéng pho mai béng mot loal giéy
dac biét. Gia sir phan gidy goi vira khit miéng phd mai.
Hay tinh dién tich phan gidy g6i méi miéng phé mai.

14. Ta coi mét 6ng nghiém c6 phan trén 1a hinh tru va
phén dudi la hinh ciu (Hinh 4). Hay tinh thé tich nuéc
can dé dé day vao dng nghiém, coi bé day cua ong nghiém
khéng dang ké.

15. Mot hop bong hinh tru chira vira khit 3 qua bong tennis co
duong kinh 6,5 cm (Hinh 5).

a) Tinh dién tich bé mat va thé tich cua moi qua bong.
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hop béng.

Hinh 2



HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

Hoat dong 3.VE DO THIHAM SO BAC HAl y = ax*(a = 0)
BANG PHAN MEM

GeaGebra

]
e

MUC TIEU
— Thuc hanh s dung phﬁn mém GeoGebra dé vé dé thi cua ham sé y = ax’ trén
mit phing toa dé.

— Xem xét su thay doi hinh dang cua d thi ham s6 y = ax® (parabol) khi thay déi
hé sba trong cong thirc ham s0.

~ On tdp va minh hoa céc tinh chat da hoc vé ham sé y = ax’.

— Thue hanh sir dung phin mém dé thiét ké d6 hoa lién quan dén d6 thi ham s6 y = ax’.

CHUAN BI
— May tinh xach tay hodc may tinh bang c6 cai dat GeoGebra hodc c6 két néi Internet.
— May chiéu hodc man hinh ti vi lon.
— Thue hanh trong phong may néu cac truong co dicu kién.
— Sach gido khoa Toan 9, tap hai — Chan troi sang tao.

TT—
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HUOGNG DAN CHUC NANG CUA GEOGEBRA
Pé vé do thi trén GeoGebra ta thue hién cac thao tac trén bén ving sau:
1. Viing chira cac thanh cong cu;
2. Viing hién thi danh sach déi tuong;
3. Viing lam viéc: chira dé thi v& duoc va thanh truot biéu thi hé s a.
4. Viing nhap lénh: dé nhap cong thirc cdc ham s6 va biéu thirc.
Hb so Chinh sira Hikn thi Cae thy ehon Cac cong cu Cira sé Tro gidp
Mot Seipentl 1 PGS T O ST ANNELIR.
» Hibn (| danh a8ch. 08 gnig  * |» Ving Mim vibe

0 y=xt
sgiysax

® oy = 0.5t

®py=-05x"

e g y= 02"

® =0 2x" *V'I:Iﬂg l:éﬂl\"i'lif
Vimg hién thi
danh sich
doi tuong

Tl - - sl -2 2 3 4 k9
f

'.

Ving nhip IEnh | mngp ienh; yexs

TIEN HANH HOAT DONG
HOAT DONG 1: V& do thi ham s6 y = ax” (a # 0) véi a nhip tir ban phim

Vi du: V& do thi ham s6y = 0,5%°.

1. Khoi dong phan mém da cai dit trén may tinh hodc { /
truy cap vao trang web: https://www.geogebra.org/ dé \‘-\I ’ ,’f
str dung phién ban online. |y /
(A% |
2. Céc budc thao tic trén GeoGebra: = K&_ P —
Nhap cong thirc ham s6 y = ax’ theo ¢t phap y=0.5%x"2 %

vao vung nhap lénh.
Nhap Iénh: y=0.5*xA2

Ta c6 ngay dé thi cia ham s6 y = 0,5x” trén viing 1am viéc nhu hinh trén.
Thuc hanh 1. VE d6 thi cac ham s6 sau:

T 1 7 7
a)y= i b)y=x"; c)y= Er; d) y=-0,2x".



HOAT DONG 2: Vé db thi ham s6 y = ax® (a # 0) véi a thay doi bing thanh trugt

1. Khot dong phém mém da cai dat trén may tinh hodc truy cap vao trang web:
https://www.geogebra.org/ dé sur dung phién ban online.

2. Cac budc thao tac trén GeoGebra:

a=2)
| ——

— Tao thanh truot biéu thi tham sba I::-::mg cach nhﬁ'p chuot vao thanh cong cu | ™5 va

vao vi tri man hinh not ma ta muén dat thanh truot.

4 { ! E- - 1 B
— Nhap cong thirc ham 50 y = ax" tai ving nhap Iénh theo ct phap: y=a*x"2.
— Quan sét do thi duoe ve trén ving lam viée:

Hb so Chinh sira Hién thi Céc ty chon Céc cong cu Cira sb Tro gitp

DRSS PANIEIES 5]

» Hién thi danh sach déi tuong * |» Viing lam viéc =X
®a=1 | |
ofy=x | i= 1 e

4

3

2
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| 8 7 8 5 4 3 2 10| 1 2 3 4 5
=

— Dung chuot diéu chinh thanh truot a dé co gia tri mong mudn.

— Quan sat su thay d61 hinh dang cua dé thi (parabol) theo su thay ddi cua hé sb a.
— Chup man hinh dé cé két qua lam béo cdo, thu hoach, trinh chiéu.

3. Néu cac két ludn vé tinh chat cua do thi quan sat duoc trén hinh vé.

Thuc hanh 2. Diéu chinh a dé v& duoc nhiéu d6 thi ham s6 khac nhau:

a)y = 2x"; b) y =—4x"; c)y =5x';
% g .
dyy= -2 5% ely= =2- o gly= —gx‘.



Hoat déng 4. CHUYEN DU LIEU TU BANG VAO BIEU PO
TREN PHAN MEM MICROSOFT WORD

MUCTIEU
— Théng qua viéc thuc hién cac duanthfingkécuth&, thure hanh chu}réndﬁliéu tir dang
bang vio cac dang biéu dé: cot, cot kép, quat tron, doan thing.

— Thuc hanh vé céc dang biéu d6 bang phan mém soan thao vin ban Microsoft Word.
— H& tro thuc hién cac béo céo thong ké.
CHUAN BI
— May tinh xéch tay ¢6 cai dat phan mém soan thao van ban Microsoft Word.
— Séch gido khoa Toan 9, tép hai — Chan troi sang tao.



HUGNG DAN CHUC NANG TAO BIEU PO CUA MICROSOFT WORD
1. Tao bang dir héu
- Trung phfin mém soan thao vin ban h[icrﬂsnﬂ Word, chon thé Chén, chon nit 1énh
Bang roi chon kich thudc bang theo yéu cau va nhap dir liéu.

Tép Trangddu  Chén  Thiftké  B6trd  Tham khao Gri thi

A0 H DG @ B

Trang Trang Ngit | Bing Anh  Hinh Biéu Mé hinh SmartArt Biéu
Biav Trdng Trang = « dang~ tuong 3D~ da
Trang Bing Hinh minh hoa
Chang han, ta c6 bang sau:
Thé loai Chubi 1 Chubdi 2
Theé loai 1 43 24
Thé loai 2 25 44
Theé loai 3 35 1.8
Theé loai 4 45 2.8

2. Chuyén dir liéu tir bang véo biéu do
— Trong phi‘in mém soan thao vin ban, chon thé Chén. chon nit 1énh Biéu do rdi chon
loai biéu db theo yéu cau.

3 bt (aR (AF o

¥ budng Cot Lién cum

(® Hinh tron e

B Thanh

M Ving :

|22 XY (Phan tan)

¢ o i b
lth Cning khoan u Ty .



— Nhaép dir liéu hodc dan dir liéu da tao vao bang sau.

4 A B = C
1| IChuéi 1 Chudi2 |
2 |Th§ loai 1 43 2.4
3 Thé loai 2 25 4.4
4 Théloai3 3.5 1.8
5 Thé loai 4 45 2.8

— Bam niit H & goc trén bén phai cua bang dit liéu, ta ¢6 biéu d6 can tao nhu sau:

Tiéu dé Biéu do

Thé loai | Thé loai 2 Thé loai 3 Thé loai 4
mChudi ] mChudi2

— Chinh stra tén biéu d6 cho phu hop véi bang dir liéu.

TIEN HANH HOAT DONG
Tién hanh hoat déng theo dur an:
Du an 1: Thong ké két qua hoc tap hoc ki I ciia céc 16p.
Du an 2: Théng ké dan sé céc tinh trong khu vurc 1an can.
Du 4n 3: Thong ké nhiét dd trung binh cac thang trong nam tai dia phuong.
Trong mdi du an, chia I6p thanh cic nhom tir § dén 10 hoc sinh. Mdi nhém phén céng
thue hién cac hoat dong:
HOAT DONG 1: Thing ké s liéu
Modi nhém phan céng thu thap dit liéu tir cac nguén phu hop.
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HOAT DPONG 2: Lip béng so liéu, vé biéu do

M&i nhém quyét dinh lua chon loai biéu d6 phii hop, phan cong lap bang sb liéu va vé

biéu dé biéu dién theo hudng dan.

Vidu I. Bang di iéu thu thap duoc:

Xép loai

Xép loai hoc tip hoc ki I ciia Iép 9A1

Tot

Kha

Pat

Chua dat

Tir bang dit liéu trén, ta ve duoc bieu do cot nhur sau:

Xép loai hoc tap hoc ki | cua lop 9A1

18
16
14
12
10
8
&
4
2
0
Tot Kha Bat Chura dat
WXEp loal hoc tdp hoc kil cua lop 941
Vidu 2. Bang dir licu thu thap duoc:

Sha Xép loai hoe tip hoc ki1 | Xép loai hoc tip hoc ki
R ciia 16p 9A1 cita 16p 9A2
Tot 8 5
Kha 12 15
Dat 16 14

Chura dat 4 6




Tir bang dir liéu trén, ta vé duoc biéu do cot kép nhur sau:

18
16
14
12
1

(o=

[ TR (RN - = R - : ]

X&p loai hoc tap hoc ki | clia lép 9A1 va |&p 9A2

Tét Kha Bat

Chua dat

W ¥&p loai hoc tip hoc ki | coa Idp 941 ® X&p Joai hoc tip hoc ki | cha [dp 9A2

Vi du 3. Bang dit licu thu thap duoc:

Thing | S& diém kiém tra loai giéi mén Todin trong 5 thang hoc ki I cita 16p 9A2
9 6
10 8
11 15
12 10
1 16

Tir bang dir liéu trén, ta v& duoc biéu do doan thang nhu sau:

S6 diém kiém tra loai gidi mén Toan trong 5 thing hoc ki |
cua lép 9A2

9 10 11 12 1

w50 difm kiém tra loal giéi mén Todn trong 5 thang hoc ki | clia lép 9A2




Vi du 4. Bang dit liéu vé& xép loai hoc tap hoc ki I cua 16p 9A1:

Xép loai Xép loai hoc tip hoc ki I ciia Iép 9A1
Tét 8
Kha 12
Pat 16
Chua dat 4
Ta lap duoc bang dir liéu vé ti 1é phan trim xép loai hoc tap hoc ki I ciia 1ép 9A1:
Xép loai Ti 1& phiin trim xép loai hoc tap hoc ki I ciia 1op 9A1
Tét 20%
Kha 30%
Dat 40%
Chura dat 10%

Tir d6, ta vé duoc biéu db hinh quat tron nhw sau:

Ti lé phan tram xép loai hoc tép hoc kil cha lép 9A1

m Tot
EKha
mBat
= Churadat

Vi du 5. Bang dir liéu vé nhiét d6 cao nhét trung binh méi thang trong nim tai Thanh phé
Ho Chi Minh thu thap dugc nhir sau:

Théng 1|23 |afs]|6|7]|8|9]1w0]|n|n
Nhi¢t dg caomhiit | 55 | 33 | 34 | 34 |34 (33 |32 |32 |31 31|31 |3
(@ ©)

(Ngubn: https.//vi.weatherspark.com)



Tir bang dir liéu trén, ta v& duoc biéu do doan thang nhur sau:

Nhiét d6 cao nhat trung binh méi thang trong nam
tai Thanh phé H6 Chi Minh

e P15

HOAT DONG 3: Bio cio trwée lop

Méi nhém lan luot béo céo trude 16p vé céc ndi dung:

a) Cach phan cong cu thé trong nhom.

b) Cach thu thip sb liéu thong ké cua du an, nguon goc cua di lidu.

¢) Giai thich cich chon loai biéu d6 va cach vé biéu do biéu dién s lidu.
d) Tu danh gia vé san pham.

e) De xuat cac cai tien.

hans s £ vk ran d el e g nim
i TP b el s




Hoat déng 5. CAT DA GIAC DEU
LAM VONG QUAY MAY MAN

MUC TIEU
— Thue hanh vé da gidc déu 6 cac dinh ndm trén mét duong tron.
— Cit gidy lam vong quay may man.
~On tap va minh hoa cac tinh chat da hoc vé da giac déu.
~On tap xac sudt li thuyét va xdc suat thuc nghiém.
CHUAN BI
- Giéy tréng, compa, but chi, thude ke, thuoe do goc.
— Gidy bia hép tai ché, kéo, bing keo, h6 dan, dinh ghim.

— Sach giao khoa Toan 9. tap hai — Chan tron sang tao.
TIEN HANH HOAT PONG
HOAT DONG 1: Vé da giac déu ¢6 cic dinh nim trén mot dudng tron

Pé vé da gic déu trén gidy, ching han vé bat gidc déu. ta thuc hién cac budc sau:

— Dung compa vé duong tron tam O ban kinh 5 cm

trén giay.

— Tinh s6 do cua cung co diy la canh cua bat giac déu,
360°

ta co =45°

— Dung thuoc do goc vé 8 goc o tam ké nhau
Iﬁﬁ, BOC, ..., Tﬁ, mdi goc co sé do bang 45°,
Cac goc nay chia duong tron thanh cac cung co s6 do
bang 45°.

— Nbi cac ddu mit cua cac cung nay, ta co bat giac déu
trén giay (nhu Hinh 1).
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HOAT DONG 2: Lam vong quay may mén dé on tap Xic suit — Thong ké

— Cit hinh da gidc déu vira vé&, dan
lén mot tam bia va cit tim bia theo
duong tron ta duoc vong quay.

— Danh s6 thir tu tir 1 dén 8 vao céc
ph:;in trén vong quay.

— Duing bia hop cu cét hai hinh chit nhat
lam than va dé cua gia quay.

— Dung dinh ghim tam vong quay vao
gia quay.

— V& tam giac trén gia quay lam kim chi
két qua.

— San ph{;am hoan chinh la vong quay
trong hinh.

Hinh 2

HOAT DONG 3: Sir dung vong quay dé on tap Xdc suit — Thing ké

—Yéu ciu hoc sinh tinh xéc suét li thuyét dé kim chi vao mot sb trén vong quay.

~ Quay vong quay nhiéu lan. Thong ké céc két qua dé tinh xac suat thuc nghiém

tuong ung.

— So sanh keét qua cua xac suat li thuyét va xac suat thuc nghiem.

Thuc hanh. Thuc hién cac hoat dong 1, 2 va 3 déi véi vong quay la duong tron ngoai

tiép luc giac déu.
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bang tan sé
La bang ghi lai tin s xuét hién cua cac gid tri
khac nhau ctia mau s6 liéu.
Bang tan s6 ghép nhom
La bang ghi lai tan s6 cua cac nhém s6 liéu.
Bang tan so tuong doi
La bang ghi lai tan sb twong déi cua cac gid tri
khac nhau cua mau so liéu.
Bang tan so tuong d6i ghép nhom
La bang ghi lai tan s6 tuong dbi ciia cac nhém
sb lidu.
C& mau
La sb céc s6 lidu thu thap duoc.
Dién tich cia mat ciu
Dién tich S ciia mat cau ¢6 ban kinh R la:
S =4znR"
Dién tich xung quanh cua hinh nén
Dién tich xung quanh Sa.q cua hinh noén co
ban kinh day r, d6 dai duong sinh / la:
S, = mrl.
Dién tich xung quanh cuta hinh tru
Dién tich xung qua:!h S, cua hinh tru co
ban kinh day r va chiéu cao h la:
S, =2nrh.
Da giac déu
La da gidc coé cac canh bang nhau va céc
goc bﬁng nhau. Pa giac déu c6 s6 canh hﬁng
n duoc goi 1a n-gide déu. Vi n lan luot bang
3.4.5, 6.8, ... taco tam giac déu. i giac déu
(hinh vudng), ngi gidc déu, luc gide deu,
bat gidac deu, ...

ANGO®

Pudng tron ngoai tiép tam giac
La duong tron di qua ba dinh cua tam giac.

Pudng trén ndi tiép tam giac
La dudng tron tiép xtc véi ba canh
cua tam giac.

Hinh cau
Hinh cdu tam O, ban kinh R 14 hinh
gom cic diém cach diém O mot khoang
khong qua R.

Hinh nén
La hinh tao thanh béng cach quay mét
tam giac vuong quanh mot canh goc

vuong cua no
dinh

bén kinh day

Hinh tru
La hinh tao thanh bang cich quay mét
hinh chir nhat quanh moét canh cua no.

chicu
cao

ban kinh day



Khéng gian mau
La tap hop tit ca cic két qua co thé xay ra
cua phep thur.

Phép quay
Phép quay thudn chiéu (hay nguoc chiéu)
a’ (0° = a’® < 360°) tam O gir nguyén
diém O, bién diém M khac diém O thanh
diém M’ thudc duomg tron (O; OM)
sao cho khi tia OM quay thuin chiéu
(hay ngugc chiéu) kim déng hé dén
tia OM’ thi diém M tao nén cung MM’
co s6 do .

Phép thif ngau nhién
La mdt hoat dong ma ta khong thé biét
trude duoc két qua cua né, nhung biét
tit ca cac két qua co thé xay ra.

Phuong trinh bac hai mét an
La phuong mnhcndangar-r- bx+c =
trong do x la an; a, b ¢ 1a nhimg s6 chn
trudc goi la cac hé sovaa#0.

Tan so
La so lan xuit hién cia mot gia tn trong
mau so lidu.

Tan sé ciia nhém
La s6 luong cac gia tn cua méu so liéu
thudc vao mot nhom.

Tan sé tugng doi
La ti s6 phin tram giita tén s6 clia mot
gla tr1 va co mau.
Tan sé tuong déi cia nhém
La ti s6 phan trim gifta tin s6 cua nhom
va cff mau.
Thé tich cda hinh ciu
Thé tich cta hinh cAu ban kinh R 1a
V= 4 i
) 3
Thé tich ctia hinh nén
Thé tich V ciia hinh nén ¢6 bén kinh day r
va chiéu cao h la:

1 1
= —Sh=—nrh.
3 3
(S la dién tich day cua hinh non.)
Thé tich ctia hinh tru

Thé titfh V cua hinh tru co ban kinh day r
va chiéu cao h la:
V=S h=nrh
(S la dién tich day cua hinh tru).
T giac ndi tiép
La tir giac c6 bon dinh nim trén mot
duong tron.
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BANG TRA CUU TU NGU




Nhi xudt bian Gido duc Viét Nam xin trin trong cim on
ciic tic gid cé tic phim, tw ligu dwge sie dung, trich din

trong cuén sdch nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém nodi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap ndi dung: TRAN THANH HA - DANG THI THUY — NGUYEN THI PHUOC THO
Bién tap mf thuat: DANG NGOC HA
Thiét ké sach: HOANG CAO HIEN
Trinh bay bia: DANG NGQC HA — TONG THANH THAO
Minh hoa: XUAN DU'ONG — NGQC KHANG — THANH THAO
Stra ban in: TRAN THANH HA - NGUYEN THI PHUGC THO
DANG THI THUY — HOANG THI THU DUNG
Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC GIA BINH
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Ban quyén thudc Nha xuét ban Gido duc Viét Nam.

T4t ca cac phan cua ndi dung cudn sach nay déu khéng duoc sao chép, luu trir, chuyén thé
duréi bat ki hinh thire nao khi chira cé s cho phép bang van ban clia Nha xuét ban Gido duc
Viét Nam.

TOAN 9 - TAP HAI (CHAN TROI SANG TAO)
M3 s6: G2ZHHOT002M23

[ ban, (@D in sb ....) khd 19 x 26,5 cm
Bonviin .o

Bigchiy oo

S6 DKXB: 4223-2023/CXBIPH/29-2169/GD
S6 QDbXB: .../QD- ...

In xong va ndp Iwru chiéu thang ... ndm 20...
Ma sb ISBN: Tap mot: 978-604-0-38983-1
Téap hai: 978-604-0-38984-8
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FDHE NEHI 'El‘INE RGHE
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BO SACH GIAO KHOA LOP 9 - CHAN TRO1 SANG TAO

1.NGU VAN 9 - TAP MOT 11. CONG NGHE 9 - Trai nghiém nghé nghiép

2.NGU VAN 9 - TAP HAI Mé& dun Lap dat mang dién trong nha

3. TOAN 9 - TAP MOT 12. CONG NGHE 9 - Trii nghiém nghé nghiép

4. TOAN 9 - TAP HAI Mé dun Néng nghiép 4.0

5.TIENG ANH 9 13. CONG NGHE 9 - Trai nghiém nghé nghiép
Friends Plus - Student Book Mé& dun Cat may

6.GIAO DUC CONGDAN 9 14. GIAQ DUC THE CHAT 9

7. KHOA HOC TU NHIEN 9 15. AM NHAC 9

8.LICHSUVADIALIS 16. MI THUAT 9 (1)

9. TINHOCS 17. MI THUAT 9 (2)

10. CONG NGHE 9 - Binh huéng nghé nghiép  18. HOAT DONG TRAI NGHIEM, HUONG NGHIEP 9 (1)
19. HOAT DONG TRAI NGHIEM, HUONG NGHIEP 9 (2)

Céc don vi dau méi phat hanh

e MiénBac: CTCP Dau tu va Phat trién Gido duc Ha Noi
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc mién Bac

« Mién Trung: CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ba Nang
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Trung

e MiénNam: CTCP Dau tu va Phat trién Gido duc Phuong Nam
CTCP 5ach va Thiét bi Gido duc mién Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc Clu Long

Sach dién tur: http://hanhtrangso.nxbgd.vn
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